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Olti furono gli antichi Autori , che 
in diverfe maniere propofero già gli 
Elementi di Geometria, cioè Ipo- 
crate Chio , Leonzio , Eudoffo Gni- 
dio, Teudio Magnete, e più ab- 
bondantemente de’ mentovati Ermorimo Colofo- 
nio, vinto però anch’efio, e di gran lunga fupe- 
rato da Euclide, il quale con miglior metodo^ 
con maggior chiarezza , e con più efatte di- 
moftrazioni degli altri gli diftefe ; laonde fu- 
rono abbandonate , c fi perderono le Inftituzioni 
matematiche de’ fopraddetti Scrittori , e ciafeuno 
s’ appigliò a quelle di Euclide , le quali fono fiate 
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fempre meritamente applaudite da tutti i Matema- 
tici antichi, e moderni. 

Sono palTati circa a venti fecoli , da che furono 
pubblicati gli Elementi di Euclide , ed in quello 
tempo da diverll illullri, e celebri Geometri molte 
altre famofe fpeculazioni fono Hate ritrovate, che 
hanno fomminiftrato agl’ intendenti non piccolo 
campo di far nuove Inllituzioni Elementari più 
compendiofe , corredare di Teoremi ancora più 
generali di quelli di Euclide , ed arricchite di Pro- 
polizioni da elfo non dimollrate . 

E quantunque interrogato una volta PiflelTo Eu- 
clide dal Re Tolomeo, fc potelTe trovarli una via 
più compendiofa di quella , che era propolla ne’ li- 
bri de* fuoi Elementi , rifpondelTe, che non poteva 
all’egnarli nè più nobile , nè più regia di quella da 
lui inventata ; non ollante fono di parere, che ciò 
potelle per avventura verificarli in quel tempo, 
ma non già dopo il dccorfo di due mila anni, nel 
qual tempo fendo Hate fatte grandillìme fcoperte 
in quella fublimilTima Scienza , non vi ha dubbio , 
che non polTa elTere llato immaginato , e dillefo 
un metodo più facile , più breve , e forfè ancora 
più comodo di quello tenuto da Euclide. Abba- 
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danza vien ciò comprovato dalle moire Inftituzio- 
ni Geomernehe divulgate di tempo in tempo, c 
propofle da varj dottiffinii Matematici, tra’ quali 
fi polfono annoverare il BorcUi, il Fabri, 1’ Arnal- 
do , il Duca di Burgundia , il Pardies , lo Sturmio , 
il Guarini, il Marchetti , il Croufaz, il Wolfio, ed 
altri , le qaali fono fiate ricevute Tempre con fomma 
lode , ed applaufo da tutta la Repubblica Lettera- 
ria . Laonde io pure moflb dal loro efempio , ho de- 
terminato di far pubbliche quefie mie nuove In- 
ftituzioni , lulingandomi , che debbano anch’ efie 
incontrare 1’ approvazione , e 1’ aggradimento de- 
gl’ intendenti . 

Per non prolungarle di foverchio , non ho po- 
fio in cfle tutte le nuove proprietà geometriche, 
che da me fono fiate ritrovate , -ma quelle folo , 
che ho creduto più neceflarie agli fludenti fcolari, 
non potendo nò pur io in quefia troppo grave 
età, e con la mente alquanto affaticata attender 
di propofito a raccoglierle tutte infieme da’ miei 
fcritti , e difporle con ordine bene adattato a que- 
fti Elementi. 

Sembrerà forfè a taluno cofa nuova 1’ aver io 
podi gli Afiìomi avanti alle Definizioni , alter an- 

§ 3 do 
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do in cotal guifa il metodo d’ Euclide ; ma ficco- 
mc nelli Scoi) da me addotti alle Definizioni, mi 
fervo di quelli Allìomi , perciò ho llimato bene di 
fervirmi di quella difpofizione , che voglio fperare 
non debba eflermi difapprovata . 

Ho divifo quelle Inllituzioni in tre parti j la pri- 
ma riguarda la materia trattata da Euclide ne’ pri- 
mi quattro libri ; la feconda concerne ciò , che 
dal medelìmo vien dimoHrato nel quinto , e nel 
fello; e la terza comprende la dottrina da elio 
fpiegata nell’ undecimo , duodecimo , e decimo- 
terzo libro . 

Ciafeuna di quelle tre parti comprende poche 
Propolìzioni , avendole ellefe con molti Corollarj 
ad altre alTerzioni confeguentemente dimollrate . 
Se con tal metodo io abbia pienamente confegui- 
to il fine da me bramato , il vedranno i cortefi 
Leggitori, al prudente intendimento de’ quali, ed 
al retto giudizio de’ dottillìmi Matematici io to- 
talmente mi rimetto. 
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ASSIOMI, 

S cofe uguali a una terza] fono u> 
guali ancora fra loro. 

II. Di due cofe uguali fe una 

è maggiore , o minore di qualche 

terza quancirà , 1’ altra ancora farà maggiore , o 
minore di elTa terza ; e fe una terza quantità è 
mag^ore, o minore della prima di due altre 
uguali , farà parimente maggiore > o minore delia 
feconda. 

III. Ad uguali quantità aggiungendo, una ftef- 
fa quantità comune , o altrettante quantità , tra 
di loro uguali, li faranno pure efle lomme ugua- 
li ; e dalle uguali detraendo qualche comune por- 
zione , o altrettante parti uguali , le relidue ri- 
mangono pure tra loro uguali, 

IV. Alle quantità difuguali aggiunta una co- 
mune, o altrettante uguali, fi fanno pure fomme 
difuguali ; ed ancora levando dalle difuguali,^una 
ftefla comune porzione, ©"altrettante parti tra 
loro uguali, le refidue rimarranno pure difuguali. 

V . Le quantità , che foprappofte T una all’ al- 
tra, fi combaciano efattamente , fenza veruno ec- 
cefib, o difetto dell’ una dall'altra, fono uguali; 

A pur- 
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% Instituzìoki 

purché non folamente il fenfo ( che potrebbe 
non avvertirne ii precifo adattamento ) ma la 
ragione modri dover ciò fuccedere. 

VI. Il tutto è Tempre maggiore di qualunque 
fua parte; ed è il tutto uguale a tutte le lue 
parti prefe infieme. 

VII. Se il doppio d’una quantità è madore» 
o minore , o uguale al doppio d’ un altra quan- 
tità , ancora quella prima femplice quantità fa- 
rà maggiore , minore , o . uguale all’ altra fempli- 
ce; e Io ftelTo può dirli de’ tripli, o altri ugual- 
mente moltiplici di altre femplici quantità, che 
fecondo quelli faranno tra di loro uguali,© l’u- 
no maggiore , o minore dell’ altro , ancora que- 
lle femplici faranno uguali, o la prima maggio- 
re , o refpettivamente minore della feconda . 

Vili. Similmente le quantità doppie, o tri- 
ple, o ugualmente moltiplici d’una medefìma,o 
di altre tra di loro uguali, debbono elTere quel- 
le pure uguali tra loro . 

D E F I N I Z I 0 N /. 

I. Corpo dicefi quella quantità, che ha tre di- 
menfioni , in lunghezza , in larghezza , e in pro- 
fondità . 

II. Superficie è l’ eftremità del Corpo diftefa 
folamente in lunghezza , ed in larghezza , non in 
profondità . 

III. Linea è i’ eftremità della fuperficie , che 
folo in lungo diftendefi , fenza veruna larghezza, 
o groflezza . 

IV. Punfo è l’ eftrcmo della linea, fenza ve- 
runa cftenfione. 

SCO- 
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Geometriche. 3 
SCOLIO!. 

I. efempioi nel dado A E flcndefi la di lui ^ 

X mole nella lunghezza F E , nella larghez- 
za YQ», e nella profondità , o altezza F C ; f que- 
flo dicefi Corpo , o ancora Solido , che ancora può 
avere difuguale eflenfione in ciafcheduna parte > 
come un tronco A D E F G , in cui è maggiore la 
lunghezza FE della lunghezza CD, /« largbez- i. 
za ¥G è maggiore di C A , la profondità in C F 
può efiere maggiore della projondità in BH &c, 
non ejfendo neccjfario , che il corpo abbia per qua- 
lunque ver fio , in ciafcheduna parte , una uguale 
efienfione . 

II. Perchè poi da noi non fi trova alcun corpo d* 
infinita grandezza, ma fi vede ognuno terminato, 
conviene difcernere quelle eftremità , che lo limi- 
tano , oltre le quali più non fi efiende ; e quefle 
fono le Superficie di ejfo Corpo , quali per efem- 
pio fono le facce laterali AF, FD, DH, HA, 
e la fuprema B C , e /’ infima Vìi , le quali han- 
no bensì efienfione in lunghezza , e in larghezza , 
ma non in profondità , non avendo groffezza alcu- 
na ; altrimenti non farebbero puri termini del 
corpo , ma parti del medefimo . 

III. Inoltre, perchè le fi effe fuperficie non fino 
infinitamente efiefe, ma limitate, debbono avere le 
loro efiremità , che fono le Linee ; come la fuper- 
fide A D vedefi limitata dalla, parte defira , e dal- ' ’’ 
la finifira , con le linee B D , A C , ficcome delle 
parti d* avanti , e di dietro con le linee C D , A B , 
nelle quali ritrovafi la fola efienfione in 'lungkez- 
za,ma non veruna larghezza , altrimenti farebbero 

A z meor 
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4 INSTITUZIONI 

ancor ejfe parti di faperficie , e non puri confini di 
ejfa, 

IV. Finalmente, non efiendo qualunque linea 
prolungata in infinito , dovrà ejf ^re terminata , e 
non immenfa , le di cui eflremità faranno li Punti, d* 
onde principiano , e dove finifcono : come nella li- 
nea AB li due termini fono i punti A, B; ^ nel- 
la linea.. CD fono gli e fremi punti C, D, ne* 
quali non deve trovarfi fpecie veruna di eflenjione, 
perchè fe ave fero qualunque piccola lunghezza, 
farebbero lineette , e non termini di e(fe linee . 

V. Si potrebbe però da taluno confiderare , che 
in una fuperficie globofa , benché non fia infinita , 
non pofiono accennarfi le linee , che fono i fuoi ter- 
mini -, ed ancora in una linea ' rotonda , che ritorni 
in Je fieffa , quantunque finita, non potervi ajfe- 
gnare i punti , da cui fia terminata . Al che ba- 
flerà rìjpondere , che in qualunque fito fegandofi 
il corpo di una palla , verrà fegata ancora la fu- 
perficie globofa di ejfa con una linea curva , la 
quale farà il termine di quelle parti di fuperfi- 
cie , che vengono divi/è da efa-, e parimente fe- 
gando una fuperficie circondata da quella linea ro- 
tonda , fi determineranno li punti , che fonò termi- 
ni delle parti di quella curva , che ritornava in 
fi fieffa, e che refia divifa per quefio taglio del- 
la fuperficie in due porzioni terminate da ejfi 
punti, ^ 

DEFINIZIONI. 

V. Di tutte le linee, come ACB , AEB ter- 
minate negK fteflì punti A , B ,la. più breve di 
tutte , che c AB, dicefi Lhtea Retta ; le altre 

poi 
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poi fono Curve, o compone di più curve , di 
più rette , o di qualche retta , oppure di qualche 
curva connefla a quella . 

VI. Di tutte le lupcrfìcie , che poflbno termi- 
nare nelle medefime linee /IC, BD, la minima 
di mtte AC DB dicefi Superficie Piana; T altre , 
come CFBDA, ovvero AEBDHC, fono Curve , 
o corri polle di più curve , o di più piane , ovve- 
ro di curve congiunte con piane . 

VII. Dicefi Figura qualunque fpazio, che da 
uno, o da più .termini , per ogni verfo,riefca 
circofcritto . 

Vili. Quella figura, che da tre lince rette Ha 
comprefa, dicefi Triangolo Rettilineo» 

SCOLIO II. 

I. I A17(? fole rette linee non pojfono fare una fi- 
gara , perchè o fono del tutto fiaccate , 
come AB, CD, tra le quali riefce 'lo fpazio di 
qua , e di la aperto ; o convengono in un falò punto 
F le rette EF,GF,rr<? le quali pure riefce lo fpa- 
zio aperto dalla banda oppofia al loro concorfo ; o 
pure fe in due punti H , I concorrono due linee ret- 
te IH, HI, riufciranno adattate in una fiejfa 
lunghezza, fenza comprendere fpazio veruno, ef- 
fondo V una foprappofia alV altra, ed e fattamente 
congruente con quella ; che fe fi credejfe andajfe- 
ro dif giunte, come HI, H LI , comprendenti qual- 
che fpazio , una di effe dovrà effere maggiore dell' 
altra , e però farà curva ; come farà H LI, non poten' 
do effere tanto quefia , che quella linea la brevifft- 
ma efienfione di lunghezza fra i detti termini. 

IL Bensì due linee curve ACB, AFB, ovve- 

JS. I ro 
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ro una retta AB con la curva ACB, » ancor» 
una fola curva A D B C , che ritorni in fe fiejfa , 
pojfono fare una figura, comprendendofi tra effe lo 
fpazio per ogni verfo . 

III. Perchè adunque non pojfono due linee rette 

• comprendere una figura , almeno tre rette linee AB, 
A C , C B conviene , che fi connettano co' loro ter- 
mini per fare una figura A B C , dice fi Trian- 

golo rettilineo. 

o Osionto poi alle fuperficie piane non pojjo^ 

no comprendere qualche figura corporea, nè due, 
nè tre fole , ma quattro almeno , come accade in 
una Piramide E G F D , compre fa da quattro trian- 

i. goìi DEG, DGF , EGF , EDF; imperocché tre 
fili piani A , B , C > ( e molto meno due foli A , B ) 
non pojfono comprendere una figura corporea ; ma 
dalle fuperficie curve fi può benijjìmo , o.fia una 
fola, 0 due,o tre ancora , comprendere lo fpazio, 
onde rifulterelhei o le figure de' Corpi . 

j V. Dall* ejfere una linea retta la più breve di 
tutte l* altre terminate a' medefimi punti, come fi 
è detto nella Definizione V.è chiaro, che in qual- 
fivoglia triangolo B A C qualunque lato B C de- 
ve ejfere minore della fiamma degli altri due AB r 
A C terminati agli JleJJi punti ed, tra cui gia- 
ce la linea B C ; ficcome ancora , fe più altre li- 
nee A C B , A D lì convengono ne* due termini A , B , 
effe fono maggiori della retta AB; ed ejfendo a- 
mendue concave verfo la medejima parte , bifogna 
che r ejleriore A C B maggiore delP interiore 
ADB, accojlandofi più quejla,che quella alla mi- 
nima retta linea A B . 

j. VI. Onde ancora è chiaro , che fe da' termini 

A,B 
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A,B della bafe AB d' un triangolo KC’Qffiano 
tirate dentro due linee AD, B D , convenienti in 
D , Jaranno le due interne A D , B D minori delle 
due efleriori AC, '&C, paragonando la fumma di 
quelle alla fomma di quefie , conte fi è detto del- 
le curve antecedenti A D B , A C B • 

DEFINIZIONI, 

IX. Concorrendo due linee AB,CB nel pun- *4^- 
to B , non da parti direttamente oppofte , che fa- 
rebbero così una fola retta linea, ma in modo tale, 

che relB una inclinata all’ altra , fi diranno fare un 
Angolo nel punto del loro concorfo , il quale fti- 
merallì maggiore , o minore , fecondo la maggio- 
re , o minore apertura di dette linee , fenza ri- 
guardo alia lunghezza di effe . 

X. Quando una linea D B concorra con la ret- pjG. i;-. 
ti A C nel punto ;ff,in modo tale , che non pen-" 

da più da una banda , che dall’ altra , ma fia u- 
gualmente inclinata ad amendue le parti BC, 

B A , ficchè gli angoli A B D ,CBD fianp uguali , 
allora detta linea BD fi dirà Perpendicolare ali’ 

XI. E ciafeuno di detti ingoìi AB D> C BD fi 
dirà Angolo retto . 

XII. Ma facendo la linea DB fopra \i AC an- \6. 
goli difuguali , da una parte l’ angolo A BD mag- 
giore , dall’altra CBD minore, fi dirà elTa linea 

DB Obliqua fopra l’altra AC , 

XIII. E l’ angolo maggiore fi dirà Ottufio , l’ an- 
golo minore Acuto . 

\ 

■ A 4 SCO- 
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/scolio III. 

I. ^ uno ' degli angoli ABD confeguente 

all' altro C B D , e fendo fatti amhidue dal- 
la medefima linea D B fopra la Jlejfa A C ; e di- 
cendofi Retti tali angoli , quando fono tra di loro 
uguali, bifogna che rìufcendo difuguali , il mag- 
giore del retto fa V ottufo , ed il minore del retto 
Jìa V acuto , e. tutti e’ due prefi infieme fono uguali 
alla fornata^ di due retti . 

• II. Non folanìente fono uguali tra loro li due 
confeguenti angoli retti , fatti da una perpendico- 
lare fopra una linea retta , ma ancora qualunque 
angolo retto è uguale ad un altro fatto fopra un 
FIO. 17. altra linea-, imperocché , fe alla retta AC, cui è 
perpendicolare DB,y ? fopr apponga A? EH, cui è 
perpendicolare la , facendo concorrere il puntole 

f coi punto B , fi adatterà effa retta A B C co» E F H , 
e la perpendicolare B D con P altra F L ; perché 
altrimenti , fe /» FL cadeffe di qua dalla BD,^’ 
angolo EFL farebbe minore di ABD, LFH 
maggiore di DBC; onde ejfendo uguali ABD, c 
DBC, non farebbero uguali EFL, LFH, pcc 
e fere quello minore del primo, e quefio maggiore 
del fecondo, che era uguale al primo, Bifogna 
dunque , che le perpendicolari F L , B D convenga- 
no, e però l'angolo retto ABD /?» uguale all' ah 
^tro EFL, e V angolo retto DBC fia uguale ad 
LFH, c così a cìafcun retto ^ 

III. E' poi chiaro , che li due angoli ancora di- 
TAv. II. f uguali 'fatti da una retta DB fopra alla retta A C , . 
FiG. 18. p angolo ABD ottufo, e DBC acuto, prefi 
infieme fono uguali a due retti , perché fe dal me- 

de- 
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iejimo. punto B fava tirata [opra la medesima ret~ 
ia A C la perpendicolare B E , /e due aperture de~ 
gli angoli ABD, e DBG fi adatteranno alli due 
retti ABE, EBC , e però gli faranno uguali ^ 
combaciandofi con e]fi ( per /’ ajfioma quinto ) 

'IV. Segandofi due Lnee rette nel punto B , gli angoli '’• 

glia cima oppofii A BF,, GB D faranno uguali, per chò 
aggiunto all’ uno , e all’ altro l’ intermedio ABD, 
è chiaro i che li due ABF , ed ABD fono uguali a 
due retti, come ancora li due GBD, ABD {per 
quello fi è detto al numero 3. precedente) ; dunque 
effendo ABF con ABD uguali G B D con ABD, 
tolto di comune ABD, deve' ejfere ABF uguale a 
G B D ( per /’ ajfioma 3 . ) 

V. Se più linee AG, DF, HI s’ inter fegano 
nel me defimo punto B , tutti gli angoli, che ne rifui- 
tano , faranno uguali a quattro retti \ed ancora fe non 
foffero per diritto ejfe linee l’ una con V altra , ma 
conveni/fero in ejfo punto B a fare tutti gli angoli, 
che riempi Jf ero quello fpazio , la fomma di detti an- 
goli farebbe uguale a quattro retti -, perchè tirata qua, 
lunque retta linea H I per lo punto B , gli angoli , 
che rimarrebbero da una parte di effa, farebbero 
uguali a due retti, e quelli dell’ altra parte ad 
altri due retti , e però tutti a quattro retti deb- 
bono ejfere uguali. 

VI. Qjfindi folamente quelle figure , di cui tutti ' 
gli angoli pofti ìnfieme uguaglino quattro retti, 
pojfono riempire lo fpazio , congiungendofi in un 
punto , Jenza lafciarvi interjlizj voti . 

VII. Se due linee rette AB, GB congiu^gen- 

iofi daW una, e dall’ altra parte colla retta DB pie. u. 
nello flejfo punto B , faranno con ejfa li due an- 
goli 
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gali ABD, CBD uguali a due retti ^ faranno 
effe linee jper diritto fra loro ; altrimenti prolun- 
gata la retta CB , /r non convenìffe colla B A , 
cadejfe nel fito B E , farebbero gli angoli E B D > f 
CBD uguali a due retti, cioè agli jlejji due ABD, 
r CBD ; dunque farebbe ABD uguale ad EBD, 
cioè la parte al tutto ; il che è imponibile ( per l' 
Ajjioma (5. ) 

DEFINIZIONI, 

XIV. Intendendo muoverfila retta in una 
FIO. xu fbperficie piana attorno all’ eftremo fuo punto C, 

che ivi mantengali fidò , e raggirarli elTa linea fi- 
no a che ritorni al primiero fuo lito, la fuper- 
ficie ADE E, che quindi viene generata ,li chia- 
ma Cerchio, ovvero Circolo. 

XV. Ed eflb punto fidò C dicell Centro di ef- 
fo Cerchio . 

XVI. E la curva defcritta dall’ eftremo A nel 
fuo giro , li dice Periferia , o Circonferenza . 

XVII. Qualunque retta AB, ovvero DEÙe- 
fa pel centro C, e terminata di quà , e di là al- 
la circonferenza fi chiam.i Diametro del Cerchio. 

XVIII. E qualfivoglia retta tirata dal centro 
alla circonferenza C A, CD,, CB, CE, dxceh Rag- 
gio , ovvero Semidiametro di quel circolo . 

SCOLIO IV. 

I. Manifeflo per le cofe dette di fopra, de 

rV ficcarne il Triangolo è la prima , e più fem- 
plice figura rettilinea tra le piane figure , così il 
Circolo è la prima , e più femplice Figura curvi- 
linea . 

II. Si 
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II Ss ojfervi ancora , che nel Cerchio tutti i rag- 
gi, cioè tutte le linee condotte dal centro alla cir- 
conferenza fono uguali, imperocché la retta CA 
generatrice del Cerchio , nel girare intorno fi com- 
iacerebbe efattamente con qualunque altra linea 
CD, GB, CE , e però tutte fono uguali {per { 
ajfioma 5 ) 

III. Quindi, è chiaro, che fe due Cerchj DF, 
hE fi tocchino , 0 fi feghìno in V , non potranno 
avere un centro comune ad ambidue ; imperocché 
chi fupponejfe fojfe C quel centro comune , conr 
giunta al concorfo F d" ambi i Cerchj la retta C F , 
e dove le periferie vanno difiinte, tirata la CE, 
fegante /’ altro Cerchio in D , ejfer dovrebbe il rag- 
gio CF tanto uguale a CE, che a CD , onde {per 
P ajfioma farebbe CE uguale a CD, il tutto al- 
la parte ; il che é impojfibile { per P ajfioma 6 . ) 

IV. Serve poi la circonferenza di qualunque 
Cerchio a mifurare la quantità degli angoli retti- 
linei, la quale non dipende dalla lunghezza mag- 
giore , 0 minore delle, rette linee , che comprendo- 

.no detto angolo, ma dalla varia loro inclinazione, FIG. i+. 
che rende ejfi angoli , 0 retti , 0 maggiori , 0 mi- 
nori del retto', pertanto deferì tto col centro C qua- 
lunque circolo A G B F , ovvero H M I N , e con- 
dotto il diametro A B nel primo , 0 il diame- 
tro HI nel fecondo , ed eretta per lo centro 
perpendicolare ad AB P altra retta G F , che 
fega il minor cerchio in N M , tanto Jaran- 
’m angoli retti ACG, BCG, che gli altri due 
HCN,ICN,ri ancora gli oppojli \CE ,ECE , 
#iHCM, ICM, tutti tra di loro uguali {Sco- 
lio 3» num. a. ) e però da que* due diametri ef- 
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fendo divi fa in 4. parti V una , e V altra ftrconfe^ 
renza ( come nel feguente numero dimojlreraffi) tra 
di loro uguali i ejfe mi furano li detti angoli retti’, 
cioè divtfa qualunque di dette circonjerenze in 360 
parti uguali {^che fi chiamano gradi circolari') la 
quarta parte dt effi , che faranno gradi 90. , è la 
mtfitra dell' angolo retto, ; e fe tir a fi per lo centro 
qualunque altra lìnea DE inclinata ad , che 
farà /’ angolo ottufo A C E , e P acuto E C B , fe 
nell arco AGE vi fono 120. gradi t e nell' arco 
E B ( 5 o , quello farà la mi fura dell' angolo A C E, 
queflo dell' angolo ECB 1 e V .angolo di mezzo 
ECG farà di gradi 30., e fendo tale P arco 
G E . £ COSI ancora nel Cerchio più piccolo fa- 
rà di 90. gradi , mifura dell angolo retto 

H C N , ri H N L di gradi 120., mifura dell' an- 
golo ottufo HCL , ed LI di gradi 60 . , ri NL 
di IO, che mifurano gli acuti lCL,LCN;r così 
qualunque altro angolo fatto al centro fi mifura 
co' gradi delP arco fottopoflo di un Cerchio defcrit- 
to con qualunque raggio . 

V. Che la circonferenza dividafi in parti ugnali 
da qualunque angolo uguale fatto al centro , e pe- 
^ rò fia P arco intercetto da i lati dell' angolo , la 
■ precifa mifura di ejfo , fi dimoflra così. Tirato nel 
Cerchio il diametro A C B , s‘ intenda muovetfi la 
porzione AEB, rivoltandofi fopra P altra A DB; 

• è manifefio, che foprappofla quella fopra di que- 
fta , neceffariamente fi combaceranno da per tutto ; 
altrimenti , fe riufcijfe àifpofla in un fito A F B , 
rimanendo in qualche parte P arco di ejfa d fpofio 
dentro , 0 fuori dell' arco dell* altra A D B , tira- 
to dal punto D al centro C il raggio DC, feghe- 

rebbs 
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yebhe /’ altra porzione in F , e farebbe il raggio 
F C di f uguale al raggio D C ; // che i affunio , 
ejfendo tutte le rette condotte dal centro alla cir~ 
conferenza tra di loro uguali, come fopra fé 
detto al mtm. 2. Pertanto conviene, che tutti i 
punti della porzione AEB , rivoltata fopra i' altra 
A D B , convengano co' punti di qnefla , e non fi al- 
lontanino, 0 fi avvicinino al centro più di e! fi. 
Dunque fi adatta Varco AEB alV arco 
E così ancora tirato qualunque altro diametro DH , 
fe intorno ad ejfo fi rivoltale la parte DAH, 
fopra la parte D B H , quefle pure fi combacereb- 
bero infieme ; onde tutte le porzioni della circon- 
ferenza fegato dal diametro , fono tra loro ugua- 
li , e fono la metà dell' intera circonferenza ; 
ed ejfendo V angolo KQ.E fatto al centro uguale 
all' angolo ECH, ovvero ACD , foprappofii V 
uno all' altro , ejfi angoli (ì comhaceranno , e però 
gli turchi loro , adattandoli pure V uno fopra V 
altro, fono uguali. Dunque la circonferenza cir- 
colare deve efere veramente la mifura degli an- 
goli , corrif pendendo gli archi uguali agli angoli 
uguali , e li maggiori a' maggiori , ed,i minori a* 
minori . 

VI. Quindi è , che divi fa la circonferenza in J 5 o. 
gradi uguali , la mifura dell' angolo retto è 90. 
gradi , che fono la quarta parte di ejfa , e la me- 
tà di efo angolo retto , che è un acuto femiretta , 
ha per mifura 45. gradi, ed il fuo confeguente ot- 
tufo è di gradi 135, e così mifuranfi ancora li 
maggiori, ed i minori', anzi qualunque grado fi 
divide in 60. minuti primi , e qualunque primo 
minuto in 69, minuti fecondi, e qttalfivoglia fecon-^ 
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do in 6 o minuti terzi; e così profeguendo in infi- 
nito , perchè a qualche angolo acuto , ovvero ot- 
tufo può corrif pender e un arco circolare , non com- 
pofto di preci fi gradi interi , ma di alcuni foli , e 
di qualche parte di un altro , la qual parte do- 
vrà importare alcuni minuti primi , ed altri fecon- 
di y 0 terzi, 0 quarti &c. e tale farà la mi fura 
di ejfo angolo, e quelli angoli faranno uguali, che 
aver anno fotta di fe gli archi della JleJj'a mifura 
di gradito minuti; ed uno farà maggiore dell* al- 
tro , Jecondockè corrifponderà ad un arco di più 
gradi , 0 minuti . 

avvertimento. 

L e feguenti Propofizioni fi chiamano , o Proble- 
mi , ne* quali fi cerca il modo di fare qual- 
che figura , qualche angolo , o tirarvi qualche li- 
nea; 0 fi dicono Teoremi,/» cui fi dtm<Jlr a qual- 
che proprietà delle figure , e degli angoli , o delle 
linee , di cui fi farla ; onde alla prima Propofizio- 
ne fi aggiungerà , ejfere Problema , ed alla fecon- 
da, che fia Teorema , non aggiungendo però tali 
titoli alle altre Propofizioni f perchè facilmente fi 
rìconofeeranno nel loro titolo, fe fiano Problema- 
tiche, 0 Teorematiche; e da ejfe ancora fi daranr- 
no altre definizioni; non ancora qui fopra propofle . 

Non aggiungo ne meno qui i Poftulaci propofii 
da Euclide ; bufando che da qualunque Scrittore 
fi pofia da un punto alP altro tirarvi una linea 
retta : ed ancora qualunque linea prolungarla di- 
rettamente quanto farà di hi fogno; e da qualfi- 
voglia punto prefo per centro , con qualunque in- 
tervallo dato, come raggio, o femiJiametro , de- 
fcriverci un Circolo . PR O- 
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PROPOSIZIONE I. PROBLEMA. 

Date tre linee rette F A , A B , B E , delle quali 
due qualunque {refe infieme Jiano maggiori della 
terza , formarne il triangolo A GB. 



D ai termine A della retta AB prefo come 
centro, e con l’intervallo dell’altra retta 
AF, deicrivafi il circolo FCG i e prefo pure 1* 
altro termine ^per centro, con l’intervallo del- 
la 5 £, defcrivafi un altro circolo ECD: e do- 
ve quelli Cerchj con le loro circonferenze lì fe- 
gatio in C ( eflendo li due raggi di efli maggiori 
dì AB t Q la llefl’a AB con BEy maggiore di 
AF, cioè di AG uguale ad AF, llccome anco- fig. idL 
ta. A B con AF è maggiore ài BD uguale a B E) 

E congiungano a’ termini dell’altra retta A B h 
rette CA, CB; farà fatto ACB ì\ triangolo ri- 
cercato , ellèndo il lato A C uguale aàAF ed 
il lato 2 C uguale a B E (*) , e 1’ altro lato A B . 
il medelìmo propollo. Dunque è fatto il trian- 
golo comprefo dalle tre date linee , come far li 
dovea. 



COROLLARJ. 



I. Se le tre linee propolle fodero tra loro 
uguali , qualunque circolo palTerebbe pel cen- 
tro deir altro , elTendo tanto A F uguale ad AB , 
quanto 5 £ uguale alla llelTa ; onde un tale trian- 
golo ABC, compollo di tre lati uguali, diradi 
Triangolo Equilatero . 

II. E fe fodero due fole linee AF^ BE tra 
di loro uguali, rifultandone il triangolo ACB» 

co’ 



FIO. 17. 



FIG x 9 . 
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co’ due lati uguali ylC, fiC, dirafli Triangolo ìfo 
fede , ovvero Equicrure . 

III. Ma fe tutte le linee date fono difuguali , 
come nella figura zd. , eflb triangolo A C B » 
in cui A C c maggiore di C B , e quella pur* 
maggiore di fi dice Triangolo Scaleno, 

PROPOSIZIONE li. TEOREMA. 

'de' triangoli B A C , E D F , fe intorno agli an- 
goli uguali A , e D faranno i lati dell' uno uguali 
a quelli deir altro , cioè A B uguale a D E , f A C 
uguale 17 D F ; faranno ancora uguali le loro bufi 
^Q,ed EF ; e gli angoli interni > oppofi a' lati 
ugnali , faranno pure tra di loro uguali ; e pro- 
lungati i lati fotta alle bafi , ne riufeiranno pure gli 
angoli eflernì uguali CBGi7ÌFEI,eBCH aà 
EFK; E tutto un triangolo farà uguale aW altro, 

FiG. ij. TNtendafi foprappofto un triangolo all’ altro: fi 
X adatterà l’ angolo B A C all’ angolo uguale EDF, 
ed i lati uguali converranno infieme , A B con 
DE, ed AC con DFi dunque ancora la bafe 
BC farà congruente alla bafe EF ; onde quelle 
pure faranno uguali , adattandoli l’ una l'opra all’ 
altra W; ed ancora gli angoli interni, e gli eller- 
ni converranno tra loro , e tutto il primo trian- 
golo farà adattato , e congruente al fecondo ; 
però faranno uguali tutti gli angoli corrifpond en- 
ti , e tutti e’ due i triangoli ABC , DEF li mo- 
llreranno uguali. Il che dovea dimollrarfi. 

Corollari. 

FiG. 30. Elfendovi una linea retta AC , divifa pel 

mezzo 
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mezzo in B, dal qual punto Zia la perpendico- 
lare B E ,àì fopra , o di l'otto ad eflà retta AC, 
farà quallivoglia punto E , ovvero D in dìa per- 
pendicolare ugualmente diftante da’ termini A , e 
C; imperocché, congiunte le rette AE, CE, 
ovvero le altre AD, CD, cffendo nel triangolo 
ABE, Q nell’altro C BB gli angoli di qua , e di 
là dal punto B uguali, perchè retti W, ed il 
lato BA uguale al lato BC , ed il Iato BE co- 
mune ad efli , dovrà elTere la bafe A E uguale 
alla bafe CE; e Umilmente ne’ triangoli A‘£lD, 

C BD elTendo i lati AB,BC uguali, ed il lato 
B D comune , intorno agli fteflì uguali angoli retti 
ABD, CBD, faranno pure le bali AD, CD 
uguali ; dunque qualfivoglia punto £, ovvero D, 
prefo nella ftefla perpendicolare EB,è diftante 
ugualmente da’ termini ^ , C della retta AC,ài- 
vifa in mezzo da quella perpendicolare . 

II. Similmente fono tra loro uguali gli angoli 
fatti da effe rette EA,EC fopra la baie A C ; o 
ancora con elTa perpendicolare EB ; cioè EAB 
è uguale ad ECB, e l’altro AEB h uguale a 
CEB: e così ancora fono uguali gli angoli D AB , 

DC B , e gli altri A DB , CD B , tra loro. 

III. Può ancora dimoftrarfi , che ciafcun punto 31. 
ugualmente diftante da eift termini A, C, deve 
effere neceflariamcnte fituato nella perpendicolare 

BE , che fega in mezzo ella retta AC , nè può 
effere fuori di efsa ; perchè fe fi fupponcfse , che 
il punto F fuori di tale perpendicolo fofse u- 
gualmente diftante da A, c da C, congiunte le 
rette AF, C’/’, farà da alcuna di quefte fcgata 
la perpendicolare in £> , e congiunta dall’ altro 

B ter- 



/ 
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termine la/40 farà uguale a CO; dunque le due 
W t D , AD , faranno uguali ad FC («, ; ma qucl- 
le due FD, AD, fono maggiori di/4/’W,dun- 
num.f,e6. <1^0 ancora rC e maggiore di A t , onde non c 
il punto F in diftanza uguale da A , e C . 

IV. Dunque ciafcun triangolo equicrure /4fC, 
ovvero ADC, averà fempre il vertice E, o pu- 
re O nella ftelTa perpendicolare BE, condotta 
dal punto di mezzo della bafe,e non mai ave- 
rà il vertice fuori di efla ; onde eflendo fempre 
uguali gli angoli EAB , ECB, ovvero gli altri 
due DAByDCB, fempre dunque il triangolo equi- 
crure ha gli angoli uguali fopra alla baie. 

V. Anzi eflendo in un triangolo due angoli 
uguali, bilògna che ancora i fuoi lati oppofli 
fìano uguali, e fe un angolo è maggiore dell’ 
altro, il laro oppofio al primo farà maggiore, 
che r oppofto al fecondo ; ficcome efl’endofi mo- 
ftrara CF maggiore di A F , l'angolo pure CAF 
è maggiore di BAD, e però maggiore di ACF 
uguale a quefto; e comunque fia tirata in AF , 
che faccia l’angolo FAC maggiore di ACF, la 
retta CF deve paflare oltre la perpendicolare 
BE, e però diventare maggiore CF dcWz AF, 
come fi è dimoftrato nel Corollario 3 . 

VI. La minima delle rette , condotte dal pun- 
FIG. ji. to A fopra alla retta B E ,farà la perpendicolare 

AB, e deir altre oblique AD, AS, la più vici- 
na alla perpendicolare è minore* della più lon- 
tana ; perchè prolungata AB in BC uguale ad 
elfa ,e congiunte le CD, CE-, elTendo la fomma 
delle efteriori A E, EC maggiore della fomma 
delle interne AD, DC , e quelle pure maggiori 



Digilized by Google 




Geometriche ' ip 

di AC («) , ancora la metà di effe ( effendo 
uguale ad £C, e AD uguale a DC per il Co- 
roll. 1.) cioè l'ara maggiore di AD,q que- 
lla pure maggiore di AB onde quella è la. i^ì^IPo-y. 
minima di tutte le altre . 

PROPOSIZIONE III. 

Vicendevolmente, fe ctafcun lato à’ un triangolo fig . 3 ^!' 
ABC ì uguale al corrifpondente lato dell' altro 
DEF, cioè BC, ad EF, BA ad ED><r^AC a 
DF, ancora gli angoli oppofii a' lati uguali fa-, 
ranno uguali . 

S I Ibprapponga il lato BC del primo al lato 
uguale E¥ del fecondo , e verlò la medefi- 
ma parte foprappofti effi triangoli, lì adatteranno 
totalmente , cial'chedun lato Ibprapponendolì all’ 3^ 
altro uguale > onde tutti gli angoli lì combagieran- 
no , e faranno però uguali ancora edì (d-, altrimen- 
ti , fe i lati A B , A C non li adattaffero alli uguali 
DE, DF, ma gli fi ritiraflèro fopra, o fotto, 
come nella feconda figura , farebbero li due la- 
ti di fopra B A, C A maggiori de’ due lati 
di fotto ED, FD ('*), contro il fuppofto ; e fe 
i lati s’ interfecaffero AB , FD in G , come 
nella figura terza, effendo jBGcon GD maggio- 
re di BD, ed ancora CG con GA maggiore di 
CA , farebbe pure A B con D F maggiore di ED 
con CA\ il che è contro l’ ipotefi ; effendo li 
fomma delle due prime uguale alla fomma del- 
le feconde W. Dunque veramente fi adattano ('O 
ellì lati uguali , onde ancora gli angoli corrifpon- 
denti fono uguali . Il che &c. 

B z Co- 
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C3 oivOLLArj* 

I. Si raccoglie da queft’ ultimo cafo, che fc due 
rette- linee j 5/4, FD fi legano in G, fono efle 
maggiori delle recte^DB, AF fottotefe agli an- 
goli opporti BG O , AG F\ ed ancora può dedur- 

•fi, che dagli ftelìl termini della baie BC non 
pofl'ono condurli le rette uguali a’ lati BA, CA 
verfo la medelìma parte, che infieme convenga- 
no in un altro punto D , e non nel medefimo 
punto A. 

II. Quindi ancora può dedurli il modo di fe- 
gare in due angoli uguali un angolo dato AEF; 
perchè tagliata dalla EF parte EC uguale all’ 
altra E A, e congiunta la AC, facendoli l'opra 
di clfa dalla parte oppofta al dato angolo il 
triangolo equilatero, o equicrure ADC, congiun- 
ta la retta ED fegherà per mezzo eflb angolo 
AEF, perchè tutti i lati del triangolo E AD U' 
guagliano quelli dell’ altro ECD,c\oh EA ugua- 
le ad EC , ed ED lato comune ad ambidue i 
triangoli , e la bafe A D uguale alla bafe C D ; 
dunque è divifo 1’ angolo AEF negli angoli 
A ED, CED tra loro uguali. 

III. Ancora volendo fegare pel mezzo una linea 
A C, fatto fopra alla medefimaun triangolo equi- 
latero, o equicrure AEC ,e divifo pel mezzo l’ an- 
golo AEC colla retta £5,fegheralli pel mezzo in 
^ la bafe AC, avendo li triangoli AEB, CEB 
intorno 1’ angolo uguale in ambidue verfo E , il 
lato A E uguale al lato EC, ed il lato EB co- 
mune, bifogna che ancora le bali AB,z BCfia- 

(a) Tfci- i. no uguali (j) . 

IV, 
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IV. Circa il tirare una linea E B perpendico- fig. 37. 
lare ad un altra A C , o nel punto B aliegnato 

in efla , o dal punto E luperiore alla medeìima : 
nel primo cafo , prcfe di qua, e di là dal 
punto B due linee uguali BA, BC,e fopra alla 
retta AC fatto un triangolo equilatero, o equi- 
crure AEC, congiunta in E B farà perpendico- 
lare alla bafe, ellendo gli angoli AB E, CBE 
uguali per elTere ancora uguali ilari oppofliyi£, 

EC ne’ triangoli AEB , CEB, con i Iati uguali 
AB, CB, e r altro EB comune ad àmbidue. . 

Ma nel fecondo cafo , inclinata qualunque linea 
EC dal dato punto E fopra la retta A C , e .col 
centro E , intervallo EC defcritto il cerchio 
CGA , la circonferenza del quale fegherà la ret- 
ta AC in un altro punto A , e divifa quella A C 
pel mezzo in B , congiunta EB farà la perpen- 
dicolare , perchè tirate le rette EA , EC, li trian- 
goli EBA,EBC avendo tutti! lati corrilpon- 
denti uguali, devono ancora gli angoli EBA, 

EBC edere uguali, e però retti. FIG- 38- 

V. Volendo dati due punti ,A , C ritro- 
vare un punto E, da eflì ugualmente dillante 
in una data linea retta, o curva GF , congiunta 
la retta AC , e divifa pel mezzo in B, gli lì al- 
zi la perpendicolare B E , che concorra con la 
linea GF nel punto E, è manifeflo, che con- 
giunte le rette AE, CE faranno uguali W, e pe- (^)prop. » 
rò li dati punti A, C faranno dal punto E della coroii.i, 
propolla linea GF ugualmente dillanri ; e fe la 

detta perpendicolare non convenifle con GF, 
non vi farebbe in efla verun punto ugualmente 
da efli termini A , C dillante W* i- 

B 1 Vi. 
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FIO 39 cerchio qualunque corda AB , 

e dal fuo punto di mezzo F condotta la perpen- 
dicolare FMj in efla dovrà edere il centro del 
cerchio, che da’ termini A,B deve edere ugual- 
(4) Sfa/. 4. mente lontano , ed'endo uguali tutti i raggi del 
num. I. cerchio W , non potendo però edb centro edere 
fuori di tale perpendicolare W; e tirata qualun- 
{b)?rof 1. que 3ltra corda /)£, e dal fuo punto di mezzo G 
Cordi, ■i erettavi la perpendicolare GL» concorrente con 
la FM in C, dovrà quello punto edere il cen- 
tro del cerchio, dovendo edere tanto in quel- 
la , che in quella perpendicolare : però in quella 
maniera fi trova il centro del cerchio , o di qua- 
lunque arco dato. 

PROPOSIZIONE IV. 

f IG. 40. B AC , EDF ejjendo uguale il lato 

A B tf/ lato D E , erf il lato A C <?/ lato ,fe r an- 
golo A è minore dell’ angolo D , farà la bafe B C 
parimente minore della E F . 

I Mperocchè foprapodo quel triangolo a quello, 
ed adattatoli il lato al fuo uguale DE» 
l’altro lato AC caderà al di dentro, di quà dal 
fuo uguale lato DF , edendo 1 ’ angolo B A C mi- 
nore di EDFy onde il termine C, o caderà nel- 
la bafe EF» o fopra, o fotto di elfo , fecondo 
che l’ angolo ABC fo(Te uguale , o minore , o mag- 
giore dell’angolo DEF\ però farà fempre BC 
minore di EF , adattandoli nel primo cafo quel- 
la ad una parte di quella ; e nel fecondo calo le 
(d due 5 C edendo minori delle altre due Z>F, 

rtum 6 . fjccome AC Q uguale ^DF , l'altra BC de- 

. f . ve 



0 
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ve cfTere minore della e nel cafo terzo, eflen- 
dole due AC, maggiori delle due BC ,DFi<*), (a)Trop.^. 
ma la DF uguale ad aC, bilògna che fia EFmag- coroii. i. 
giore della BC. 11 che doveali dimoftrare. 

COROLLARJ. 

I. Ancora viceverfa» fe li fapelTe,che in due 
triangoli fodero due lati del primo uguali a quelli 
del lecondo, ma la baie di quello minore della 
baie di quello , farà pure l’ angolo verticale del 
primo minore di quello del lecondo : perchè fe 
tali angoli fodero uguali , ancora le bad loro fa- 
rebbero uguali W, e fe l’angolo del primo fof- 
fe maggiore di quello del fecondo, ancora la ba- 
fe di quello farebbe maggiore della baie di que- 
llo, contro ripotefi. 

II. Se in qualunque triangolo EFD fode un an- 
golo EOF maggiore di un altro DEF, il la<-o 
EF, oppodo all’angolo maggiore , deve pure ef- 
fere maggiore del lato D F oppofto all’ angolo mi- 
nore ; imperocché fuppollo dentro l’ angolo mag- 
giore EDF,V angolo EDH uguale al minore D EF, p ^ 
farà la retta DH uguale ad EH W,e però le due coroU./. 
DH,ed HF fono uguali alla EF,ma quelle due 

fono maggiori della Z)£, dunque ancora ìaEF è 
maggiore di eda DF. 

PROPOSIZIONE V. 

Delle rette condotte alla circonferenza dì un fio. 4». 
cerchio da un punto D , dijlante dal centro C , la 
D B , che pajfa pel centro , è la majjima di tutte , 
la D K ,per cui non pajfa il centro , ma è in diretto 
alla DB , farò la minima, e dell* altre DE , DF, 

B 4 DI, 
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DI, DH , /</ più vicina alla majjima è maggiore 
deila più lontana , e la più vicina alla mìnima è 
minore della più rimota da ejfa . 

I Mperocchè congiunti i raggi , eflendo CB u- 
guale a , aggiuntavi la CD, faranno le due 
CE, CD uguali alla intera DB-, ma quelle due 
fono maggiori della terza DE, dunque DB è 
maggiore della DE, Polcia eflendo T angolo ECD 
maggiore dell’angolo FCD, ne’ triangoli DCE» 
D 67 , che hanno il lato C£ uguale al raggio C 
ed il lato CD comune, e però uguale in ambi- 
due i triangoli, la bafe DE farà maggiore della 
( 4 ) Pro/. 4 . D/^ ('»!, dunque la più proflima DE alla maflTima 
DB e maggiore della DF più lontana dalla ftef- 
fa. Similmente ne’ triangoli CID, CHD, che 
hanno i lati uguali C7, e CH,ed il comune CD, 
e 1’ angolo DCJ è minore dell’ angolo HCD; 
la bafe DI è minore della DII , ed anco- 
ra \<i DA è minore della ftefla DI , perchè 
CD con DI è maggiore di C/,e però è maggio- 
re della CA uguale a Cli dunque tolto di co- 
mune CO, ancora la DIùt^ maggiore della D-^4, 
la quale però è la minima di tutte, e le più prof- 
flme ad ella riefeono minori delle più lontane . 
Il che dovea dimoftrarfi. 

COROLLARJ. 

I. Due linee però folamente poflbno elTere u- 
guali , una condotta da una parte , e l’ altra dall* 
altra parte del diametro, come farà DF uguale 
a DG , Q DII uguale a Dii^, quando feghino di 
qua , c di là dal diametro due archi uguali, co- 
me 
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me AF è uguale ad^G.ed AH uguale ad^JT, 
onde l’angolo DCF uguaglia l’angolo DCG, e 
r angolo DCH è uguale all’ altro DCK, onde 
avendo per lati uguali i raggi, ed il lato DC co- 
mune, le loro ball riefcono uguali. 

II. Onde , le da un punto fi trovaflero con- 
dotte alla circonferenza più di due linee uguali . 
elio punto l’arebbe il centro di eflb cerchio, 
mentre dal punto, che non è centro, non fe gli 
poflbno condurre piu di due linee uguali . 

III. Qiiindi due cerchj AFE, DBE non pollb- fio. 4j. 
no legarli , fe non in due punti , come A , e B ; che 

fe conveniircro ancora in altri punti, per efem- 
pio in E , dal centro C di uno di efli condotte le 
rette CA, CB, CE, tra di loro uguali, dovreb- 
be lo fiefib punto C efl'ere centro ancora 
tro cerchio ; il che è imponìbile W ; dunque &c. ««w. j*! 

PROPOSIZIONE VI. 

Se dal termine B del raggio CB gli fi tira fo^ 
pra la perpendicolare A B E , non potrà concorre- 
re con altro punto del cerchia ; onde quefia fi chia-^ 
mera la fina Tangente. 

Fic. 44. 

I Mperocchè tirata dal centro C a qualunque 

altro punto E di ella perpendicolare la ret- caróiSfó? 
ta CE, farà quella maggiore della CB (^) ; dun- 
que è maggiore del raggio CH, t però qualfivo- 
glia altro punto della retta AB E elTendo dal 
centro più lontano di qualunque raggio, non 
concorre efla linea con la circonferenza , fe non 
nell’ unico punto B , ove la tocca ; e però que- 
lla linea perpendicolare al raggio nel termine di 
eflb , dicefi tangente del circolo . Il che &c. 



\ 
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i6 



Corollarj. 

I. Vicendevolmente fe una retta B tocca il 
cerchio , congiunta la retta C£ dal centro al con' 
tatto , gli farà perpendicolare ; altrimenti fuppo- 
ncndo , che la fua perpendicolare condotta dal 
centro C, folle un altra C E , farebbe ella mino- 
re di CB , cioè del raggio CH , e riufcirebbe il 
tutto minore della parte; il che è impoflìbile . 

II. Qualunque altra retta linea BF condotta 
dallo Aedo punto B fegherà il cerchio , perchè 
dal centro tiratavi la perpendicolare CG, elTen- 
do quella minore del raggio CB , è pure minore 
del raggio C/; dunque fi dillcnde^/^ fotte l’ar- 
co circolare BJNy e però fega il cerchio. 

III. Dunque l’angolo ABI, che dicefi 
lineo, contenuto dalla retta BA, e dalla curva 
BI , è minore di qualfivoglia angolo acuto retti- 
lineo AB Fi e l’ angolo pure Millilineo /) fi/, con- 
tenuto dal diametro DB, e dalla circonferenza 
BINO, è maggiore di qualunque angolo acuto 
DBF, perchè facendo la fi fi con la tangente 
qualunque minimo angolo acuto , e col diame- 
tro qualfivoglia angolo acuto molto grande , ca- 
de dentro il cerchio , onde 1’ angolo millilineo 
AB Ih tempre minore di qualunque acuto A BF-, 
e 1’ angolo DBI è tempre maggiore dell’ altro 
acuto DBF. 

IV. Quindi fe la retta fi D girafle intorno al 
punto fi, palTerebbe da un ellremo all’ altro', fen- 
za patTare pel mezzo ; cioè farà col diametro un 
angolo acuto, che fempre diventerà maggiore, 
fecondo che più fi allontana da etlb, continuan- 
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do il fuo giro; e Tempre tale angolo acuto fari 
minore del miftilineo CB li poi arrivando efla li- 
nea moifa fopra la tangente BA, farà col dia- 
metro l’ angolo retto maggiore di effoCBI, 
nè mai in iito veruno gli averi fatto un angolo 
uguale . 

V. Se al cerchio faranno condotte due tan- fio. 46. 
genti BA, HA, concorrenti inlleme in ^ ; o fe 

dal detto puntovi fiano tirate effe, tangenti AB, 

AH, faranno tra di loro uguali ; perchè condotti 
dal centro C i raggi CB, CH a' punti del con- 
tatto, faranno angoli retti; e congiunta la BH, 
eflèndo il triangolo BCH equicrure , gli angoli 
CBH, CHB, faranno uguali W ; cavati dunque 
quelli dagli uguali angoli retti CBA, CHA, li 
rimanenti ABH, AHB faranno pure uguali j. 

dunque le rette AH , AB tangenti fono pure , , 
«gu»U tra loro M . 

VI. Congiunta poi al centro C dal concorfo 
delle tangenti Ala retta dividerà pel mez- 
zo gli angoli BCH, e BAH , e farà perpendi- 
colare alla corda 5/7, facendovi gli angoli retti 
in D,ove pure farà efla BH divifa pel mezzo; 
imperocché li triangoli ABC, AHC avendo i 
lati corrifpondenti l’uno all’altro uguali, devo- 
no ancora gli angoli loro opporti eflere uguali, 
cioè BCA, ed HCA\ e CAH con CAB W. 

Onde ancora ne’ triangoli BCD, HCTÌ eflèndo 
il latore uguale a CH,e la CD lato comune, 
intorno gli angoli uguali BCD, HCD, la bafe 
BD farà uguale alla bafe DH,ed ancora gli an--- 
goli corrifpondenti uguali ; cioè CDB uguale a 
C DH, Q però ambidue retti W . 

PRO- 



(d Frcf, &. 
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PROPOSIZIONE VII. 

riG. 47. cercbj GFE, BFD /t toccano in F al 

di dentro , 0 al di fuori , la retta , che congiunge 
il centro C del primo col centro A del fecondo , 
pajj'erò per il loro contatto F . 

A Ltrimenti , fupponendo , che il centro A del 
cerchio BfD non folle nella retta CF,che 
connette il centro C dell’ altro cerchio col 

comune loro contatto i^,ma che folle nel pun- 
to a fuori di efla CF, onde la retta congiun- 
gente i centri, fegafle il cerchio maggiore in 
ed il minore in D , ne feguirebbe , che eflendo 
nel cerchio GEF dal punto a tirata pel centro 
{»)Frop.f. c a C, farebbe la rimanente la minima W, 
è pero minore della aF; ma fupponendofì a il 
centro del cerchio BFD,hc^ pure aD uguale 
nd aFì dunque a E farebbe minore della aD , il 
tutto della parte ; il che è imponìbile ; dunque 
eflb centro del cerchio BF7) non è fuori della 
CF in a, ma nel punto A, dentro la ftefla ret- 
ta ; però la linea , che connette i centri de’ cir- 
coli, che fi toccano, palla per il loro contatto. 
Il che &c. 



COROLLARJ. 

I. E' chiaro, che ancora i cerchj fi toccano 
in un folo punto ; altrimenti , condotte dal cen- 
tro A del cerchio BFD più linee a* punti, con 
cui fi connettefle il contatto con 1’ altro cerchio 
GFE, farebbero tali linee tutte uguali ad AF, 
la quale è la minima , tirata da F alla circonfe- 
renza 
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renza GFE (*), onde non può averne altre ugua- 
li, tirate dal medefimo punto fopra aquell’ arco^. 

11. Ne fcgue ancora da ciò, che due cerchj, 
i di cui centri fono C, ed A, deferirti per un 
punto F della ftefla linea CA, ivi fi toccheran- 
no; perchè eflfendo AF h trfinima, condotta da 
A al cerchio del centro C , ella è minore di A E, 
dunque ancora il raggio AD è minore della ret- 
ta AE, Q però le circonferenze di tali cerchj 
non fono infieme congiunte , fe non nel punto 
P, per cui padano i raggi CF, ed AF deferi- 
vendo i cerchi FEG,FDE>cìie in efl'o F con- 
feguentemente fi toccano. 

PROPOSIZIONE Vili. 

Seie due rette BE,CF fopra l' altra retta 
hanno due angoli intertori hBQ,ed A C B uguali 
a due retti, ejfe linee prolungate verfo qualunque 
parte , non potranno convenire infieme , e però fi 
diranno Parallele. 

S E poteflero convenire , fi congiungano in A, 
e prolungata ìjì A C in CD uguale alla B A , 
fi congiunga BD, farà il triangolo BCD uguale 
all’altro BCA, perchè eff'endo gli due angoli 
ABC, e BCA uguali a due retti, ed ancora a 
due retti eflendo uguali DC B , e BCA , dunque 
l’angolo ABC h uguale a DCB , ed il lato AB 
uguale a CD, ed il lato BC comune, dunque 
ancora la baie AC farà uguale ^ BD \ ficchè BD, 
c B A efiendo uguali ad /4C, e CD, cioè alla 
retta A D , farebbero due lati del triangolo A BD 
uguali alla bafe ; il che è imponìbile ; dunque 

noti 



(a) Prof. f. 
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non può eflère , che le linee rette £E,CF, aven- 
do gli angoli, fatti fopra alla retta ^ C , uguali a 
due retti , convengano iniicme in A -, ma non 
convenendo da veruna parte infieme (perchè 
ancora dalla banda oppolla farebbero con la 
B C gli angoli uguali a due retti ) (i diranno linee 
Parallele. Il eh? &c. 

COROLLARJ. 

I. Dunque in ogni triangolo i due angoli inter-r 
ni verfo qualunque fuo lato , fono minori di due 
retti ; onde prolungando qualfivoglia lato BC in 
L, l’angolo efterno AGL farà maggiore di qua- 
lunque delli due interni oppoùì AB C , o BAC, 
perchè ciafeheduno di quelli con 1’ altro ACB h 
minore di due retti, ma il detto efterno AGL, 
col medefimo AGB, uguaglia i due retti. 

FiG. ye. II Se in due rette linee AB, GB, fegate dal- 
la retta FC Z) riufeiranno uguali gli alterni AGD, 
GDE , o pure l’ efterno FCB, con l’interno op- 
pofto GDE faranno efle linee AB, GE paralle- 
le ; perchè ficcome 1’ angolo BGD con V altro 
AGD, ed ancora con l’ efterno confeguente FGB , 
forma due angoli uguali a due retti così eflen- 
do GDE uguale all’ alterno AGD, ed all’ efter- 
no FGB, faranno li due angoli interni BGD, 
GDE uguali a due retti, e però le linee AB, 
GE non poflbno infieme convenire , onde fono 
parallele . 

111. Viccverfa,fe le linee AB, G E fi fuppon- 
gono parallele, qualunque retta FGD, che le fe- 
ghi,farà gli angoli alterni uguali, e 1’ efteriore u- 
guale all’ interno oppòfto , e gli due interni BGD , 

EDG 
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tDC uguali a due retti, perchè fe ivi, o dall* 
altra parte li confeguenti fodero minori di due 
retti , prolungate eflè linee converrebbero infic- 
me , facendo un triangolo colla bafe DC\ e pe- 
rò devono edere ancora gli angoli alterni HÒC, 
uguali, e 1’ efterno BCF uguale all* inter- 
no oppofto EDC. 

IV. Se due linee BL, AB fono parallele ad no. st. 
una terza £G, faranno ancora tra di loro paral- 
lele , perchè tirata la fegante FlCD, edendo 

HL parallela ad £(r,farà l’ angolo eflerno HlF 
uguale all’ interno Qppofto£jDC: Similmente ef- 
fendo AB parallela alla ftelTà £(?, ancora l’an- 
golo efteriore ICB farà uguale allo ftedò EDC ; 
dunque ancora HIF fati uguale al medeflmo 
BCI, dunque le rette A B , H E fono parallele. 

V. E* facilidìmo il tirare da un dato punto C 
una parallela alla retta EG, perchè tirata (opra 
di queda qualunque retta CD, e fatto dalla par- 
te alterna T angolo DCA uguale a CDE» riufci- 
tà C A parallela ad EG. 

PROPOSIZIONE IX. 

In qualunque triangolo ABC prolungato il la- ^ i"** 
to KQ in D , farà /’ angolo efterno B C D ugua- 
le alla fomma de Ili due interni oppofti C A B , e</ 

A B C ; e tutti tre gli angoli interni fono uguali 
a due retti . 

S I tiri dal punto C la retta CE parallela al la- 
to AB, farà l’ angolo BC E uguale all’ alter- 
no ABC, e l’ederiore ECD uguale all’ inferno 
oppodo CAB(.*), dunque l' angolo efterno B CD, coroii. 3 . 

uguale 
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uguale a que’due BCE, ECD, farà pure uguale 
alli due interni oppofli ABC, e CAB-, onde 
aggiuntovi di comune 1* altro angolo interno 
ACB, faranno li tre angoli interiori uguali alli 
due ACB, e BCD, e però uguali a due retti. 
Il che &c. 

CoROLLARJ. 

I. Tutti li tre angoli d’ un triangolo faranno 
uguali a tutti li tre angoli di qualunque altro 
triangolo , efl'endo tanto quelli > che quelli a due 
retti uguali . 

II. Anzi fe due angoli d’ un triangolo Ibno uguali 
a due angoli d’ un* altro , ancora il terzo angolo 
di quello farà uguale al terzo di quello. 

III. E ne’ triangoli , che hanno un angolo ret- 
to, gli altri due angoli fono pure ad un retto 
uguali . 

IV. In qualunque triangolo equicrure .^5Cef- 
fendo gli angoli lòpra la bafe uguali , prolungato 
uno de’ lati uguali BCinD farà l’angolo ellerno 
A CD duplo di qualunque degli angoli interni 
oppolli CBA, o CAB , eflèndo uguale alla fom- 
ma di ambidue tra loro uguali . 

V. Onde nel cerchio l’ angolo fatto al centro 
è fempre doppio di quello fatto alla circonferen- 
za , da' medefimi punti dell’arco tirati ilari loro, 
cioè 1’ angolo DCA è duplo dell’ angolo DBA i 
e parimente condetto un altro raggio CE > e con- 
giunta la Tetta EB, farà 1* angolo DCE duplo 
dell’ altro DB E; onde ancora il rimanente 

farà duplo del refìduo EBA. 

VI. Quindi nel femicircolo, tirate due linee da’ 

ter- 



Digiiized by Gocjgle 



Giometkiche. 33 

termini del diametro a qualunque punto dell» 
circonferenza , lì farà , ivi V angolo retto ; perchè 
elTendo 1’ angolo DCA duplo di ^ 5 C, e l’al- 
tro DCE duplo di > e gli due angoli 

DCA, e DC£, che fono uguali a due retti, ef- 
fendo il doppio dell’ angolo ARE deferitto nel 
femicircolo , conviene che quello lia veramen- 
te un angolo retto . . . 

VII. In qualunque figura rettilinea ABDEFfic. ff. 
tutti gli angoli interni fono uguali a tal numero 
di retti , qual' è il doppio numero de’ lati , leva- 
tine quattro ; imperocché, prefo nella figura qua- 
lunque punto C , ed indi condotte a ciafeun an- 
golo le rette CA, CB , CD, CE, CF, ne ri- 
lultano tanti triangoli , quanti fono i lati di tale 
figura; dunque gli angoli di efli triangoli fono 
uguali a tante paia di retti , quanti fono elfi lati 
delia figura ; agli angoli della quale eflendo con- 
gruenti quelli di tali triangoli, eccettuati quelli, 
che fono intorno al loro vertice C , li quali u- 
guagliano quattro angoli retti , dunque il nume- 
ro de’ retti , attenenti ad efla figura , è doppio del 
numero de’fuoi lati, detrattine quattro. 

Vili. Gli angoli poi edemi , che rifultano > 
prolungato qualunque lato , cioè GAF,H FE , 
lED, KDB, LBA, in qualunque figura fa- 
ranno fempre uguali a quattro retti ; perchè 
quelli con gli angoli interni fanno tante paia 
di retti , quanti fonò i lati ; dunque eflendo li 
foli interni uguali a tante paia di retti , quan- 
ti fono effi .lati , detrattone quattro, bifogoa, 
che a quello numero di quattro retti coifri- 
fpondano gli angoli edemi; onde gli edemi di 

C un^ 
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una figura uguagliano quelli di qualunque altra, 
che fia com polla di più , o di meno lati. 

PROPOSIZIONE X. 

FIG. f6. uguali le parallele AB, D C , tirate le 

rette AC, BD, che ne congiungono i termini 
dalla fieffd parte , faranno ejfe ancora uguali , e 
parallele : e dir affi quefia figura un Parallelt^ram- 
mo . 

I Mperocchè congiunti gli angoli oppofti con la 
retta AD, ne’ triangoli ABD, ACD eflen- 
' do gli angoli alterni BAD, ADC uguali, ed il 
lato AB uguale a DC, e 1’ altro AD comune 
ad ambidue , farà la ' bafe B D uguale alla ba- 
£e AC, e I’ angolo B DA uguale all’ alterno 
CAD', dunque ancora eflè linee BD, AC fono 
uguali , e parallele . 11 che &c. 

C O R O L L A*R J. 

I. Vicendevolmente in qualunque parallelo- 
grammo , che ha le linee oppofte parallele A É 
a OC, ed AC ^ 5 0, effe linee oppofte faranno 
uguali , perchè eftendo uguali gli angoli alterni 
B A D , ADC, egli altri due alterni30y4, DAC, 
e la retta AD comune a’ triangoli fi D, /ICO; 
fe'fi foprapponefle l’uno all’ altro , rivoltando ef- 
fo triangolo ADC,co\V angolo C DA, dalia ban- 
da A, e l’angolo C/40 dalla banda 0,adattan- i 
doli gli angoli uguali fopra l’uguale bafe DA, 
e AD, ancora i lati DC, AB fi concorderanno 
infieme, e gli altri lati ancora AC,DB conver- 
ranno infìeme ; dunque fono le oppofte linee u- 
guali nel parallelogrammo. II. 
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II. Ancora gli angoli opporti' B ,e C faranno u- 
guali i ficcome pure li uguagliano gli opporti 
CDB. 

IIL La retta A D parimente divide pel mez- 
zo il parallelogrammo in due triangoli uguali 
ABD, DCAi ed erta linea congiungente gli an- 
goli opporti dicefi pure il diametro del paralle- 
logrammo . 

PROPOSIZIONE XI. 

I parallelogrammi ACDB , ECDF eretti ine. ^ 7 . 
fopra la ftejja bafe C D , e tra le medefime paral- 
lele AF, CD> fono uguali tra loro. 

I Mperocchè le due rette AB, EF ertèndo alla no. /8. 

opporta CD uguali, faranno uguali tra loro, 
ed aggiunta all’ una, e all’ altra H B E, farà A E 
uguale a 5/; ed è pure AC uguale a BD , e 
l’angolo erterno uguale all’interno CAEì 

dunque fono uguali i triangoli ACE, B^DF, e 
nella prima figura fegandofi in G le rette CE, 

BD , tolto di comune BGE a’ detti triangoli, ri- 
mangono uguali i trapezj ABGC, ed EGDF, 
onde aggiunto ad erti di comune l’altro triango-. 
lo CGD, rimane il parallelogrammo' CD 5 u- 
guale all’altro ECDF; ma nella feconda figura 
aggiunto il trapezio CEBD ^ quei triangoli u- 
guali ACE, BDF , riefee pure il parallelogram- 
mo ACDB uguale all’altro ECDF, 11 che &c. 

CoROLLARJ. 

I. Se con gl’intervalli de’ lati uguali ÀC,BD eig. 
del parallelogrammo ACDB , Si depriveranno 

C i den- 
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dentro le parallele due archi circolari uguali 
C E ancorala figura C£/^0,coinpre- 

fa da detti archi , e dalle medefime parallele , u- 
guale al parallelogrammo AC DB, perchè effen- 
do uguali i rettori ACE, BDF, tolta nella pri- 
ma figura la porzione BGE, ed aggiunta CGD, 
riefce ABDC uguale a CEFDì e nella figura 
feconda aggiunto a quei lettori lofpazio CEBO, 
riefce pure AC DB uguale a CEFD, 
fiG. 6o. Lo fteflb accade ne’ femicircoli interi tra loro 
uguali AEC , B FD tra le fteffe parallele deferirti; 
perchè aggiuntovi lo fpazio CEABD, riefce il 
parallelogrammo ACD B uguale pure alla figu- 
ra CEABFD -, e così pure feguirebbe , fe vifbf- 
fero altre curve limili, ed uguali . 

|TG. «I. II. Se i parallelogrammi ABDC , EFIH fo- 
pra le bali uguali CD, HI, fono deferirti tra 
le medefime parallele CI , AF , pure faran- 
no uguali ; imperocché eflendo E F uguale ad 
if/,farà pure uguale a CD, e congiunte le ret- 
te C£, DF , li farà il parallelogrammo CEFD > 
cui farà uguale A BCD , avendo con eflb la ftef- 
fa bafe CD; e gli farà ancora uguale EFIH, 
avendo con elfo la ftelTa bafe EF; dunque ABDC 
è uguale Ttà'EFIH. 

HIG. 6x. ' III. Quindi, fc lì adattano alli due lati AC, 
BFì gli archi circolari uguali AMC, BND, ed 
agli altri lati EH, FI, altri archi uguali EIQ^, 
FL , o altre curve pari , farà Umilmente lo fpa- 
2 Ìo AMCDNB uguale all’ altro EKLF, elien- ' 
do quello uguale al parallelogrammo ABDC, 
c quell* altro uguale all’ altro parallelogrammo 
EFIH, uguale a quello ; e fe quelli archi fi fe- 

ga- 
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gano in G , ancora tolto X’GD,refta CMABNGIC 
uguale all’altro fpazìo EGDLF, 

PROPOSIZIONE XII. 

■ / triangoli CAD, CED fopra la Jìef‘^ haft 
CD defcrittì , co’ vertici A, E nella medejma ret- 
ta parallela alla fua bafe , faranno uguali ; ed an- 
cora i due triangoli CAD, D F G fatti nelle me- 
defime parallele fopra bafi uguali C D , D G fo- 
no uguali . 

I Mperocchè tirata \a C B parallela a DA, e 
la DF parallela a CE, faranno li due paral- 
lelogrammi ABLD, £FDC uguali ima il trian- 
golo CAD è la metà del primo parallelogram- 
mo , e r altro triangolo CE D h la metà del fe- 
condo , dunque eflì triangoli fono uguali E ùmil- 
mente' paragonato il parallelogrammo /4R CD ad 
un altro EFGD, che hanno le bafi uguali nelle 
medefime parallele , fi trovano uguali ; dunque àn- 
cora i triangoli C AD , D FG , . che fono la me- 
tà di efii f devono eficre uguali . Il che &c. 

Corollari. 

I. In qualunque triangolo DAC, divifa pel pjQ, 
mezzo in E la bafe DC, c consunta al vertice 
la AE, farà elfo triangolo divifo in due trian- 
goli uguali D/41?, CAE; e nel triangolo BAC 
divifa in tre parti la bafe B C ne’ punti D , E 
congiunte al vertice le rette AD, AE, refta di- 
vifo eflò triangolo in tre triangoli uguali ; e fi- 
milmente divi^ la bafe in quante parti uguali fi 
voglia, refterà divifo il triangolo con le rette 

C 3 con- ' 
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condotte al vertice in altrettanti triangoli ugua- 
li , per edere il loro vertice nella medefima linea 
A F parallela alla bafe . 

FIO. 6f. II. Dato un punto D nel lato A B del trian- 
golo ABC, fi può da eflb tirare una linea, che 
, tagli dal medefimo triangolo qualunque richieda 
parte : in quella maniera . Congiunta all’ angolo C 
oppofto la retta CD, enei lato AB prefa la por- 
zione B P, che fia tal parte di eflb lato , quale li 
vorrebbe edere la porzione del triangolo da fe- 
garll pel punto D ; per efempio fe fi vuole ef- 
fere il terzo , fia BF la terza parte di B A, c 
condotta fC parallela a DC, fegantc il lato BC 
in £, fi congiunga ©£; farà il triangolo BEO 
quella porzione , che fi voleva dell’ intero ABC, 
cioè la terza parte di elTo: perchè congiun- 
ta Cf farebbe BCF un terzo di BCA; ed elTen- 
•do EOF uguale ad £Cf, aggiunto £££ all’, uno, 
e all’altro, farà pure B£Duguale a BCF-, dun- 
que ancora BEÒh la terza parte del triangolo 
ABC', e cosi di qualunque altra porzione può 
farli . " • 

FIG 6(5, triangolo ABGwn pa- 

rallelogrammo uguale, divifa la bafe BG per 
mezzo in C,c per il vertice condotta la A E 
parallela alla bafe BG, fopra la BC metà della 
bafe tirate alla parallela due altre lìnee parallele 
BB, CF, farà BCF E uguale al dato triangolo 
ABG; perchè congiunta la CA, e la BF, tan- 
to BCF E è doppio del triangolo fi£C,che B AG 
e doppio di BAC, e fono BFC , B AC trian- 
goli uguali, dunque ancora £ >4 G è uguale a' 
parallelogrammo BCFE. 'che pure è il -doppio 

di 



Digitized by Googli 



Geometriche. 

di qualunque triangolo BAC fopra la ftefla, o 
fopra ugual bafe , e tra le medefìme parallele po- 
llo, ficcome è il doppio del triangolo BFC fat- 
to dal fuo diametro. 

IV. Quindi ogni triangolo ABG è uguale al 
prodotto della metà di fua bafe nella perpendi- 
colare , condottavi fopra dal vertice; perchè fo- 
pra la bafe condotta la perpendicolare AD, 
ed alla ftelTa AD tirate parallele BE, e CF da' 
termini della 5 ( 7 , metà della bafe 5 ( 7 , è il trian- 
golo uguale al parallelogrammo rettangolo 5 

che è il prodotto della metà di effa bafe 5 (7 nel 
lato ( 75 , uguale alla perpendicolare AD. 

V. Onde può trovarli la mifura di qualunque 

fpazio rettilineo AFBGC , tirate le rette da 
un angolo agli altri, come AB, AG, dividen- 
dolo in più triangoli 5 5 , 5 ( 7 , li quali 
poflbno mifurarli , tirando le perpendicolari fo- 
pra le loro ba/i, e moltiplicando efla perpen- 
dicolare con la metà della bafe. Per efempio, 
fc AB è uguale ad 8 braccia, e la perpendico- 
lare FH folTè 3 braccia, moltiplicando il 3 nel- 
la metà di 8 , cioè in 4 , lì fa ii braccia qua- 
dre, per mifura del triangolo AFB ; fe 5(7 è di 
6 braccia, e condottavi la perpendicolare AD, 
che Ila braccia 7 , moltiplicando 7 nella metà di 6 . 
che è 3 , il fa 21 braccia quadre , che è la mifu- 
ra del triangolo ABG; ed eflendo AG braccia 
IO, la di cui metà è 5 , condottavi la perpendi- 
colare CE uguale a 4; moltiplicandoli lì fanno 
20 braccia per mifura del triangolo onde 

tutto lo Ipazio rettilineo ^55 ( 7 C comprenderà 53 
braccia quadre, eflendo tale il complellb di 12, 



FiG. <57. 



Digilìzed by Google 




riG. 68. 



TAV. V. 
TIG. 69. 



FIG. 70. 



49 INSTITUZIONI 

c z ! , e 20 , ritrovate in que’ triangoli ivi com- 
prefi. 

VI. Finalmente fi cava da quella propofizio- 
ne, che fe fopra la'medefima linea retta BF 
fodero con la ftefia bafe, o con le bafi uguali 
£C, EF due triangoli uguali BAC, EOF, la 
retta AD, che congiunge i loro vertici, farà 
parallela alla bafe; imperocché fe dal punto A 
tirata una tale parallela , non paflafle per T an- 
golo D , ma fegaffe il lato ED fotto , o fopra 
in G, congiunta FG, farebbe il triangolo EGF 
uguale all’altro BAC,c però ancora ad EDF, 
onde farebbe la parte Uguale al tutto ; il che ò 
imponibile , 

PROPOSIZIONE XIII, 

/» qualunque parallelogrammo AFGH tirato 
il diametro AG, e per un punto D di ejfo tira- 
te le parallele lati BDE, GDI , riufciran- 
no uguali i parallelogrammi EDCF, BDIH, 
che diconfi Complementi di eJfo parallelogrammo 
AFGH. 

I Mperocchè eflendo il triangolo AGF uguale 
all’ altro AGH, e ne’ parallelogrammi 5, 
ed IDEG eflendo il triangolo ADC uguale a 
DAB , c 1’ altro DEG uguale a DIG -, dunque 
ilrefto EDCF è uguale al refiduo BDIH, che 
fono i Complementi, 

Corollari. 

I. Dato un triangolo LFN, fi può fargli ugua- 
le un parallelogrammo di qualunque lunghezza, 

e con 
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e con qualfivoglia angolo dato ; perchè nella 
refta della bafe F'N prefa FE uguale alla metà 
di efla, e fatto T angolo EFC uguale* al dato, 
indi tirata ED parallela ad FC , le quali con- 
corrano con la CZ- tirata dal vertice L paral- 
lela alla baie, riufcirà il parallelogrammo EFCD 
uguale al dato triangolo FL N (‘•j ; q prolungata 
la C Z) in 7 , ficchè lia 0 / uguale alla propofta rrof.l^. 
lunghezza , che fi vuole abbia il parallelogrammo 
uguale al dato triangolo, fi compifca II parallelo- 
grammo DICE, e tirato il diametro GD, che 
convenga c<m il lato FC in A, fi tiri AH paral- 
lela alla ftefla DI , fegata da’ Iati ED, Gl, in 
^ , H, farà il parallelogrammo IDBH uguale 
ad EFCD ( elTendo quelli i complementi di 
AFGH) e però uguale al triangolo LFNì ed 
ha la lunghezza data D/,e l’angolo 5 D/ugua--,._ , 
le ad £jDC, ed al dato CFE W; dunque fi è'jpro/io 
fatto ciò, che chiedevafi 

II. Così ancora qualunque figura rettilinea può 
ridurli in un parallelogrammo di qualche data 
lunghezza, e con 1’ angolo dato, potendo ella 
figura mifurarfi , come fi è fatto nel Corollario V. 
della precedente PropoCzione, e però ridurli 
ancor elTa in un triangolo , che abbia la detta 
mifura ; Per efempio , in quel Corollario elTendofi 
trovata quella figura rettilinea uguale a s j brac- 
cia quadre , può ridurli ad un triangolo , che 
abbia 1 2 braccia per bafe , ed 8 con ^ di brac- 
cio per altezza, perchè la metà della bafe ef- 
fendo braccia <5 , e la perpendicolare 8 i , mol- 
tiplicando quella in quella, ne riefee 53 braccia 
quadre , mifura di quello fpàzio rettilineo . 

PRO- 
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INSTITVZIONI 

PROPOSIZIONE XIV. 

Np/ tAedefimo fegmento ABDE di un cerchio, 
ciafchedun angolo A B E 1 ADE, fatto nelt arco 
circolare con le rette condotte d termini della fua 
corda A E farà di uguale grandezza, 

P Erchè condotti al centro i raggi EC, 
1’ angolo è doppio di qualunque altro AB E, 
o ADE fatti all’arco W ; dunque. eflì angoli nel 
medelìmo fegmento fono tra di loro uguali. Il 
che &c. 

COROLLARJ. 

I. Viceverfa, fe gli angoli fatti foprala mede- 
lima retta AE, cioè ABE , ADE, fono uguali, 
per gli ftefli punti A, B , D , E, potrà paflare il 
medefimo arco circolare ; . perchè fe paflafle fo* 
lamente per li tre punti A, E, D, ma non pel 
quarto B , anzi fegafle la retta EB in F , con- 
giunta AF , riufcirebbe l’angolo AFE uguale 
ad /4DE,eflèndo nel medefimo fegmento ; dun- 
que ancora Sfarebbe uguale all’interno op- 
po^o AB F', il che è impoffibile . 

II. Qualfivoglia quadrilatero ABCD infcritto 
nel cerchio ha gli angoli oppofti uguali a due 
retti; perchè tirate le rette AC, B D, gli angoli 
ACS, ADB, che fono nel medelkno fegmento 
circolare , faranno uguali , e fono uguali anco- 
ra li due A CD, ABDì dunque 1’ angolo DC B , 
che è uguale alli due ACB, ACD, uguaglia li 
due ADB , ABD\ dunque aggiuntovi l’angolo 
BAD, li due àngoli oppofti DCB,^ BAD fo- 
no 
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fono uguali agli angoli del triangolo ABD\ dun- 
que fono due retti. 

III. Prolungato fuori del cerchio il lato B A in 
E, farà l’angolo efìctnoEAD uguale all’interno 
oppofto oc 5 , perchè ancora E AD con loftef- 
fo BAD fa due angoli retti. 

IV. Dunque fe in un quadrilatero li due an- 
goli opporti fono uguali a due retti, potrà paf- 
fare un cerchio per li quattro angoli di erto ; perchè 
fe palTafle per gli tre punti v4,5,C, ma non per 
D, anzi fegafle la retta CO in F, congiunta.^/’, 
farebbero gli angoli \/4 5C, AFC uguali a due 
retti, ma fono a ciò uguali querti due ABC, 

ADC, dunque farebbe 1’ angolo ADC ugua- 
le all'altro AFC’, il che è. imponìbile, eflendo 

r efterno maggiore dell’ interno opporto nel > 
triangolo ADF, 

PROPOSIZIONE XV. 

Se la retta AF tocca il cerchio in k, e la ret~ fiG. iy 

AD fega efo cerchio in D>P angolo F KD fat- 
to dalla tangente, e dalla fegante , far a uguale 
all* angolo A B D fatto nell* alterna porzione del 
cerchio-, e così ancora V angolo E AD fard uguale 
alP angolo AGD fatto nell’ altro alterno feg- 
mento . 

I Mperocchè congiunto il contatto A col cen- 
tro C, e tiratoli diametro ACB, congiunta 
la £0, farà l’angolo ADB retto (*), dunque li ( 4 ) c»r<»ii 6 . 
due Tuflèguenti di eflb triangolo , AB D,c DA B erof 9 . 
fono uguali ad un rett>o , cioè all’ angolo BAF, 
che comprende appunto li due DAF,c T> AB i 

dun- 
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dunque bifogna che fia uguale all’altro AB D» 
fatto nell’alterno fegmento;. e perchè ancora 
AGD con AB D Cono uguali a due retti W, e 
però alli due DAF, DAB eflendo ugua- 
le ad ABD) l’altro DAE farà pure uguale adì 
AG Di dunque l’angolo contenuto dalla tangen- 
te , e da qualunque fegante ugu^lia 1’ angolo , 
che riefce nell’ alterno fegmento del cerchio .. 11 
che &c. 

COROLLARJ, 

I. Quindi è chiaro, che eflendo il fegmento, 
un mezzo cerchio , 1’ angolo ADB in eflò 
deferitto uguaglia l’angolo retto CAB] nel feg- 
mento poi maggiore 1’ angolo ABD h fempre 
acuto , perchè uguaglia l’ angolo D/4 e nel fer- 
mento minore 1’ angolo AGD è ottufo , ugua- 
gliando r angolo GAE, maggiore del retto CA E , 

II. Quindi ancora fi hn, come fi poflTa dal 
cerchio dividere una porzione capace d’ un an- 
golo dato ,bafl:ando. dal contatto tirare una ret- 
ta, che faccia con la tangente 1’ angolo dato, 
perchè così il fegmento fegato da quella retta 
averi in fe quell’ angolo , che è propofto , dalla 
parte alterna , ’e dalla medefima farà il fegmen- 
to capace dell’ altro angolo, che con quello da- 
to compifee due retti. 

III. E fe fopra la data retta AD Ci dovrà fa- 
re un fegmento circolare , capace d’ un angolo 
dato, facendoli dato angolo DAF, e fopra la 
A F eretta la perpendicolare AB , ed indi al- 

angolo rimanente DAB fatto fopra h AD 
l’angolo uguale ADC, convenendo la retta £)C 

con 
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con AB in C, defcritto dal centro C con 1’ 
intervallo Cy4 , il circolo ADB, farà il fegmen- 
to ABD fopra la retta data AD eretto, capa- 
ce del dato angolo DAF. 

IV. Volendo nel cerchio A BG deferivere un fic. 7 +. 
triangolo , che abbia ciafeuno de’ fuoi angoli 
uguale a ciafeuno degli angoli d’ un triangolo 
dato MLN, tirata la tangente EAF, e. fatto T 
angolo BAF uguale ad MLFI , t l’angolo GAE 
uguale all’altro LNM , fegandofii il cerchio 
da quelle rette in 'fi, e G, congiunta GB, farà 
il triangolo AGB equiangolo al dato MLN , 
perchè l’angolo AGBùiTk uguale a BAF, cioè 
ad ML N, e 1’ angolo ABG uguale all’ altro GA E, 
cioè ad LNM-, e però il rimanente GAB farà 
uguale al refiduo LMN. 

PROPOSIZIONE XVI. 

In un dato cerchio defcrlvere ùn quadrilatero 
AB ED, rettangolo, ed equilatero, il quale fi 
nomina Quadrato. 

C ondotti per lo centro C due diametri AE, 
fi D, che feghinli inC perpendicolarmente, 
cioè ad angoli retti ; congiunte quindi le rette A B, 

BE, ED , DA tfzrìi fatto il quadrato, che è un 
parallelogrammo , rettangolo , ed equilatero ; im- 
perocché ne’ triangoli AC B , BC E , EC D ,DC A 
eflendo uguali tutti gli angoli retti in C, ed u- 
guali tutti i lati de’ raggi CA ,CB ,CE, CD, an- 
cora tutte le loro bali AB, BE,ED , DA faran- 
no uguali ; dunque è equilatero ; e perchè tutti 
gli angoli ABE, BED, EDA, DAB fono ne* 

femi- 
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femicircoli, tutti fono retti; dunque le linee op- 
pone fono parallele > e tutto eflb parallelogram- 
mo equilatero è ancora rettangolo ; e però dicefi 
quadrato . 

CoROLLARJ. 

FIO. 76. Sg (] volefle fopra a una data linea A B fare il 
quadrato , gli li alzi dal termine A la perpendico- 
lare A D uguale ilìiAB, e tirata la DE parallela 
ad AB , G la B E parallela ad AD , farà fatto 
il quadrato ABED; perchè eflendo ABED un 
parallelogrammo , in cui i lati opporti fono u- 
guali, AB a '£)£, e BE ad AD , liccome AB , 
ed A^D fono uguali, ancora ciafeuno degli altri 
due farà uguale alla AB, ed eflendo gli angoli 
interni tra le parallele uguali a due retti, fic- 
come li è fatto retto BAD, farà pure retto 
AB E, e BED ,ed ADE-, dunque è quefto qua- 
' drilatero di lati i^ali, e di ciafeun angolo ret- 
to , e però è il Quadrato . 

77. II. Quindi è chiaro , che in ogni parallelo- 
grammmo, fe un angolo è retto, ciafeun altro 
di eflb deve efièr retto . 

IH. Al dato cerchio ABED volendo circo- 
fcrivere un quadrato , condotti per lo centro C 
li diametri AB, BD perpendicolarmente, cioè 
ad angoli retti, fi tirino per li punti B , E, D 
le tangenti GAP, FBI, lEH, HDG, che fa- 
ranno parallele a’ diametri opporti , facendo pu- 
re con li femidiarhetri angolo retto. Sarà elfo 
GFIH il quadrato circoferitto , cfTendo qualun^ 
que di tali lati uguale al diametro oppofto , on- 
de ficcome fono uguali i diametri , cosi erti lati 

tan- 
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tangenti , paralleli ad eflì , devono elTere uguali j 
e qualunque angolo AGD h retto nel parallelo- 
grammo ACDG (che pure è un quadrato mino- 
re) liccome gli altri angoli ACD, CDG, GAG 
fono retti ; dunque GF IH è rettangolo , ed e- 
quilatero , onde è il quadrato circofcritto al 
cerchio, 

IV. E' manifefto, che il quadrato circofcritto 
al cerchio è doppio dell’altro infcritto AB ED, 
perchè ogni quadrato del raggio è doppio del 
fuo triangolo, cioè ACDG doppio di ACD, ed 
AC B F , doppio di ACBì e BltC doppio di 
BCE i ed E H DC duplo di dunque li quat- 
tro quadrati de’ ra^i compiendo il quadrato 
GFIH circofcritto al cerchio, e li 4 triangoli 
fuddetti compiendo il quadrato infcritto ^B£D, 
bifogna che quello (ia duplo di quello. 

V. Si può ancora infcrivere nel cerchio un tic. 78. 
parallelogrammo rettangolo, ma non equilatero, 
come tirati due diametri per lo centro C, non 
perpendicolarmente , ma inclinati l’uno all’ altro 

AL, HH, e congiunte le rette AN, HL, che 
faranno uguali elTendo bali de’ triangoli ACN, 

HCL compolli intorno ad angolo uguale con 
raggi uguali , e tirate pure le altre due //,NZ. 
che pure fono uguali bali de’ triangoli ACH, 

NCL, compolli con uguale angolo di raggi u- 
guali; lì averanno le parallele AN,HL,edNL , 

AH; e Ci congiungono ad angoli retti AH L,H AN, 

Atì L',NLH , eflendo fatti ne’ femicircoli , onde ne 
rifulca il parallelogrammo AHLN,cWe rettan- 
golo, ma non quadrato, perchè i lati HL,AN, 
oppoftì all’ angolo ottufo , fono maggiori degli 

altri 
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altri due AH,NL opporti all’ angolo acuto. Ma 
funile rettangolo non equilatero, cioè non quadra- 
to, non può elfere circolcritro al cerchio, non 
potendo tirarli al cerchio dal medelimo punto le 
tangenti difugualiU). 

Viceverfa può circofcriverfi al cerchio 
PIO. 79 . un parallelogrammo non rettangolo BDEP, ti- 
rate le tangenti da i termini de’ due diametri 
AL, HN, inclinati T uno fopra 1’ altro, perchè 
{àranno parallele BDnd facendo angoli retti 
col diametro AL , e B F,cd ED, che fanno an- 
goli retti col diametro NHi ma non fono erti lati 
congiunti ad angoli retri, eflèndo 1’ angolo ABH, 
e r opporto NEL angoli ottuli , perchè nel qua- 
drilatero ACHB,q nell’ altro NC L E fono gli an- 
goli in C acuri» che con 1’ opporto fanno due 
retti, come fono retti gli altri due CAB, CllB , 
ed altresì CNE, e CLE fatti da’ raggi colle 
tangenti; e parimente gli angoli /4/)N, ed HFL 
fono acuti, come gli opporti ACN, HCL fono 
ottùfi; dunque tale parallelogrammo 5 D£Fcir- 
cofcritto ^1 cerchio non è rettangolo ; ma dentro 
al cerchio non potrebbe ifcriverfi un limile pa- 
rallelogrammo , perchè eflendo retti gli angoli 
fatti nel femicircolo fopra i diametri , non pof- 
fono eflère che rettangoli i parallelogrammi in- 
fcritti, 

PROPOSIZIONE XVII. 

« ^ 

rio. So. Data qualunque figura rettilinea MNOPQ, 
circofcrivere ad un dato cerchio una figara di ol~ 
nettami lati, equiangola ai ejfa . ■ 

. 



I 
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S I prolunghi ciafcun lato della data figura al 
di fuori, NM in R,ONìn S &c. Tutti que- 
lli angoli etlerni elfendo uguali a quattro retti W, 
li potranno defcrivere intorno al centro C del 
cerchio; ivi dunque condotto qualunque raggio 
CB, rifaccia l’angolo 5 uguale a QjW/J,poi 
l’angolo BCD uguale ad MNS , indi T angolo 
Z)C£ uguale ad iVOT , poi uguale ad OPF, 
ed il rimanente ACF farà uguale all’ultimo re- 
liduo PQXi indi da’ termini di quelli raggi con- 
dotte le tangenti, con cui faranno angoli retti, 
ne rifulterà la figura HIKLtì circolcritta al cer- 
chio, la quale farà equiangola alla figura data 
MNP PO con altrettanti lati; imperocché in 
qualunque quadrilatero FCBH eflcndo gli an- 
goli in , e B retti , gli altri due opporti BCF, 
FH B faranno uguali a due retti , e però uguali 
alli due Q M R , OM ed è ^ C /"uguak zQj^iRr 
dunque 1’ altro f //fi deve eflere uguale a 0 MN, 
Similmente fi proverà elfere 1’ angolo B J O u- 
guale ad MNP, e 1’ altro uguale ad NO fi ,* 
e così gli altri fi mortreranno uguali ; dunque fi 
è circofcritta al cerchio la figura equiangola alla 
data. Il che 'dee. 

CoROLLARJ. 

I. Se il dato Poligono avelie tutti gli angoli 
uguali M, Ny 0, P y Q_bI di dentro, averebbe 
pure al di fuori uguali gli ertemi ; e però fareb- ■ 
bero uguali gK angoli fatti al centro C del cer- 
chio ; onde gli carchi corrifpondenti FBy BDy 
DE &c. farebbero uguali , e le tangenti FH, PI fi 
del primo uguaglierebbero le tangenti fi/, ID 

D del 
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del fecondo, e così le altre; dunque i lati an- 
cora Hly IK, K^L, LG y GII riufcirebbero u- 
guali ; e però il poligono circofcritto farebbe 
equiangolo , ed equilatero . 

II. Congiunte poi le rette FB , BDy DE, EA, 
AF riufcirà un poligono pure equilatero, ed e- 
quiangolo infcritto nel cerchio, fe tale è il cir- 
cofcritto ; ma fe il circofcritto non ha gli an- 
goli uguali, non eflendo elfo equilatero, 1’ in- 
fcritto non averà ne meno gli angoli uguali al- 
li corrifpondenti del circofcritto , o del dato 
MF}OPQ_^ Imperocché , condotte le rette CH, 
CG , CL &c. quelle dividono per mezzo gli an- 
goli della figura circofcritta , mentre le due tan- 
genti dal medefimo punto, come GA, GF, fono 
uguali, il raggio CA uguale a CF, c la CG co- 
mune ad ambidue i triangoli CAG,CFG,e pe- 
rò l’angolo ancora CGA è uguale a CGFìq fi- 
milmente CLA uguale ^ C LE &c. dunque fe 1 ’ 
angolo AGF non è uguale all’ ungoìo A LE, non 
farà la metà del primo uguale alla metà del fe- 
condo ; e però la metà dell’ uno con quella del- 
r altro non fa un angolo uguale a veruno di efli ; 
ma r angolo FA E uguaglia le due meta di det- 
ti angoli CGF, CLE, perchè nel quadrilatero 
CFG A eflendo li due angoli opporti uguali a 
due retti , come CFG ,C AG , potrebbe partare un 
(«)car«/4. cerchio intorno a quei quattro punti C,F, G,A(*E 
Prof. 14.. Q pgj.5 l’angolo C’Grf’ farà uguale a CGA. E fi- 
milmente circofcritto un cerchio intorno al qua- 
drilatero ACEL, l’angolo ( 7 deve eflère pa*^ 
rimentc uguale a dunque erto angolo 

non può elTcrc uguale, ne zàAGFina^A ALE, 

elTendo 
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.ilTendo comprefb dalla metà dell’ uno , e dalla 
metà dell’ altro . 

III. Volendo infcrivere un cerchio dentro qual- 
iìvoglia triangolo EHF, divifi per mezzo due 
de’ fuoi angoli FEH, FHE con le rette EC ^ 

// C convenienti in C, e condotte dal punto C fo- 
pra i lati le perpendicolari CD, CB , faran- 
no elTe tra di loro uguali , perche il triangolo CEB 
rivoltandoli fopra il conseguente CE A, per el- 
fere l’angolo BEC uguale ad AEC , fi uniranno 
infieme le rette EB, EA ,e non potendo il ret- 
to angolo CBE adattarli fopra la retta fuori 
del retto angolo CAE, converranno infieme; 
onde \aCB farà uguale allaC^ ; e Umilmente an- 
cora CD fi proverà uguale alla CA, poiché ef- 
fendo l’angolo ClìD uguale a CU A, rivoltan- 
doli HDC fopra il triangolo HAC, parimente 
converranno HD con HA, e CD con la ftelfa 
CA, non potendo l’angolo retto cadere altro- 
ve } dunque le tre perpendicolari eflendo ugua- 
li, col centro C, e col raggio CB defcritto 
un cerchio, pafl'erà per li punti , A, D,e fa- 
rà toccato da’ lati EF, EH, HF perpendicola- 
ri a’ fuoi raggi } onde farà infcritto elfo cerchio 
nel triangolo dato . 

PROPOSI2IONE XVIII. 

Se fopra i lati A B , B C ie/ triangolo ABC/? fio. 8t. 
faranno due qualfivoglia parallelogrammi A B H G , 
e BCEF, li cui lati oppojli a* lati AB, BC 
del triangolo, convengano in I, condotta pel ver- 
tice B del triangolo la retta 1 B D , /? cui da' ter- 
mini h,Q fi conducano parallele AK , C M , con- 

D 2 cor- 
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correnti con ejfe G H , E F , in K , M , congiunta 
K M $farà A C M K un parallelogrammo /opra la 
hafe uguale alli due parallelogrammi ABHG, 
BCEF,y«/r/ fopra i lati del dato triangolo, 

I Mpcrocchè, effendo tanto AK, che CM pa- 
rallele, ed uguali a BI, per elTere tanto BAKI, 
che BIMC parallelogrammi, deve riufcire KM 
parallela alla A C , dunque A C MK è un paral- 
lelogrammo, di cui la parte DCML è uguale a 
CyW/5, il quale pure è uguale a eflendo 

li due primi fopra la fteffabale CM,c tra le mede- 
iìme parallele CM, DI , e quelli altri due fecondi 
fopra la medefima bafe , e tra le ftelfe parallele 
CB,Eli ed ancora il rimanente ADLK è uguale 
zd A Kl B , avendo la ftelTa bafe A tra le paral- 
lele AK^, DI, ed altresì AK^IB è uguale ad 
ABHG , cflendo fulla medefima bafe /1 5 , e tra le 
flefl'e parallele AB, GI\ dunque DCML , ed 
A DLK.cìoh tutto il parallelogrammo ACMK è 
uguale alli due parallelogrammi C B FE, edABH G, 
Il che &c. 

Corollarj. ^ 

I. Nel Triangolo rettangolo 5 C deferirti li 
quadrati de’ lati AB, CB, che fono A B H G, e 
Cj? /'"E, fono quelli uguali al quadrato della bafe 
AC-, imperocché il parallelogrammo ACMK de- 
fcritto , come in quella propofizione , che è ugua- 
le a que’ due parallelogrammi quadrati , fi prova 
eflcre appunto il quadrato della Ipotcnufa A C ; 
perchè eflendo FB uguale z BC , ed FI ugua- 
le alla parallela ‘BH, la quale è uguale z B A ì 

ed 
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ed eflendo i’ angolo BFl retto uguale al retto 
CB A, ne fegue , che ancora BI bafe del trian- 
golo FBI è uguale A C bafe dì AB Ci ed è 
if/uguale alla parallela dunque AC,eCM 
fono uguali; ed ancora effèndo 1’ angolo FBI 
uguale all’angolo BCA, e l’angolo JBH uguale 
nBCMfCÌoh refterno all’interno oppofto nelle 
parallele; dunque l’angolo 5/7, che è uguale 
al retto A BC,h uguale all’ angolo ACM, il qua- 
le però farà retto ; e così pure faranno retti gli 
altri C AK , CMK, AKM; dunque tale paral- 
lelogrammo ACMK è equilatero, e rettangolo; 
e però il quadrato della bafe AC è uguale ahi 
due quadraci de’ lati AB, CB. Il che &c. 

IL La retta IBD h perpendicolare alla bafe 
AC, eflendo parallela ad MC, e ad AI^,chQ fan- 
no angolo retto colla medefima bafe ; onde il 
quadrato BCEF del lato BC h uguale al ret- 
tangolo CDLM, e l’altro quadrato ABHG del 
lato AB h uguale al rettangolo ADLK, eflen- 
do uguale a BC MI , q quedo a CDL M, 

come fi è moftraco di fopra ; onde eflendo C M 
uguale a CA, il rettangolo di ^(7 in CD ugua- 
glia il quadrato del lato CB , ed il rettangolo 
della ftefla AC in vi D ( le quali parti CD , A D, 
fono divife dalla perpendicolare BD condotta 
filila bafe dal vertice del triangolo rettangolo) 
uguaglia r altro quadrato del lato A B i &d ef- 
fendo quelli due quadrati , e quelli due rettan- 
goli uguali al quadrato di A C , le ne deduce , 
che il quadrato d' una linea AC divifa in D 
è uguale a’ rettangoli di AC in AD, e di AC, 
in DC. 

D 3 
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FIG I 4 . Ili* Viceverfa , fe in un triangolo ABC \ 
quadrati de’ due lati AB , c BC fono uguali al 
quadrato della bafe A C , bifogna che 1’ angolo 
ABC fin retto; imperocché facendo dall’ altra 
parte l’angolo retto ABD, prefa BD uguale 
z BC , congiunta AD, farà il quadrato AD 
guale a’ quadrati AB, BT) , ma quelli fono gli 
fteflì che AB, BC, dunque il quadrato AD h 
uguale al quadrato A C ; e però elTendo uguale 
ancora AD ad AC,q gli triangoli ABC , ABD 
avendo ciafcun lato uguale al fuo corrifponden- 
te , farà 1’ angolo pure ABC uguale all’ angolo 
retro ABD. 

g IV. Dati più quadrati delle linee A, B ,C , D, 
fi potrà trovarne uno uguale a tutti ; poiché 
polla uguale ad ^5,e ad angolo retto pollavi 
FG uguale a B, congiunta EG, averà quella il fuo 
quadrato uguale alli due EF, FG ,che fono gli 
fteflì quadrati di ^,e 5; e polla ad angolo ret- 
to fopra la EG la retta GH uguale a C, e con- 
giunta EH, farà il fuo quadrato uguale a’ qua- 
drati EG, GH , cioè a quelli di A, di B , e di 
C; e fimilmente polla IH uguale a D fopra la 
EH ad angolo retto, congiunta la EI , farà il 
fuo quadrato uguale a’ quadrati di EH, e di HI , 
cioè a tutti li quadrati dì A, di B , dì C , e di 
D -, e così fe altri ve ne folTero, fi troverebbe 
il quadrato uguale alla fomma di tutti. 

FIG. 85. V. Dal quadrato di A B volendo levare il 
quadrato AD, e trovare il quadrato uguale all’ 
ecceflb di quello fopra quello , fi deferiva il fe- 
micircolo ADB fopra il diametro AB , &d in 
eflb adattata la retta AD, fi congiunga BD-, il 

qua- 
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quadrato di quefta farà l’ eccclfo del quadra- 
to 5 fopra il quadrato AD, elfendo T angolo 
^DB retto ) e però eflb quadrato AB uguale 
ad ambidue i quadrati AD, e B D. 

PROPOSIZIONE XIX. 

Se la retta AR ^ divi fa in E , il quadrato di TAy.vi. 
AB, che fa ABCD, farò tignale a’ quadrati 
delle parti AE, EB, con due rettangoli fatti da 
una parte nell' altra . 

S I conduca il diametro AC, e dal punto E 
tirata la £’Gparallela a5C,fegante AC 'xvil, 
per il punto / li tiri la EIH parallela AB . 

Sarà A EIE il quadrato dì A E, td IHCG ì\ 
quadrato di IH , cioè dell’ altra parte EB ; im- 
perocché, eflendo AB uguale a BC,1Ì angolo 
B AC c uguale a BCA, ma a quefti pure fono 
uguali gli angoli CIH, AIE, e&endo gli efterni 
uguali agl’ interni opporti nelle parallele ; dunque 
ancora lE è ugaale ^à AE,e CH uguale zdHI; 
ed eflendo A EI,IHCangoìi retti uguali ad 5 C, 
dunque li parallelogrammi AEIF, IllCG fono e- 
quilateri rettangoli, e però tutt’ uno con i quadrati 
di A E, e di EB uguale ad///; ma li rettangoli 
BEIH, IFDG fono pure uguali W, e compo- 
Ili dalle parti AE, EB-, dunque il quadrato di 
A B , cioè ABCD ,è uguale a quadrati delle par- 
ti AE, EB, ed a’ due rettangoli di una parte 
nell’ altra, pareggiando li due quadrati AEIF , 

HCGI , con li due rettangoli BEJH, IFDG 
11 che &c. 
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Corollari. 

fig. 88. I, Per qualunque punto I prefo nel diametro 
del quadrato , condotte le parallele a i lati , rre 
riel'ce pure un quadrato , cfl'cndofi moftrato , ef- 
fere AEJF il quadrato di AE, ed IIÌCG il 
quadrato di ///; ed ancora prefi nel diametro 
due punti 1,0,0 condotte le parallele a i la- 
ti, riufcirà INOM un quadrato di /N &c. 

II. La differenza di due quadrati AB, ed A E 
uguaglia il rettangolo della fomma de’ lati nella 
loro differenza ; perchè prolungata Gl E in EL 
uguale ad lE, e compiuto il rettangolo CCZ-AT, 
farà LEBK uguale ad lEBH , cioè ancora ad 
FIGD,oà h FIG D con G E BC \ii differenza del 
quadrato A BCD dall’ altro A EI Fi dunque ancora 
LEBK con GEBC, cioè CGLK rettangolo fatto 
dalla GL uguale alla fomma ài AB ,cà .d£(eflèn- 
àoGE uguale a GB, e però ad A B , cd elfcndo 
£Z, uguale ad£/, eperò ad £) nella £ ugua- 
le alla differenza di AB , ed AE , { effendo L K 
uguale zd EB, che è AB meno A E) farà u- 
guale alla differenza del quadrato AB dal qua- 
drato AE, 

FIG. 85. III. Segata la retta A B per mezzo in C , c 
prefo in effa un altro punto D , il rettangolo 
AOB col quadrato CD farà uguale al quadra- 
to GB ; imperocché offendo A C uguale z GB , 
la retta AD è la fomma di GB, e CD, e la 
retta *05 è la differenza delle fteffe ; dunque il 
rettangolo ADB è 1 ’ ecceflb del quadrato GB 
fopra il quadrato CD, e però aggiunto all’uno, 
cd air altro il quadrato CD , farà il rettangolo 

ADB 
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j4DB col quadrato C D uguale al quadrato C B , 
che contiene eilb quadrato CD col detto ec- 
ceflb . 

IV. Ma fe fofle prefo il punto D nella retta fio. >». 
>4 , prolungata, e divifa per mezzo AB in C, 

farà il rettangolo ADB col quadrato CB ugua- 
le al quadrato 6'D; imperocché AD h Iz fom- 
ma di CD, e di C B , e la BD è la loro diffe- 
renza; dunque il rettangolo ADB uguaglia Tec- 
celfo del quadrato CD fopra il quadrato CBì 
onde all’ uno , ed all’ altro aggiunto il quadrato 
CB, farà il rettangolo ADB col quadrato CB 
uguale al quadrato CO. 

V. Nel triangolo Ifofcele AEB condotta dal FIG. ji. 
vertice E fopra la baie AB la retta ED, fe 
viene al di dentro, farà il rettangolo ADB col 
quadrato ED uguale al quadrato EB-, ma fe 

paffà per di fuori , il rettangolo ADB col qua- 
drato EB farà uguale al quadrato ED -, imperoc- 
ché tirata la perpendicolare EC fopra la bafe 
AB, che la divide pel mezzo, nel primo cafo 
il rettangolo ADB col quadrato DC uguaglia 
il quadrato CB, ed aggiunto di qua, e di là il 
quadrato EC, farà il rettangolo ADB col qua- 
drato DC, e col quadrato EC (cioè ADB , col 
quadrato ED, che uguaglia i due quadrati DC, 
ed EC) uguale al quadrato C 5 col quadrato CE, 
cioè al quadrato EB uguale ad eflì; e Umilmen- 
te nel fecondo cafo, elTendo il rettangolo ADB 
col quadrato BC uguale al quadrato CD, ag- 
giunto il quadrato della perpendicolare EC, farà 
ADB col quadrato EB (uguale alli due BC, 
ed EC ) uguale a’ quadrati CD, cd EC, cioè 
al quadrato ED. VI. 
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FIO. 51 . VI. Due rette AB, GF, che fi fegano in D 
dentro a un cerchio , averanno uguali i rettangoli 
delle loro parti /4D5, FDG-, imperocché con- 
giunti i raggi CA, CB, e CF, CG,e tirata dal 
centro la retta CO, ne triangoli Ifofceli ACB , ed 
FCG tanto il rettangolo ADB col quadrato 
CD uguaglia il quadrato del raggio CB , quan- 
to il rettangolo FDG col quadrato CD ugua- 
glia il quadrato dell’ altro raggio CG-, ma tali 
quadrati de’ rag^ fono uguali, dunque ancora i 
rettangoli ADB, FDG fono uguali , mentre con 
lo ftefib quadrato CD fi uguagliano al quadrato 
del raggio; e fe pure due rette AD, FD con- 
vengono fuori del cerchio in D , faranno parimen- 
te uguali i rettangoli ADG, /"D 5; perchè con- 
giunta la CD, tanto farà ADG col quadrato del 
raggio CG uguale al quadrato CD, quanto an- 
cora il rettangolo FDB col quadrato] del rag- 
gio CB farà uguale allo fteflò quadrato CD. 

VII. Se dallo fteflb punto D fuori del cerchio 
è condotta la tangente DH, e qualunque fe- 
gante DA, farà il quadrato della tangente u- 
guale al rettangolo della fegante AD, e della 
efterna parte DG; perchè congiunto il raggio 
CH, farà il quadrato CD uguale al quadrato D// 
col quadrato del raggio C//;ma era ancora dimo- 
ftrato uguale il quadrato CD al rettangolo D G col 
quadrato del raggio CG; dunque efibquadrato del- 
la tangente DH è uguale al rettangolo ^4DG, o 
a quello di qualunque altra fegante FDB. 

Vili. Vicendevolmente, fe due rette AB. 
FG fi fegano inD,in maniera, che il rettangola 
ADB uguagli il rettangolo FDG, dovrà palfare 

un 
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un cerchio per li quattro punti A,GtB,F\tA an- 
cora fe due rette AD, FD fiano fegate in G. 
c B in maniera, che li rettangoli ADG, FDB 
liano uguali , parimente paflerà il cerchio per 
detti punti; perchè fe paflafle per tre foli di 
efli, e non pel quarto, ma fegafle una di tali 
linee in un altro punto , farebbe il rettangolo pri- 
mo uguale ad un altro maggiore , o minore del 
fecondo ; come fe paffafle per li punti A ,G,F, E, 
e non per B, farebbe FDG uguale ad ADE, 

.ed ADG uguale ad FDE, onde farebbe A DB 
uguale ad A DE, ed FDB uguale zdFDE. 11 
che è aflurdo . 

IX. Nel femiccrchio AEB qualunque rettan- FlG. 95 . 
golo BDA de’fegmenti del diametro AB divifo 

in D, farà uguale al quadrato della perpendico- 
lare perchè congiunto il raggio C£,eflen- 
do li due quadrati ED , CD uguali al quadrato 
CE, o al quadrato CA,o al rettangolo BDA 
col quadrato CD , tolto eflb quadrato CD, refta 
il quadrato ED uguale al rettangolo BDA. 

X. Onde a quallivoglia figura rettilinea // 
può trovarli il quadrato uguale , potendo farli 

un parallelogrammo rettangolo uguale ad elTaW, (a)Corii.x. 
il quale CuiGBDF,e prolungato il lato BD in A, 
pollo DA uguale a DF, fopra il diametro BA 
fatto un femicircolo , ed eretta la perpendicolare 
DE, farà il quadrato DE uguale al rettangolo 
BDA, che è lo ftelTo di BDFG , e però ugua- 
le al dato rettilineo H . 

XI. Nel medelìmo femicircolo AEB congiun- 
te le corde A E, il quadrato A E farà ugua- 
le al rettangolo BAD, ed il quadrato BE ugua- 
le 
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le al rettangolo ^ 5 Z) , elTcndo 1’ angolo AEB 
retto, e però li due quadrati AE, B E uguali 
al quadrato del diametro A B . 

FiG. P 4 - XII. Può dividerli la retta ABìnC, in ma- 
niera, che il rettangolo ABC fia uguale al qua- 
drato della parte rimanente perchè deferit- 
to il quadrato AB I D , e divùfa per mezzo A D 
in E, e congiunta la BE, fi prolunghi E A ìnP, 
porta EF uguale EB, indi deferivafi il qua- 
drato di FA, cioè AFGC, farà h AB fegata 
in C nella detta ragione ; perchè prolungata GC 
in H, eflendo il rettangolo DFA col quadra- 
to uguale al quadrato £i^,cioè al quadra- 

to che è lo rtellb co’ quadrati dìAE, e di 
AB', dunque tolto il quadrato AE, rimane il 
rettangolo DFA, cìohDFGH, uguale al qua- 
drato ABID, e tolto il rettangolo C// Z) , fa- 
ta il quadrato A uguale al rettangolo IBCH, 
che è lo rteflb del rettangolo ABC uguale al 
quadrato AC. 

PROPOSIZIONE XX. 

9T- La retta AB dhìfa per mezzo in C,ed altro- 
ve in D fuori , o in d al di dentro , faranno lì 
quadrati AD, e DB il doppio del quadrato Q^D , 
f del quadrato AC; ed altresì li due quadrati 
■Ad, e dB fon» il doppio del quadrato Cd, e 
del quadrato A C. 

TMperocchè alzata dal punto C la uguale a 
-I. CB, ed alla A B perpendicolare , congiunte le 
rette AE, BE, e dal punto D fopra la EB 
condotta DF (o dal punto d la df) parallela 

ad 
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ad EC, e tirata i^G(ovvero/^ ) parallela a (75, 
e congiunta la retta AF (ovvero A/), farà il 
quadrato £F doppio del quadrato FG (ed E f 
doppio del quadrato fg ) cioè del quadrato C D 
( ovvero Cd) efl’endo nel triangolo rettangolo 
£(75 i lati CE,CB uguali, onde l’angolo CEB 
è femiretto; ed eflèndo retto EGF ( o Egf)y 
come è retto £(75, farà pure femiretto GFE 
( o gfE), onde il lato GF è uguale ad EG 
(ed Eg a gf), però il quadrato ££ è doppio 
di (z£,cioè dell’uguale parallela CD (ed il qua- 
drato £/ doppio di gf, cioè dell’ uguale Cd), 
Parimente il quadrato AE h doppio del quadra- 
to AC, eflèndo AC uguale a CE -, dunque li due 
quadrati EF, A E fono il doppio de’ quadrati 
CD, ed AC ( e li quadrati Ef, A E il doppio 
de* quadrati Ci, ed AC) ì quali fono uguali al 
quadrato AF ( ovvero Af ) ma quello pure è 
uguale al quadrato AD, ed al quadrato DF n- 
gualc a DB (o al quadratogli, ed al quadrato 
df, uguale a i5) dunque il quadrato AD, col 
quadrato D 5 uguaglia il doppio de’ quadrati ^4C, 
e CD ( ed il quadrato Ad col quadrato d B xi- 
guaglia il doppio de’ quadrati AC ,eC d) dunque 
è vero il propello , il quale può efporfi ancora 
in quello modo , che il quadrato della fomma , 
e della differenza di due rette AC, e CD (o 
AC, e Cd ) delle quali la fomma è AD, la dif- 
ferenza 5D (o quella A d, quella 5i ) elTen- 
do porto C 5 uguale ad AC , è uguale al doppio 
quadrato di efle linee date AC, q CD (o AC, 
e Ci). Il che &c. 

i 
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COROLLARJ. 

riG. 96. I- Se due linee AB , EF dentro a un cerchio 
s’ interfeghino in D ad angolo retto, li quadrati 
de’ fegmenti AD, B 7 ), ED , PD faranno il qua- 
druplo del quadrato del raggio CA, e confe- 
guentemente uguali al quadrato del diametro ; 
perchè tirate fopra di elfe dal centro le perpen- 
dicolari C H , CG, che le dividono pel mezzo , e 
faranno parallele ad effe rette FE, aB-, effen- 
do il quadrato A D col quadrato D 5 ( quello la 
fomma delle parti AH, HD, e quello la diffe- 
renza di eflè ) doppio de’ quadrati ^H,ed HD\ 
ed ancora li quadrati ED, DF ì\ doppio de’ 
quadrati EG, GD, congiunti i raggi CA, CE, 
che hanno i loro quadrati uguali a’ quadrati di 
AH,cà HC (cioè GD) e di EG, e GC ( cioè 
jF/D ), faranno elfi quadrati AD, DB , E'D , DF 
dupli de’ due quadrati AC, CE (giacché quelli 
li fono veduti uguali a’ quadrati AH, HD,EG, 
e GD) e però quadrupli del quadrato di un 
raggio, onde uguagliano il quadrato del dia- 
metro . 

FiG. 97. n. Lo llellb avviene , fe effe linee li congiun- 
gano in D fuori del cerchio ad angolo retto , eC- 
fendo pure ivi li quadrati AD, e DB dupli de’ 
quadrati AH, ed HD, e li quadrati ED, DF 
dupli de’ quadrati EG , GD,t però dupli d’am- 
bi i quadrati AC,CE, onde elll quadrati AD, 
DB, ED, DF quadrupli del quadrato d’ un 
raggio . 

riG. 98. HI. Quindi ancora fi ha, che condotte le ret- 
te AF, BE, ed AB, BF,^ quadrati delle due 

pri- 
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prime fono uguali a’ quadrati delle due feconde . 
ed uguali tanto quelli , che quelli al quadrato 
del diametro, effendo elfi uguali alli quadrati 
AD$ DB, ED, DF, prefi infieme. 

PROPOSIZIONE XXI. 

Il quadrato della fomma delle due rette DC, e 
C A ^ uguale a quattro rettangoli D C A , re/ qua^ 
drato della differenza di effe linee, cioè di BD, 
^ofia GB uguale a CA. 

I Mperocchè fatto il quadrato y4DN<2_^ella fom- 
ma DA e tiratovi il diametro AN, e con- 
dotte le CP , BO parallele a’ lati, che fegheran- 
no il diametro in F, I, d’ onde li tirino paral- 
lele agli altri lati EFGH, KMJL, è chiaro, 
che eliendo A C uguale a CB , ed eflendo qua- 
drati ACFE, GFMI, ABIK, LION, farà il 
rettangolo DCFH lo fteflb che DCA, uguale 
a Q_EFP , ed a PFGO, ed a LHFM, che fa- 
rebbe lo lleflb con HLIG, ed ACFE (che è 
uguale al quadrato GEMI, elTendo AC uguale 
a GÈ) dunque tutto lo fpario ADLIOQ^q u- 
guale a quattro rettangoli ÒCA , che fono DCFH, 
QJFP, PFGO,ed\HLIG con ACFE iperò ag- 
giuntovi LIO N, che è il quadrato di O N, cioè di 
BD , differenza di£)G, e CA, ne fegue che il qua- 
drato della fomma DC , e CB , cioè di CA, 
che è ADNQj, è uguale a quattro rettangoli d’ 
ambidue le rette DC G^,col quadrato del- 
la loro differenza BD» li che &c. 



Co- 
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I. Quindi il quadrato della differenza BD c 
uguale al quadrato della fonima DA, toltine 
'quattro rettangoli della retta DC nell’altra CA, 

II. Onde prefi due numeri , per efempio 7 > 
e 2 la cui fòmma è p. e la differenza è 5. farà 
il quadrato di 9 uguale a’ 4 prodotti di 7 in z 
col quadrato di 5 , cioè farà 8 1 uguale a 4 
via 14, che fono 56, con 25. 

III. E viceverfa il quadrato della differenza 
de’ medefìmi numeri, cioè di 5 , che è 25 ,è u- 
guale al quadrato della fomma di 7 , e 2 , cioè 
di 9 , che è 8 [ , detratto il quadruplo di 7 via 
2 , cioè detratti $6» 

PROPOSIZIONE XXII. 

FIO. IO». Da* termini D, C del triangolo ADC condot- 
te a* lati oppofli le perpendicolari DE, C B , y? 
gli angoli D , e C fono acuti , il quadrato della 
bafe D C farò uguale a* rettangoli A D B , A C E ; 
ma fé uno degli angoli , per ejempio C , è ottufo , 
il quadrato D C farò uguale all* eccejjo del ret- 
tangolo ADB fopra t altro A CE'. 

rie. loi. y^Onvengano effe perpendicolari DE, inG, 
congiunta h AG, conveniente con la bafe 
DC in E, ancora quella gli farà perpendicolare ; 
imperocché effendo rettigli angoli DJ? C, DEC,- 
dovrà paffare un cerchio per gli quattro punti 
D, B, C, E ; ed effendo ancora retti gli angoli 
A BG, AEG, paflèrà un cerchio per gli quattro punti 
C Wi dunque congiunta BBt l’angolo 
Trcf 14 - ' AEB 
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AEB farà uguale a BDC, fecondo il cerchio, 
che foflTe condotto per li punti D, B, C , E; ed 
ancora l’angolo AEB farà uguale zd AG B pel 
circolo , che palfa per li punti A , 2? , E, G -, 
dunque 5 farà pure uguale all’ angolo 5 Z)C, 
ofiD/^;onde nella prima figura li due angoli 
BDF, BGF fono uguali a due retti, effendo 
uguali ad AGB ,c BGF \ e nella feconda figu- 
ra elTendo uguali B DF, BGF ,dovva palTareun 
cerchio per li quattro punti B,D,G,F-, onde 
eflendo DBG angolo retto, ancora 1’ oppofto 
nella prima figura farà retto, ed ancora 
nella feconda, clTendo nel medefimo femicirco' 
Io tanto DBG, che DFG; ficchè la AG riefcc 
in F perpendicolare alla bafe ; onde ancora fa- 
ranno retti gli angoli ABC, ed A FC, onde paf- 
ferà un cerchio per li quattro punti A,B , F,C, ed 
ancora per li quattro A , D , F , E -, dunque il 
rettangolo ADB farà uguale ad FDG,ed il ret- 
tangolo ACE farà uguale n DC F ;mn nella pri- 
ma figura li due rettangoli FDC , e DCF Fo- 
no uguali al quadrato D C ; dunque ivi il qua- 
drato DC e uguale alli due rettangoli ADB, ed 
ACE: Nella feconda figura poi eflendo il qua- 
drato DC uguale ad FDC, manco DCF, fhrà 
efl~o quadrato uguale al rettangolo ADB , de- 
trattone r altro ACE. Il che dovea dknoftrarfi . 

CoROLLARJ. 

I. Ancora in quell’ altra figura elTendo T an- 
golo ottufo DAC oppollo alla bafe JDC , le 
perpendicolari D£,C 5 cadono fopra i lati pro- 
lungati al di fuori , e convengono in G al di fo- 

E pra 
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dra del vertice A,c. congiunta la parimen- 
te concorre con la bafe/JC in F ad angoli ret- 
ti; perchè congiunta EB, paflando un cerchio 
per li punti A,E,G B,e per li punti D,E, B ,C, 
r angolo CBE è uguale ad EDC,o diciamo E DE» 
ed ancora GAE è uguale a GBE\ onò^GAE, 
ed EDF effèndo uguali , EAFt&àEDF fono 
uguali a due retti, onde pafla un cerchio per li punti 
D,EyA,F, ficchè efl'endo retto A ED, ancora 
AFD è retto; ed il quadrato della bafe DC fa- 
rà pure uguale a’ rettangoli ADB, ed ACE, 
clfendo ADB uguale a CDF, ad ACE uguale 
a DFC; onde efl'endo il quadrato DC uguale 
agli rettangoli CDF,c DCF, è pure uguale 
alli rettangoli ADB , ed A CE . 

II. Anzi eflendo ancora in quella figura , e 
nella prima , e feconda , il rettangolo CD F \ir 
guale al rettangolo GDE, e l’altro DCF ugua- 
le a GCB, farà pure ADB con ACE uguale 
agli altri due GDE, GCB-, ed elTcndo il qua- 
drato DC uguale alla fomma de’ rettangoli /ID 
ACE , quando gli angoli D, C fono acuti , ma 
fe un angolo C è ottufo eflfendo il quadrato DC 
uguale all’ecceflb di ADB lòpra A C E, farà an- 
cora nel primo cafo il quadrato DC uguale al- 
la fomma de’ rettangoli GDE, GCB, e nel fe- 
condo calò uguale alla loro ditferenza , cioè all’ 
ecceffo di GDE fopra GCB , 

III. E’manifefto poi, che le tre perpendicolari, 
condotte dagli angoli di qualunque triangolo 
a’ lati opporti , convengono in un medefìmo pun- 
to G-, e dove convengono due di effe , congiun- 
to r altro angolo col punto di detto concorfo , 

que- 
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quefla linea pure è perpendicolare all’altro la- 
to oppodo . 

IV. Quando 1’ angolo A è retto , ciafcun lato 
è da fe fteflb perpendicolare all’ altro, conve- 
nendo nel punto ed il quadrato della bafe DC 
allora è uguale a’ quadrati de’ Iati , che fono i 
rettangoli AD A, AC A, eflendo tanto il punto E , 
che il punto 5 ( ed ancora il punto G ) nel me- 
de (imo punto A. 

V. Ellèndo 1’ angolo acuto, il quadrato Z)C 
uguaglia i quadrati de’ lati AD^ AC, detratti i 
due rettangoli O fl , C A E, ovvero detratto il 
duplo di uno di eflì , perchè l’ uno all’ altro è u- 
guale , o pure detratto il duplo del rettangolo FA G, 
che u quaglia parimente gli (lefli D AB ,CAEy im- 
perocché li quadrati AD, ed AC fono uguali, 
quello a’ rettangoli A D B , D A B , quefto a’ ret- 
tangoli A CE, CAEi dunque elTendo il quadra- 
to £)C uguale agli rettangoli ADB , ACE, farà 
uguale a’ quadrati AD, ed AC, detratti i ret- 
tangoli DAB , CAE, che fono il doppio di cia- 
fcuno di efli , e di FA G. 

VI. Ma fe r angolo DAC h ottufo, il qua- fig. lor- 
drato DC uguaglierà non folo i quadrati AD, 

AC, ma di più li rettangoli DAB , CAE, 
o dicafi il doppio di ciafcuno di efli , eflendo u- 
guali,o ancora può dirli il doppio di GAF,che 
pure è uguale a ciafcuno degli altri. Imperoc- 
ché eflendo eflb quadrato uguale a’ rettangoli 
ADB, ed ACE, il primo de’ quali importa il 
quadrato AD col rettangolo DAB, ed il fecon- 
do é uguale a! quadrato col rettangolo CAE, 
è chiaro, che il quadrato £)C eccede li quadrati 

AD, AC con li detti rettangoli. VII. 
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FIG. lofi. VII. Nel triangolo Acuziangolo ADC con- 
dotte dagli angoli a* lati opporti le perpendi- 
colari DEy CBy AF, che convengono in G, li 
quadrati de’ lati AD, DC , ed AC fono uguali 
al doppio de’ rettangoli EDG, BCG, FAG-, im- 
perocché fi è dimortrato eflere il quadrato D C ■ 
uguale alli rettangoli EDG, BCG-.tà il quadra- 
to yiC fimilmente è uguale a’ rettangoli BCG, 
FAG; ed il quadrato AD ugnale a’ rettangoli 
FAG, EDG-, dunque i quadrati di tutti li tre 
lati uguagliano il doppio di detti rettangoli , che 
fono ivi due volte nominati . 

Vili. Quindi in erto triangolo due quadrati 
AD, ed AC uguagliano BCG, EDG, col dop- 
pio del rettangolo onde erti quadrati AD, 
AC uguagliano il quadrato DC (che è uguale 
alli due rettangoli BCG , EDG) col doppio ret- 
tangolo FAG. 

IX. Onde fc ricfce divifa inCper mezzo, 
eflendo il quadrato AF doppio del rettangolo 
FAG, faranno li due quadrati AD, AC uguali 
al quadrato DC col quadrato della perpendico- 
lare AF. , 

FIG. 107. fe vi farà un triangolo rettangolo 

CAH, condotta la perpendicolare AF fopra la 
bafe, e divifa la parte HF per mezzo in D, 
congiunta DA, farà fatto il triangolo DAC ta- 
le, che avcrà li quadrati de’ lati AC, AD uguali 
al quadrato della bafe DC, e della perpendico- 
lare A Fi imperocché condotta la Di? perpen- 
dicolare al lato AC dividerà per mezzo la per- 
pendicolare A Fin G, ertendo ancora l'angolo 
HAC retto, e però DGF parallela ad AfI; q 
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iìccome nel triangolo HAF la DG divide H F 
per mezzo in D , così dividerà per mezzo AF 
in G. 

PROPOSIZIONE XXIII. 

Jn qualunque triangolo ABC condotta la ret- 
ta dal vertice B in D alla meta della bafe 
A C , faranno li quadrati de' lati B A , B C uguali 
al doppio del quadrato della retta WÙ, ed al dop- 
pio del quadrato della meta della bafe AD, ov- 
vero DC. 

S E il triangolo è equicrure , la retta BD fa- 
rà perpendicolare alla bafe, onde effendo A B 
quadrato uguale a’ quadrati AD,BD,ed il qua- 
drato BC uguale a’ quadrati CD, BD, è mani- 
fefto, che li due quadrati AB, e BC uguaglia- 
no il doppio de’ quadrati B D, ed AD , 

Ma fe non fono que’ lati uguali, là BD fé- 
gherà obliquamente la bafe AC, e condottevi 
le perpendicolari AF , CE, effendo ne’ triangoli 
ADF, CD E gli angoli del primo uguali agli 
angoli del fecondo, e la CE parallela ad AF, 
ed il lato AD uguale al lato DC, faranno pure 
gli altri lati loro uguali, cioè D/^ uguale a DE-, 
però il rettangolo BDE uguaglierà il rettangolo 
BDF-, onde effendo il quadrato AB uguale a' 
quadrati AD, BD con due rettangoli BDF; 
ed il quadrato BC uguale a’ quadrati CD, e BD, 
detratti due rettangoli BDE, quindi fono li due 
quadrati ^5, e CB folamente uguali a’ due qua- 
drati della B D, ed a’ due quadrati della mezza 
. , E 3 bafe 
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bafe AD, che fono gli ambldue uguali AD, e 
CD; giacché li due retti angoli BDE uguaglia- 
no gli altri due BDF, onde quelli aggiunti, e 
quelli fottratti , nulla di più , nè di meno impor- 
tano alli due quadrati AB, e BC,(é non il dop- 
pio quadrato^/), ed il doppio quadrato /ID* 
li che era da dimoftrarfi , 

CoROLLARj'. 

FIG. 109. I. Quindi in ogni parallelogrammo ABC E U 
quadrati de’ diametri AC ,BE uguagliano i qua- 
drati de’ lati AB,BC, CE, ed i imperocché 
dfendo AB, uguali al doppio de’ quadrati 
BD, ed AD, e li quadrati CE, ed E A uguali 
al doppio de’ quadrati ED, ed / 4 /),eirendo ED 
uguale a BD (perchè li diametri li dividono 
, per mezzo in />,elTendo i triangoli ADE, BDC 
con ciafcun angolo dell’uno uguale al corrifpon- 
dente dell’altro, ed il lato AE uguale ^ BC, c 
però gli altri lati uguali, BD a DE, ed AD a 
DC) faranno li quadrati de’ lati AB, BC, CE, 
E A uguali al quadruplo del quadrato BD ( che 
è il quadrato di££)con il quadruplo del qua- 
drato AD ( che è il quadrato AC) dunque li 
quadrati de’ lati uguagliano quelli de’ diametri. 

TIG. no, n. Onde fe due parallelogrammi AB CE, ed 
FGIH hanno i medelìmi lati, ma con diverli 
angoli compofti , li diametri dell’ uno eflendo di- 
fuguali a’ diametri dell’ altro » faranno però i qua- 
drati de’ diametri di quello uguali a’ quadrati 
de’ diametri di quello , elfendo uguali tanto gli 
uni , che gli altri a’ quadrati de’ lati del fuo ret- 
tangolo , i quali fupponganll rimali uguali . 
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III. Similmente, fe li diametri AC,BE d’uti 
parallelogrammo fono uguali a’ diametri GH» 

FI di un altro, benché variamente inclinati tra 
di fe quelli , che quelli ; faranno pure li qua- 
drati de’ lati del primo uguali a’ quadrati de’ 

Iati del fecondo parallelogrammo , benché rie- 
fcano difuguali quelli lati a quelli . fio * 

IV. Nel diametro GF d’ un cerchio prell ” 
due punti A, B (dentro, o fuori dei circolo) 
ugualmente dillanti dal centro C , condotte a qua- 
lunque punto D della periferìa le tette AD, BD, 

ed a quali! voglia altro punto E le rette AE, 

BE, faranno i quadrati di quelle uguali a’ qua- 
drati di quelle; imperocché congiunti i raggi CD , 

CE, tanto fono li quadrati AD, e DB uguali 
al doppio de’ quadrati AC, DC , quanto li qua- 
drati AE, BE fono parimente uguali al doppio 
de’ quadrati AC, EC-, onde fono gli lleffi. 

V. Similmente, fe da qualunque punto D, m. 
dentro, o fuori del cerchio li conducano a’ ter- 
mini di qualunque diametro GF,eà AB, le ret- 
te DG, DF, e DA, DB ,ìi quadrati delle pri- 
me faranno uguali a’ quadrati delle feconde , per- 
chè condotta al centro la retta DC, tanto li 
quadrati DG,eDF fono.il doppio del quadrato 
ÓC,edel quadrato del raggio CG, quanto li qua- 
drati DA, e DB fono pure il doppio del qua- 
drato Z)^, e del quadrato del raggio CAiiìche 

è il medelimo di quello. 

VI. In ogni triangolo ABC condotti da qua- fig. uj: 
lunque angolo gli affi AE,BD, Cf, che fegano 

per mezzo gli oppoHi lati $C, AC, AB, faran- 
no li quadrati di quelli lati agli quadrati de’fud- 

E 4 detti 
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detti affi, come 4 a 3 ; perchè eflendo li qua- 
drati AB, e BC il doppio del quadrato BD, o 
del quadrato AD-, e li quadrati AB, cd A C 
il doppio de’ quadrati A E, CE -, e li quadrati 
AC, BC il doppio de’ quadrati CF, AF-, dun- 
que li due quadrati AB , c li due AC, c li due 
BC fono uguali ai doppio de’ quadrati BD,AE, 
CF, con li due quarti , cioè la metà de’ quadrati 
.AC, BC , AB ; e però (dividendo l’una,e l’al- 
tra parte per mezzo) li foli quadrati AB , AC, 
BC uguagliano li quadrati BD, AE, CF, con 
un quarto de’ quadrati AB , AC , BC\ e tolto di 
qua, e di là quello quarto , rimangono \ de’ qua- 
drati AB , AC, uguali a’ quadrati BD,AE, 
CF; onde 3 quadrati de’ lati fono uguali a 4 
quadrati degli affi,*c però li qnad^^^ti AB , AC , 
a’ quadrati BD, AE,CF, tono come 4 a 3» 

AVVERTIMENTO. 

Si proverebbe ancora, eflère li quadrati de’ lati 
AB ,AC ,BC uguali al triplo de’ quadrati di zi G, 
BG, e CG, ed al duodecimo de’ quadrati (?/) , 

. GE, GF; ma ciò potrà ricavarli dopo aver in- 
t refe le proprietà delle Proporzioni , di cui parle- 
remo nella fegucnte feconda parte ; ed ollcrvan- 
do, ne raccoglieranno li bravi Studenti, che li 
.quadrati delle intere AE , BD, CF fono alli 
quadrati delle loro due terze parti BG, CG, 
come 9. a 4. ed a’ quadrati delle loro terze parti 
GE, GD , GF, come 9. ad l. onde paragonan- 
do quelli quadrati ordinatamente, o perturba- 
tamente ’ co’ quadrati de’ lati AB , AC , BC, n§ 
fcguirà il propello % . ’ 
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INSTITUZIONI 

GEOMETRICHE 

PARTE SECONDA. 



DEFINIZIONI. 

I. I^Tconfi Omogenee quelle grandezze , che 
JL# moltiplicandofi riefcono una maggio- 
re deir altra . 

II. Proporzione dice fi la fcambievole relazio- 
ne della quantità di una grandezza con quella d' 
un altra omogenea ad efla, che ancora diceli 
Ragione . 

III. Proporzionalità dice li la fimilitudine del- 
le proporzioni tra varie quantità ; in manie- 
ra tale però , che fe li attende folamente la dif- 
ferenza tra due grandezze , uguale alla differenza 
di due altre, dicell Proporzionalità aritmetica ; 
ma fe nel medelimo modo una grandezza con- 
tiene un altra , o in effa li contiene , come qual- 
che altra grandezza contiene , o è contenuta in 
un altra , lì dice Proporzionalità Geometrica ; 

SCOLIO I. 

I. Ella proporzionalità aritmetica bifogna , cìje 

xN tutti i termini fiano omogenei , acciò abbia- 
fio una uguale differenza l* uno dall' altro . Per 
efempiotfono aritmeticamente proporzionali ì nu- 
meri 
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ri j e $. 11. e lo. perchè le loro differenze fo- 
FIG. 114. «0 * • ancora le linee AB , A C, ed ED, DF 
fono aritmeticamente proporzionali , quando la 
differenza BC delle due prime uguagli la diffe- 
ren za F E delle feconde . 

FIO. iif- II. Ma nella proporzionalità geometrica hafla y 
che fiano due termini omogenei y ed altri due ter- 
mini di materia diverja , folamente omogenei tra 
loro y non con gli altri due . Per efempio , effendo 
il triangolo ABC <?/ triangolo BCD, ed ancora 
la linea E alla linea F, come 3 a 5 ; diconfi que- 
fli termini Geometricamente proporzionali . E lo 
Jleffo potrebbero effere due pefi, due velocità , due 
tempi, due angoli tire, nella fleffa proporzione y ri- 
ferendofi il primo di tali termini al fecondo fuo 
omogeneo nella fleffa relazione , 

DEFlNIZlOìdl. 

IV. T E grandezze , che hanno una fimile pro- 
J j porzione, cioè la ftefla proporzionali- 
tà, o fìa aritmetica, o geometrica, diconfi quan- 
tità Proporzionali» 

V. Di effe quantità proporzionali fi dicono 
Antecedenti la prima , e la terza ( e fe più foffe- 
ro , ancora la quinta , e la fettima &c. ) e di- 
confi Eonfeguenti la feconda, e la quarta, ( e fe 
altre vi fono, ancora la fella, e 1’ ottava &c ) 
e diconfi ancora Omologj tanto i termini ante- 
cedenti tra loro , quanto ancora tra loro i Con- 
feguenti . 

VI. L’antecedente pofeia col fuo confeguente , 

diconfi termini Analogi per la proporzione , 
che tra loro hanno , che pure chiamafi Ana- 
logia^ VII. 
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VII. Se due quantità omoI(^e ad un’ altra 
fono difuguali , la maggiore prefa per antece- 
dente averà maggior ragione > che la minore al 
mede (imo confeguente ; ma paragonandoli un fo- 
lo antecedente a due confeguentidifuguali., diradi 
maggiore la ragione di eflb antecedente* al mi- 
fiore , che al maggiore • 

SCOLIO II. 

I. O/ffojwc ^ chiaro, che e fendo li due termini 

O omogenei A , r B difu guati , il primo mag- 
giore , il fecondo minore , riefce maggiore la pro- 
porzione del primo A al terzo C , che quella del 
fecondo B ai medefimo C , così è chiaro , che 
avendo B ad un altro quarto D la flefa propor- - 
xione , che A C, averà B D maggior ra~ 
gione , che ^ a C\ ed è Tì minore di C, come B 
à minore di A , per e fere proporzionali A , e C , 
come B a D ; dunque lo fiefo antecedente ha mag- 
gior ragione al minore de' confeguenti , che al mag- 
giore di eft. 

II. Quando fia maggiore la proporzione di A FIG. nf. 
a B, che di C a D, convertendo, cioè pigliati 
i confeguenti per antecedenti, e gli antecedenti per 
confeguenti , farà minore la proporzione di B ad 
A , che quella <// D a C ; imperocché , fe ave fé 
"E a h la flefa proporzione, che Q, a , efen- 
io maggiore la ragione di A a B , che di E aB, 
farebbe A maggiore di E , dunque averà maggior 
ragione B ad E, che B ad A \ ma B ad E fla- 
rà, come D ^ C, dunque è maggiore la ragione 
di l> a Ct che dìB, ad A% 



DE- 



Digitized by Google 



Vtdi la 
FIC. 114- 



FIG. 118. 



76 iNSTlTUzioNl 

DEFINIZIONI. 

Vili. T)Ofte quante fi vogliano quantità omo- 
JL genee , la proporzione della prima all* 
ultima dicefi compojla delle proporzioni , che 
averàla prima alla feconda, e la feconda alla ter- 
za , e cosi di altre intermedie fino all’ ultima . 

IX. Ma eflendo uguali le proporzioni della 

prima alla feconda , della feconda alla terza, del- 
la terza alla quarta &c. fi dirà la proporzione 
della prima alla terza duplicata di quella , che è 
tra la prima , e la feconda ; e la proporzione 
della prima alla quarta triplicata di quella ftef- 
fa della prima alla feconda; e la proporzione 
della prima alla quinta fi direbbe quadruplicata 
della medefima,che è tra la prima, e la feconda , 1 

o tra la feconda, e la terza; e cosi in infinito. 

X. Una retta dicefi fegata fecondo V efirema, ' 
e media ragione , quando tutta ad una fua parte 

fin come quella parte alla rimanente ; Come per 
efempio, elfendo AB ad AC, come AC n CB , \ 

diradi divifa ^ 5 fecondo rellrema,e media pro- 
porzione. 

SCOLIO III. 

L ^Ra due termini primo, ed ultimo pojfono 
X inter por fi altri omogenei , maggiori , 0 mi- 
nori di ciafcuno di efii , e così la proporzione di 
quelli due dicefi compofla delle proporzioni inter- , 
medie ; cioè tra le due linee A , e D interpofte le * 
linee B , C una maggiore , E altra minore , fi dirà 
la ragione di A. a D compofla delle proporzioni 
A a B , e B a C,e C a D. Così pure tra due | 

nu- 
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fitimert 4 , 9 , prefi altri numeri 6 , e 3 , fi di- 
ce la proporzione di ^ a ^ compofla di quefte itt- 
termedie di a 6, di 6 a 3 , e di 3 <7 9; anzi 
prefi quali fi voglia altri numeri y 44, 25 , loo,*- 
tanto fi direbbe compofla la ragione di 4 a pf , del- 
le ragioni di 4 a 44, di 14 a , di 25 a 100, 
e di 1 00. /? 9 ; ed ejfendo pure altre proporzioni 
dtfgiunte , tra varj altri generi , per efempio la 
proporzione delle linee A , B ejfendo uguale al- 
la propotzione delle fuperficie EF, e la propor- 
zione di B a Q ejfendo uguale alla ragione degli 
angoli GH, e la proporzione C, D uguale a 
quella de' Solidi I, K tanto dirafft , ejfere la pro- 
porzione di K a B compofla delle proporzióni di 
E F , e di G ad\i,e di I a K , e fendo que- 
fie uguali all' altre f addette intermedie . 

IL Ma ejfendo uguali le ptoporzioni tra i ter- " 9 * 
mini A , B , C , D omogenei , dìrajfi quella pro- 
porzionalità contìnua compofla di ragioni uguali ; 

€ però la prima alla terza , cioè K a C fi dirà 
proporzione duplicata della ragione femplice tra 
A , e B , ovvero tra B, e C; e la ragione della 
prima alla quarta fi dirà proporzione triplica- 
ta di quella , che è femplicemente tra A , f B , 
ovvero tra B , e C,o pure tra C , ^ D , per efi 
fere la fuddetta ragione di A , e C compofla di 
due proporzioni uguali a quella di A a B , f quel- 
V altra di A a Là compofla di 3 fimili proporzio- 
ni ; e così procedendo ad un altro termine proporr 
zionale , farà la proporzione del primo al quinto 
quadrupla di qualunque delle intermedie tra lo- 
ro uguali'. Così pofii i numeri 3 , 6 , 1 2 , 24, 48 , 
la ragione di 3 a 46. fi dirà quadrupla di quel- 



\ 
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la , che è tra 7 primo , e 7 fecondo , o tra 7 Ji* 
condo , e 7 terzo ère. per ejfere compofla di quel“ 
le quattro ragioni tra loro uguali: E così degli 
altri . 

III. Siccome una retta può dividerjt fecondo P 

efirema,e media ragione y quando fia tutta ad una 
parte , come quefia jlejfa alla rimanente , così an~ 
Cora nelle fuperfeie , ne' corpi , negli angoli * ed 
in altri termini potrà farfi lo flefo ; ma non già 
in qualche numero potrebbe ciò farfi, perchè quel^ 
le parti, in cui dividefi una quantità fecondo V 
efirema y e media ragione , non pojfono efere cova' 
menfurabili tra di fe ,o con V intera quantità me^ 
defima ; anzi fono fempre incommenfurabili , a 
però non pojfono ejfere parti numerofe di qualche 
numero, ma folamente radici incommenfurabili» 
che devono ejfere , tanto il numero intero alla fua 
parte maggiore , quanto quefia maggiore alla re^ 
fidua minore in ragione della radice di cinque 
manco uno, a tre , manco la radice di cinque , come 
prefo il numero loo; converrebbe prenderne la 
maggior parte uguale a meno 50; e la 

minore uguale a 150, manco 50 > 

IV. Generalmente per ejprimere con brevijftmo 
calcolo le grandezze proporzionali , fi rapprefen- 
teranno con linee , tanto le quantità fuperjiciali , 
quanto i corpi, 0 gli angoli, 0 i pefi , 0 le forza» 
0 i tempi, 0 le velocità ère. che fi vogliano pa- 
ragonare-, ma più femplicemente fi ejprimeranna 
con lettere Alfabetiche ,0 grandi A, B, C > D &c« 
0 piccole a , b , c , d , &c. delle quali le prime 
efprimeranno le quantità date, e già note, ma 
le ultime x , y , z ejporranno quelle^ ignote , che 
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fi ricercano ; e per efprimere ' la fomma di pià 
partii vi s' interporrà la croce e per efpri- 
tnerne la diffet'ènza , vi fi metterà la lineetta — . ; 
come per efempio A — f- B — C , efpone la fomma 
di h.,e di B , detrattone C;e così b -+ x -+ y — c, 
importa la fomma della data h,e delle ignote 
e y detratta ^ altra nota c; e così il fegno — i- 
fignifica più , e /’ altro — fignifica meno ; fic- 
chi A — B — f E fpiegafi con dire A manco B 
più aggiuntovi E &c. 

V. La moltiplicazione di una quantità in un 
altra fi efpone congiungendo ajfieme quelle lette- 
re » che le ef primono ; e la divtfione fi ef prime con 
fare una frazione , in cui una linea fepara il di- 
videndo al di fopra y ed il dìvifore al di fatto : Per 
efempio A B , ovvero c x , efpongono il prodotto 
di A in B , 0 pure di c in x \ e fe fojfero più let- 
tere unite infieme , A C D , e b a x &c. fi efpri- 
merà il prodotto di K in C , ed in D , ed ancora 
il prodotto di q in b , in z , in x ; onde il qua- 
drato di una lettera , cioè di A /'« A fi fcrive- 
rebbe A A, ed il cubo di ejfa A A A; nel che ba- 
flerebbe fcrivere A^ in vece dì AA, ed A) in 
luogo di AA A ; ma volendo dividere A C D per 
ACD 

BE, fi fcriverà • e tosi ancora dividendo 

nìL 

per fcrìve ^ parimente — efpri^ 



a* b^ 



wff a b divifo per c , ed efpone la divifione 



del prodotto fatto dal quadrato a, e dal cubo b 
per il prodotto di c in x. 

VI, L’ ugualità poi fi efprimcrà col fegno = , 

cioè 
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cioè A B — C E , ^ /7 prodotto di A in B uguc“ 
le al prodotto di C in E ; e fimilmente a b -+ c e 

— bx = cf efponcyche il prodotto ab col pro~ 
dotto C E , detrattone il prodotto b x farà uguale 
al prodotto cf. U efere poi una quantità mag- 
giore deW altra fi e f prime col fegno >; e V ejf e- 
re minore , col fegno < ; come per efempio A > B 
efprimerebbe ejfere A maggiore di ^,ed e x <; a c 
ef porrà ejfere e x minore di a c . 

VII. Il fegno della proporzionalità fi fa in que- 
fla maniera A • B :: C • D cioè la proporzione 
di K a è uguale a quella di C a Yà \ ed an- 
cora in altri efemp'j , ax — ab — f c* • ex 

— ce • b e , efpone , che la proporzione di a x 

— zh fia al quadrato di e , come ex — ce 
al prodotto be: Mafe una proporzione farà mag- 
giore , 0 minore dell' altra, fi efprimerà con V al- 
tro fegno A • D > C • E , cioè la proporzione di 
A. a D è maggiore di quella , che ha Q. ad 

0 pure effondo, ax — f- ab • c x ■< eb — c’ • 
importerà , che la fomma di ax con zh , al prodot- 
to di c X abbia minore proporzione di quella , che 
ha il prodotto eb, detrattone il quadrato di z, al 
quadrato di x . 

Vili. Potrebbero pofeia prenderfi per affiomi, 

I . Che le quantità uguali , paragonate ad una 
terza , aver anno ad ejfa ugual proporzione . 

II. Eviceverfa le quantità , che hanno ugual pro- 
porzione ad una terza , o alle quali una medefima 
ha ugual proporzione , effe quantità faranno uguali • 

III. Ed ancora fe due proporzioni fono uguali ad 
una terza proporzione, faranno effe pure tra loro 
uguali . 

IV. E 
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IV. E fe una proporzione è maggiore ffun altra t 
ed una terza è minore, o uguale a quella fecon- 
da , farà la prima maggiore della terza . 

V. Alle uguali proporzioni aggiungendo , o fot- 
traendo altre proporzioni uguali , le compofle , » 
refidue riufciranno pure uguali . 

PROPOSIZIONE I. 

In una aritmetica progrejjione , che è una con- 
tinua proporzionalità di termini aritmeticamen- 
te crefcenti , o decrefcenti , con uguale differenza 
di eia fi uno alV altro fuo projjimo , il maffmo con- 
tiene il minimo con tanta moltiplicità di effe 
differenze, quanti fono ejji termini fuffeguenti 
al maffimo, 

S iano i termini continuamente difpofti con arit- 
metica proporzionalità ,A,B.C,D,E; eflen- 
do A il mallìmo , ed £ il minimo , e la loro 
continua differenza elfendo x , farà D = £ -+ a- ; 
e C farà =±= D — t- ; onde = £ — + 2 ; fìmil- 

mente B farà = C jc , e però = £ — f 3 ; 

e finalmente A B -f- C’deve elTère =£— f-4A'j 
dunque il maffimo è uguale al minimo con la mol- 
tiplicità di tante differenze, quanti fono i fuffeguen- 
ti . Cosi, per efempio, fe la progreflione aritmeti- 
ca foffe di quelli numeri 20. 17. 14. 1 1. 8. 5. 2» 
la differenza de' quali = 3 , il malllmo 20 = 2 
— f 18, cioè uguale al minimo con il triplo 
moltiplicato fei volte ( effendo fei li termini fuf- 
feguenri ) ed è 3 via ò = i8. 



F Co- 
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COKOLLARJ. 

I, Similmente il minimo termine può dirli 
uguale al maflìmo , detrattagli tante volte la dif- 
ferenzi, quanti fono i termini avanti al mini- 
mo : Per efempio E ==^ A — 4 a? , nel primo 
c Tempio addotto , e nel fecondo farà z = 20 
— 6 in 3 , cioè 20 — 18 . 

IL Anzi qualunque intermedio è uguale al 
malfimo (detratta la differenza tante volte, quan- 
to è il numero de’ termini da quefto a quello ; 
e lo ftefl'o parimente è uguale al minimo con 
tante differenze , quanti fono i termini fuffeguenti 
ad elio. Cosi C — A — zx = E -+ ^xs ed 
il 14 — 20, meno 2 tcrnarj .cioè 20 — d , ed 
ancora = 2 -+ 4 via 3 , cioè =: 2 .-t* 1 2. 

PROPOSIZIONE II. 

Se quattro grandezze A , B , C , D fono aritme- 
ticamente proporzionali, Ja fomma dell* eflreme 
A -+ D ^ uguale alla fomma delle medie B -+C, 

I Mperocchè , eflendo la loro differenza = x, 
ed A il termine malllmo , D il minimo , (a.- 
rà C = D—h x; e parimente Azs::: B — »■ ; dun- 
que la fomma degli eftremi A D -=^ B —¥ x 
— f D, e parimente la fomma de’medj B-\-C 
— B — +■ D —{■ X -, dunque ^ D = fi — f C. 

COROLL ARJ, 

I. Se fono tre grandezze aritmeticamente pro- 
porzionali /I, !fi , C, la fomma dell’ eftreme fa- 
rà uguale al doppio della media , cioè -f C 

= 2fi 
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= z jB, cflendo in arirmetica proporzionalità 
A • B : : B • C, onde le due medie ibno il dop- 
pio di B. 

II. Nella progreflione continua aritmetica di ter- 
mini proporzionali A,B,C,D,E,F,G,\^ fom- 
ma degli eflremi A farà uguale alla fom- 
ma di qualunque due altri ugualmente diftanti 
dagli cftremi , cioè B ^ F , ovvero C E -, ed 
efl'endo il numero di efll difpari , faranno quell* 
fomme ancora uguali al doppio dell’ intermedio , 
cioè = 2 D. 

III. Vicendevolmente, fe di più termini omo- 
genei farà la fomma degli eftremi uguale ad altre 
fomme di due intermedj , bifognerà , che fiano 
efli termini aritmeticamente pioporzionali ; cioè , 
ic A -fD = 5 — +-C, bifognerà che fia la medefi- 
ma differenza ài A c B , che di C qD , perchè 
tolti di qua , e di là Z) , e ìB , farà A — B z=: C 
— D , e però la loro differenza è uguale . 

IV. Così in un femicircolo offendo inferirti i 
due triangoli rettangoli ACB, AE)B, per effe- 
re il quadrato AC col quadrato CB uguale a’ 
quadrati AD, BD (perchè tanto li due primi, 
che li due ultimi fono uguali al quadrato del 
diametro AB ) farà l’ ecceffo del quadrato B C 
fopra il quadrato BD uguale all’ ecceffo del 
quadrato AD fopra il quadrato AC . 

PROPOSIZIONE III. 

Nella continua prvgreffìone aritmetica di quanti ter, 
mini fi vogliano , come A,B,C,D,E,F, ovvero 
in numeri 12. io. 8. 6. 4. 2. la fomma di tutti è 
uguale alla metà dell' aggregato degli ejlremi , 0 

F 2 di 
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di altri due ugualmente dijlanti da e]]ì t moltipli- 
cata nel numero della moltitudine di tutti i ter- 
mini , 



01 rimettano gli ftelfi termi- ] 
0 ni con ordine inverfo , cioè 


A-F 


12. 2. 


B.E 


IO. 4. 


F,E,D,C , B ,A; e ne'niimcri 


C-D 


8. 6 . 


2, 4>d, 8, IO, 12, compofti 
co’ precedenti ,• per il Coroll. 2 


DC 


6 . 8. 


E-B 


4. lo. 


della precedente Propollzione 
farà la Ibmma di due qualunque 


F-A 


1 2* 



A-\-F, e B —hE, a D &c. tra loro uguali , 
fìccome pure i2—f2 = lo — +-4=8— i-ó &c. 
cflendo tutti 1=: 14; dunque la fomma di tutte 
quelle paia farà 1’ aggregato degli eftremi, o di 
due qualunque ugualmente diftanti da elfi, mol- 
tiplicato per il numero di elfi termini ; dunque 
il prodotto deir aggregato degli eftremi nella 
moltitudine de’ termini propofti uguaglia tutti 
elfi termini polli due volte ; però la metà del- 
r aggregato di detti eftremi , o di due da lo- 
ro ugualmente diftanti moltiplicata pel numero 
della moltitudine di tali termini uguaglia efatta- 
mente la fomma di elfi termini ; come può ve- 
derli ne* numeri addotti 12— t-io — 1-8— f ( 5 — f4 
— 2 , che fono 6 numeri ; ed eflendo 1 2 -+ 2 , 
ovvero io — f* 4= 14, la cui metà è 7, mol- 
tiplicando il 7 per 6 , ne proviene 42 , c quefta 
è la fomma di tutti elfi numeri propofti • 

CoBOLLARJ. 

I. Se il numero dei termini fofle difpari , 
come A, B, C, D , E, ovvero 10. 7. 4; eflen- 
do 
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do la fomma degli eftremi uguale r.I tloppio 
quel dimezzo , farà T aggregato di tutti i termini 
uguale al prodotto di quel di mezzo nel nume- 
ro della loro moltitudine; così 10 — }- 7 — f 4 
= • 7 moltiplicato in 3 = 21 ; e fe folTero zo. 
1 7 - I4> 1 1- 8. 5. 2 ; il numero di mezzo 1 1 mol- 
tiplicato per 7 , che è il numero di tanti termi- 
ni, fara 77, che è l’aggregato di tutti. 

II. Ancora col minimo termine , e con la dif- 
ferenza di elìi termini , e col numero della loro 
moltitudine li può ritrovare l’ aggregato di cffi : 
Per efempio lia il minimo =a, e la differenza 
= ^ , e il numero della moltitudine di elll ter- 
= » > farà 1’ aggregato di tutti = na 

~ ” ‘Il cioè li moltiplichi il minimo termi- 

detto numero, che farà na, e li mol- 
tiplichi la differenza x pel quadrato di detto 
numero , detrattone eflo numero , c divifo que- 



llo prodotto per metà , che è •*’ ’ impe- 

rocché elTendo a il minimo termine, il mallìmo 
lata = a — t- » — f x , dunque la Ibmma di 
quelli due eftremi = 2 -+ a. 1 x , che mol- 

tiplicata per w , e divifa per mezzo , riefce 

z na — — n X :^fja-+ come fopra , 

f—~ - . ^ 

III. Se la ferie aritmetica comincia dall’uni- 
tà , e fcgue con ciafcun numero , il loro aggre- 
gato farà uguale alla fomma del quadrato dell’ 
ultimo termine col medefimo termine , divi- 
fa per mezzo. Per efempio liano i termini i. 2. 
3 . 4. 5. ( 5 , 7. piglili il quadratp dell’ ultimo , che 

F 3 Ò4p. 
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è 4P , ed aggiuntagli la fila radice 7 • dircn- 
ta $6, ( che farà Tempre un numero pari ) di- 
vifo per mezzo, refta 28 ; e tale è 1 aggregato 
di tutti que’ numeri; Imperocché eflendo il pri- 
mo numero ! , e l’ ultimo uguale al numero del- 
la moltitudine di eflì , che fia = n ; la fomma 
di quelli eftremi moltiplicata pel numero del- 
la loro moltitudine , e divifa per mezzo , fata 
Tempre = 1 | n in n diviTo per mezzo , il che 

riefee , e tale però è 1 ’ aggregato di eflì 

2 

termini . 

IV. Ma Te dall’ unità fi difpongono tutti 1 nu- 
meri diTpari , la cui differenza farà fèmpre 2 , il 
loro aggregato Tempre riufeirà un quadrato, la 
cui radice è la Tomma degli due eftremi divifa 
per mezzo: Per efempio fia quefta ferie i. 3. 5. 
7. p. 11. 1 3 . , è chiaro , che i -f- 3 = 4 1 la cui 

radice è 1 . =r 2 ; ed ancora 1 -4-3 -+5 
2 

= p , la cui radice è ^ = 3 ; e fimilmen- 

te I— +-3— f5— t-7=id,la cui radice è — - — 
= 4 ; e COSI pure aggiuntovi 1’ altro numero p , 

il Tuo aggregato è 25, la cui radice e — 5 ; 

cd anneflbvi ancora il numero ii. diventa ^6, 
la cui radice è 6; e parimente com- 

prefo il 1 3. la fomma di tutti farà 4p , la cui ra- 
dice è T** J = 7 ; e così procedendo , Tem- 
pre fi trova il medefimo. 
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PROPOSIZIONE IV. 

/ termini aritmeticamente proporzionali , an- 
cora Convertendo , ed akcrnando rimangono pro- 
porzionali . 

D Icefi Convertendo , quando fi pigliano i con- 
feguenti per antecedenti, e gli antecedenti 
per confeguenti ; cioè eflendo A a. B , come C 
h D, farà convertendo BadA. come DaC, ri- 
manendo in elfi 1’ iftefla differenza, fe non che 
gli ecceflx riefeono difetti, o li difetti riefeono 
eccedi • 

Dicefi poi alternando, quando fi paragona il 
primo antecedente al fecondo antecedente , ed 
il primo confeguente al fecondo confeguente 
cioè A a C, come B a D; imperocché per la 
Prop. 2 effendo la fomma degli eftremi uguale a 
quella de’medj , cioè A D ~ B — t- C, an- 
cora in quella alternazione riefee lo fleflò ; però 
ancora in tale difpollzione fono i termini arit- 
meticamente proporzionali, pel Coroll, 3. del- 
la Prop. 2. Il che dovea dimoftrarfi . 

Corollarj. 

I. Ancora gli ugualmente moltiplici , o fubmolti- 
plici de’ termini aritmeticamente proporzionali 
riefeono pure con 1 ’ aritmetica proporzione : Per 
efempio prefo il numero m , fe fono proporzio- 
nali A a B, come C a D, faranno parimente 
proporzionali mA ad mB, come mC admD,cd 

ancora — a — , come — a — ; perche el- 
m m ‘ m in * 

F 4 fen- 
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fendo la fomma degli eftremi uguale a quella de* 
medj , cioè = B -+C ancora tucti mol- 

tiplicati, o divili per m, riefcono uguali; cioè 

mA~¥mD — mB-+mC,cd — = — 

m m tn 

Q 

e però quelli ancora fono aritmetica- 
mente proporzionali . 

IL Eflendo ancora altri quattro termini E tF , 
G , II aritmeticamente proporzionali , come gli 
altri A,B,C, D, o con la llefla diderenza,o 
con altra diverfa, aggiunti pure infieme efll ter- 
mini omologi, cioè A E, B F , C G , D 
— +H fono aritmeticamente proporzionali; per- 
chè eflendo A -+D = B —¥■ C, ed E-\-H=^F 
-+ G, ancora aggiunti quelli a quelli, riefcono u- 
guali , cioè A*~¥D—ì-E—^H = B-+C--^F 
•—4' G» 

III. Anzi ancora dilgiungendo gli omologi mi- 
nori da’ maggiori , rellano aritmeticamente pro- 
poriionali ; cioè fe gli ultimi quattro fono mi- 
nori de’ primi, riufciranno proporzionali A — E, 
B ' — F ,C - — G , D — //, perchè ancora A-^D 

— E — IJ—B^C — F — G: Per efempio ne* 
numeri eflendo proporzionali ii • i8 :: i6 • 13 , 
e quelli altri 8 • (5 : : 5 • 3 non folo compreli 
infieme 21 — f 8 - 18—1-6:: 16— +-5.13— f3, 
cioè 2p • 24 :: 21 • 16 ; ma ancora fottraendo 
i fecondi da’ primi, faranno aritmeticamente pro- 
porzionali 21 — 8‘ 18 — 6:; 16 — 5« 13 

— 3 , cioè 13 • 12 ;; 1 1 • IO . 



PRO- 
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PROPOSIZIONE V. 

Le quantità A, B, C, D emendo geometricamen- 
te proporzionali , il prodotto della moltiplicazione 
degli eftremi è uguale al prodotto della moltipli- 
cazione de' mezzi , cic^ AD B C . 

I L modo , con cui A contiene B ,o c contenuto 
in eflb , fi efponga con la lettera m ( che efpri- 
merà o il doppio , o il triplo &c. o la metà , o il ter- 
zo &c. o la radice di qualche numero ) ficchè farà A 
=imBi e cosi ancora dovrà edere C =mD, 
mentre la loro proporzione geometrica importa , 
che tanto il primo contenga il lècondo , quanto 
il terzo contiene il quarto , ed ancora quanto è 
contenuto il primo nel fecondo , tanto il ter- 
zo li contiene nel quarto; dunque farà AD 
= m BD ,cà ancora BC—BmDi ma è lo ftef- 
iomBD, che ( eflendo tanto quello, che 

quello il prodotto di in ed in O); dun- 
que il prodotto degli eftremi A D uguaglia il pro- 
dotto de’medj BC. Il che &c. 

COROLLARJ. 

I. Vicendevolmente , fe il prodotto degli e- 
ftremiy^Dè uguale al prodotto de’ mezzani B (7, 
faranno geometricamente proporzionali A • B:t C 
•]D, perchè in qualunque modo,cheil primo A con- 
tenga il fecondo B, o lia in elio contenuto, fa- 
rà yi = 3 ; dunque AD =r. mB D — BC-, on- 

de da quelli due ultimi prodotti levato il B , fa- 
rà ancora mD[=Ci onde C nel medelìmo mo- 
do contiene D, o in eflb è contenuto, come A 

con- 
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contiene B, o è contenuto in eflb ; onde fono 
geometricamente proporzionali. 

II. I terrnini geometricamente proporziona- 
li ancora convertendo , ed anche alternando ( pur- 
ché fiano 'tutti quattro omogenei , altrimenti fe 
fodero i due primi d’ un genere , e gli altri due 
d’un altro, non fi porrebbe paragonare il pri- 
mo antecedente all’ altro antecedente eteroge- 
neo , nè il confeguente del primo genere al con- 
feguente dell’ altro ) riefeono pure geometrica- 
mente proporzionali; imperocché elfendo 

=. BC, non folo A - B :: C • D, ma ancora 
faranno convertendo B ‘ A : : D • C , ed alter- 
nando A ’ C :: B ' D , eflendo tanto in quella, 
che in quella difpofizione il prodotto degli cftremi 
uguale al prodotto de’ mezzani , cioè A D= B C . 

III. ElTendo quattro linee proporzionali A • B 
FiG. tu. :: C • £), il rettangolo dell’ eftreme AD farà u- 

guale al rettangolo delle medie SC, giacché D 
z=s BCi eflendo quelli rettangoli il prodotto di 
un lato nell’ altro ; e viceverfa , fe due rettan- 
goli AD, BC fono uguali , fliarà il lato A del pri- 
mo al lato B del fecondo, come reciprocamente 
r altro lato C del fecondo al lato D del primo . 

IV. Ed eflendo tre linee rette continuamente 
FIG. 111. proporzionali A • B :: B • C, il rettangolo dell’ 

eflreme uguaglia il quadrato della media, cioè 
AC—B^; e viceverfa eflendo un rettangolo u- 
guale ad un quadrato, fono continuamente pro- 
porzionali un lato A del rettangolo al laro 5 del 
quadrato , ed eflb lato B del quadrato all’ altro 
Iato C del rettangolo . 

TiG. iij. V. Quindi nel cerchio elTendofi dimoftrato il 

qua- 



Digitized by Coogl 




Geometriche. pi 

quadrato della tangente /J /7 uguale al rettangolo 
GAIi o all’ altro DaB delle leganti , ed il qua- 
drato della FE perpendicolare al diametro u- 
guale al rettangolo 7 ) £5 delle parti di eflb dia- 
metro, e due linee LN , iG, ovvero LN,BD, 
che feganll dentro il circolo , fare uguah i ret- 
tangoli delle loro porzioni, cioè NML=: GMI, 
ed LKFl= O If^B , è chiaro, che faranno ugual- 
mente proporzionali tanto G A • AH :: AH • AI , 
quanto DA • AH i: AH -AB; ed ancora DA 
, AG : ; AI • AB , per eflcre GAI — DAB , e 
tanto quello, che quello =2 AW ; e parimente 
proporzionali DE- EF:: EF • EB\QàLM- MG 
:: I M- Mìl ,tdiLK . DK:: BK-KN^qxq^cvq det- 
ti rettangoli tra loro uguali , come fi ha ne’ 
corollarj della Prop. 19. nella prima Parte, cioè 
Coroll. 6 . 7. 9. ed ancora nell’ undecimo,elTendo 
• DF^ = BDEy farà BD • DF :: DF - DE. 

VI. Per quello fi è moftrato al Coroll. 12. fig. 114. 
dell’ ifiefla Prop. 1 9. come pofla dividerli la ret- 
ta in C, in maniera, che il rettangolo di 
tutta AB in una fua parte BC riefea ugua- 
. le al quadrato della rimanente C, è manifefto, 
che così refterà divifa fecondo l’ eftrema , e me- 
dia ragione, imperocché eflendo ABC = AC^ 
è l’intera AB alla parte AC, come la ftefla alla 
rimanente porzione CB. Anzi aggiungendo alla 
AC Ir uguale AD, farà, pure la BD divifa in A, 
fecondo l’ eftrema , e media ragione , perchè , fic- 
come BC - C A :: CA- AB , farà BC • CA - DA 
• AB;c componendo B A - AC (cioè BA - AD) 

:: DB - BA, però DB , B A > AD riefeono pro- 
porziunali . 

VII. 
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VII. Volendo alle due rette DE, EF trovare 
la terza proporzionale, pofta EF perpendicola- 
re a DE, e congiunta DF, fatto l’angolo ret- 
to DF'Bi la qual retta FB convenga con DE 
prolungata in B , farà la £ 5 quella terza pro- 
porzionale , che ricercava!! , eflendo DEB — F £', 
e però le linee continuamente proporzionali , 
cioè DE • ££:: EF • EB . 

Vili. Ed ancora alle date due rette DE , EB 
volendo trovare la media proporzionale, polle 
quelle due infieme congiunte , e fopra il diame- 
tro DB fatto il femicircolo BFD, erettavi dal 
punto E la. E F perpendicolare al diametro , fa- 
rà effa media proporzionale tra le due parti D£, 
EB ; o pure eflendo date le due linee DB , BE, 
fatto fopra BD A femicircolo , ed eretta la per- 
pendicolare ££*, congiunta B Fiata lamedia pro- 
porzionale tra le due DB,B E,cà ancora congiun- 
ta D£ farà media proporzionale fra DB, e DE, 
per eflère il quadrato BE' —DB E; e V altro qua- 
drato DF^ — BDE , llccome ancora^£ F^~B ED . 

PROPOSIZIONE VI. 

Emendo le quantità proporzionali A • B ; : C • D, 
ancora componendo fono proporzionali A — 1 - B 
. • B :: C — D • D, fi altresì dividendo riefeo- 
no p-op or Tuonali A — B - B :: C — D • D. 

I M perocché , eflendo uguali i prodotti AD—BC, 
aggiunto di qua , e di là il prodotto B D , fa- 
ranno AD —¥ BD =iBC — f £D,ondc yi-+ B 
• B C^D • D, perchè ancora in quelli il 
prodotto degli «ftremi uguaglia il prodotto de’ 

mez- 
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mezzani; ed ancora levando alli due AD — BC 
lo fteflb BD, faranno pure AD — BD — BC 

— BD; dunque ancora A — B • B r. C — D 
• Di onde tanio componendo, che dividendo i 
termini rimangono proporzionali . 

CoROLLARJ. 

I. Ancora per converfione di ragione, cioè pa- 
ragonando gli antecedenti al loro eccedo fopra 
i confeguenti fono pure geometricamente pro- 
porzionali; imperocché eflendo AD= BC, le- 
vando quello, e quello dal prodotto AC, ne 
riefce AC — AD = AC — BC-, però A • A 

— B :: C ■ C — D i Q fe fono quelli termini 
tutti omogenei > farà pure la diflferenza degli an- 
tecedenti alla dilFerenza de’ confeguenti, come 
quallivoglia antecedente al fuo conléguente ; cioè 
A — C ' B — D :: A ‘ B :: C • D ; imperocché 
al prodotto A B levando T uno , e 1 ’ altro de’ pro- 
dotti uguali AD, e BC, ne riufeirà AB — AD 

— AB — BC,t però A — C • B — D :: A • Bi 
giacché il prodotto degli ellremi uguaglia il pro- 
dotto de’ mezzani. 

IL Similmente rimangono proporzionali, pa- 
ragonando le fomme , o le dilFerenze de’ termi- 
ni omologi , tanto agli antecedenti , quanto alli 
confeguenti, o alle loro fomme, o alle differenze 
de’mcdcfimi ,come nella Tavola fulfeguente, in 
cui le prime 1 2 proporzioni fi verificano ancora in 
quei cali , ne’ quali i due primi termini fono tra 
loro omogenei, e gli altri due tra di loro, e non 
co’ precedenti ; ma tutte poi fi adattano general- 
mente a i 4 termini proporzionali tra di loro tut- 
ti omogenei . TA~ 
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TAVOLA ANALOGICA, 

A • B :: C • D 
B . A:: D . C . 

A •— +• B • B : : C ■— + D • D 

B • A “+ B : t D • C “+ D 

A-+B‘A::C— hD*C 

A A — (- B ; : C • C D 

A— B • B C — D • D 

B • A— B :: D • C — D 

A — B . A :: C— D . C 

A • A— B::C • C — D 

A-fB • A— B C-h-D • C — D 

A — B . A — B : : C — D • C — + D 

A-f C • B-t-D:: C • D 

B -f D • A-f C :: D • C 

A-+C • B-+D::A • B 

B -f D • A-f C :: B • A 

A—C • B — D :: C • D 

B —D • A—C :: D • C 

A — C • B — D A • B 

B — D • A — C :: B • A 

A-fC • B-+D ::A — C • B— D 

B-fD • A-fC ::B — D • A — C 

A — f- C — I- B — h D * C — f- D : J B D • D 

C-fD • A-fC-fB-fD ::D • B-fD 

A-fC-i-B-fD • C-fD::A-fC • C 

C — f D • A *— f C •—f B — h D : : C • A ~f C 
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5 3 A •— r B •— i- C ~+ D • A •— f- B ; t A — h C • A 
5*f ' A — I- B • A — h B — 4- C — I- D I : A • A — i- C 



. A -f B : : B 
H-C-hD B 
• A— B-hC 



D . B 
B-+D 

D :: C-fD • C — D 
D :: C— D C-fD 



5pjA — ì-B — hC — hD • A— B — hC — D :: A — hB • A — B 

• A — h B — h C ' — h D : : A —+• B • A — B 

• A — C — 4 - B — D ; : A — h C ■ A — C 

• A B — h C D r A — C • A — 4 - C 

• A — C — f- B — D : : B “H- D • B — D 

<Ì4A — C- 4 -B — D A-+B- 4 -CM-D:: B— D • B- 4 -D» 
55A — B- 4 -C— D • C — D :: A- 4 -C • C I 

ÓóC—D • A — B-h-C — D:: C . A-fC i 

67 A — B -f-C^D • A — B A-f C • A 

^8 A — B • A — B — i-C — D:: A • A— 4 -C 
(JpA — B-t-C—D • A— B :: B ~ 4 *D • B 
70A — B • A — B-fC — D:; B • B-+D 
71 x\ — C— t-B — D*A — C::A— t-B»A 
72A — C-A — C-hB — D::A-A-4-B I 

73 A — C-hB — D . A — C ;; C-fD • C I 

74 A— G A-C-fB-^Dr.-C . C-fD 

75 A— C-fB — D . B — D :: G-fD • D 
7 f 5 B— D • A— C-fB— D :: D • C-fD 

7 '/ A — C — f B — D • B — D : : A — f B • B | 

B — D • A — C-f B — D : : B • A ►+ B 
79 A — C-fB— D • C — D B -fD • D 
80C — D • A— C-f B— D :: D . D-f B 
85 A— B — C-f D . C — D :: B — D • D 
82C — D • A — B— C-fD :: D • B — D 
83A — B — C-fD • C — D :: A — C • C : 

C — D • A — B — C-fD C • A — C ! 
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85 A. •“+■ B — I- C —+ D • A ~ 4 * C : 

86 A-+ C.A-H-B-+C-+D: 

87 A-+B-f C-+D . B-+D; 

88 B — +• D • A — h B — (- C *-4“ D : 
85) A — + B — h C — I" D • C — h D : 
po C —+ D 
pi 

pz A— »- B 
P ? A ' — h B “t" C *~f* D • A C ! 
P4 A — h C • A •— +• B — h C — f D ; 
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p6B — t>D 




• A ■— t* B : 
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A — ^ B — h C - — D • A — H C : : 
IA — I- C ’ A — B — h C — D : ; 
A — B — f- C — D . A-— i-C; 

A “4- C • A — B -4- C D ; ; 

A~B-fC — D .B-fD: 
B-4-D • A — B-+C>— D 
A — C~fB — D • A-+B :: 
A ~~4' B • A — C — hB— I):: 
A ^ Ci — t- B — D • C — 1- D ; ; 
C —4-D • A — C --4- B — D : : 



loyjA — C-4-B— D . C-fD: 
C — I- D • A — C •— I* B — D ’ ; 
A — C ■— f B — D • A — 4 - B •* 
A ‘-4’ B - A — C— 4-B — D : 
[a — C— 4-B— D • B “4-D ! 
B — h D • A — C — h B — D : 
13 A — B — C-4-D • B — D: 
114 B — D - A — B — C- 4 -D : 
115 A B — C -~4- D • A — — C • 



A — C . A — B 



C -+ D : 
G 



A “4- B • A 
A • A ~4-B 
A— B ^ B 
B . A -4-B 
A — B -4-C 
C — D . A 
A - — B •— 4- C 
A — B . A 
A — C “4- B 
A— -C . A 
A — C-4-B 
B — D . A 
C — D . C 
C . C— D 
: A— -B . A 
A ♦ A — B 
A— B . B 
B . A — B 
A— C • A 
A . A — C 
A— C • C 
C . A — G 
B — D • D 
D - B — D 
B-^D • B 
B . B — D 
C — D . D 
D . C — D 
C — D . D 
D . C — D 
C—D . C 
C . G — D 



— D . C — D 
. B “4- C — D 

— D . A — B 
-^B -+C— D 

— D • A— C 

— C-f B — D 

— D . B— D 
^ C -4- B — D 
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PRO- 
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PROPOSIZIONE VII. 

Se maggiore è la ragione di Ps. a B , che di C 
D , il prodotto deir eflreme A D farà maggio- 
re del prodotto delle medie B C ; f qualunque vol- 
ta il prodotto deir eflreme è maggiore del pro- 
dotto delle mezzane , farà maggiore la ragione del- 
la prima ad una delie medie , che deir altra media 
air ultima . 

I Mperocchè , fe fofTe £ a 5 nella ftefla ragione 
di C a Dy farà pure maggior ragione AìA^B, 
che di £ a £, onde A farà maggiore di £. per 
la defin. 7. onde il prodotto di AD farà pure 
maggiore di £D , ed eflendo ED =. CB , per 
cflère E • B : : C - D , dunque AD h altresì mag- 
giore di C£; e vicendevolmente, eflendo AD 
maggiore ài C B , farà ancora maggiore ài ED ^ 
onde A riefee maggiore di E, ed è maggior ra- 
gione di ^ a £, che di £ a B , cioè che di C a 
D i onde eflendo il prodotto de’ termini eftremi 
maggiore del prodotto de’ mezzani, è maggiore 
la ragione ài A a B , che di C a D» 

COROLLARJ. 

I. Ancora alternando ( fe fono i termini omo- 
logj ) farà maggiore la ragione ài A z C , che di 
B z D t eflendo il prodotto A D maggiore del 
prodotto CB. 

II. Ed altresì componendo , o dividendo i ter- 
mini analogi , farà maggior ragione ài A^B a £ , 
che di C-^^D a D, perchè il prodotto AD 
> £C, aggiunto ,0 levato diquà,e di là il BD, 

farà 



\. 
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farà pure AD^± BD > BC-;:+BDì e però 
A -^B ' B >■ C •:;+ D - D, riul'cendo il pro- 
dotto degli eftremi maggiore del prodotto de’ 
mezzani. 

III. Ma convertendo è minore la ragione di B 
ad A , che di O a (7 , mentre il prodotto delli 
eftremi BC riefce minore del prodotto de’ mez- 
zani AD; ed ancora per converftone di ragione 
è minore quella di A ad A — B, che di C 
a C — D , perchè il prodotto AC — AD farà 
minore di AC — 5C,Ievandofi dal prodotto /IC 
il prodotto AD maggiore dì BC, 

PROPOSIZIONE Vili. 

Efendo proporzionali A • B : ; C • D ancora gti 
ugualmente moltiplici degli antece denti per qua- 
lunque numero m , e gli ugualmente moltiplici de* 
confeguenti per qualfivoglia numero n,’fono pure 
proporzionati mA*nB::mC - nD;e vicende- 
volmente, ejfendo proporzionali gli ugualmente mol- 
tiplici degli antecedenti , e gli ugualmente molti- 
plici de* Confeguenti , faranno ugualmente propor- 
zionali ejji antecedenti a* confeguenti femplicemen- 
te pofii . 

P Erchè eflendo AD = BC , moltiplicando 1’ 
uno. c l’altro per mn , farà pure mAnD 
= » BmC; dunque m A • n B :: mC - nD ; ed 
eflendo quelli moltiplici proporzionali , ficcome 
farà mAnD — n BmC, dividendo 1’ uno, e 1’ 
altro per mn, li averà AD = BC , e però A 
’B::C>D. 

G z Co- 



/ 
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Corollarj. 

I. Gli ugualmente moltiplici degli anteceden- 
ti eflendo proporzionali ad altri ugualmente 
tìaoltipliei de’ confeguenti , è chiaro , che fe 
mA è uguale , o maggiore, o minore di /nC, 
ancora nB h parimente uguale, o maggiore, o 
minore di »D, altrimenti non farebbero anco- 
ra edi proporzionali; e però fi accordano gli 
ugualmente moltiplici degli antecedenti con gli 
ugualmente moltiplici de’ confeguenti 'in ugua- 
gliare, o fuperare,o mancare l’uno dall’ altro,. 

II. Onde quelle quantità jTolamente pofTono 
eflere proporzionali , in cui tutti gli ugualmente 
moltiplici degli antecedenti , ed altri ugualmen- 
te moltiplici de’ confeguenti fempre riefeono 
o parimente uguali , o parimente maggiori , o pa- 
rimente minori, paragonando i moltiplici degli 
antecedenti a’ moltiplici de’ confegue nti ; peroc- 
ché fe mai fofle m A> n B \ ma poi mC <.tiD y 

farebbe > nBnD, ed n BnD> nBmC y 

e però mAnD^nBmC, onde non farebbe A • B 
: ; C Di ma farebbe A • B > C • D , perchè 
eflendo mAnD "> n'BmC, detrattone di qui , 
e di la mn, farebbe AD > BC. 

PROPOSIZIONE IX. 

Ze grandezze y che crefione ugualmente , fecon- 
do che altre grandezze ugualmente crefeono, fa- 
ranno tra di loro proporzionali : Così li triangoli 
ugualmente alti ACB> A CD fono proporziona^ 
li alle loro bafi C B , C D ; e così ancora li pa- 
rallelogrammi ACBI> A.QDKfono nell’ iflef- 

fa 
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fa proporzione de' triangoli ugualmente alti , e 
delle loro bafi, 

I Mperocchè , eflèndo tra le medefime paral- 
lele MH, GE tanto i triangoli ugualmente 
alti ACB r ACD , quanto i parallelogrammi 
ACBI , ACDK fono proporzionali alle bafi 
CB, CDi perchè polla CE doppia di C5, anco- 
ra il triangolo A CE riefce doppio di ACB 
il parallelogrammo A CEH fi fa doppio àiACBjy 
e prendendo pure la bafe CG tripla di CjD, tan- 
fo il triangolo riefce triplo di ACD , quanto 
il parallelogrammo AC G Meliti triplo di A CD 
per effère si i triangoli, che i parallelogram- 
mi tra le parallele uguali con le bafi ugua- 
li , onde ugualmente crefcono, crefcendo le 
bafi , tanto i triangoli , che i parallelogrammi , 
e fecondo che fofle la CE = CG, farebbe tan- 
to il triangolo ACE— ACG , quanto il paral- 
lelogrammo ACEH =: ACG Mi e fe folTe CE 
> CG, farebbe pure ACE> ACG, ed ACEH 
> ACGMìÌq fofle CE c CG, farebbe pure 
ACE < ACG, ed ACEH c ACGM-, e però 
fecondo il Coroll, 2 . della precedènte propofi*- 
zione, bifogna che fiano proporzionali CB • GZ>‘ 
r; ACB - ACD :: ACBl - ACDK, 

■ Corollar;. 

I. Nei cerchio gli angoli CAB, CAD fatti fig. us- 
ai centro, o quelli fatti alla circonferenza G7/Z?, 

CHD, ed ancora li fettori BCA, CD A fono 
proporzionali agli archi BC, CD, fopra di cui 
fono • fatti r imperocché moltiplicando T arco 

G j CB 
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CB nell’arco CÉ, e l’arco DC nell’ altro CG , 
fi moltiplicheranno ugualmente gli angoli al cen- 
tro , e alla circonferenza , e li lettori medefimi , 
eflendo CE • CB :: CAE-CAB CHECCHE 
:: ECA • BCA, moltiplicandofi ancora efli an- 
goli , ed efll fettori , come è moltiplicato 1’ ar- 
co , fopra di cui fono polli: e così ancora CG 
. CD :: CAG • CAD CHG . CUD :: CG A 
• CD A, e fe fofle CE — CG farebbero ancora 
quei moltiplicl angoli , ed i moltiplici fettori 
uguali, e fecondo che fofle maggiore, o mi- 
nore di C(?, farebbero pure gli angoli fatti al 
centro , o alla circonferenza! fopra CE pari- 
mente maggiori , o minori di quelli fatti l'opra 
CG, cd il lettore ECA farebbe pure maggio- 
re , o minore dell’ altro CGA ; dunque gli 
angoli, e li fettori fatti fopra gli archi CB,CD 
fono proporzionali a’ detti archi , elTendo i mol- 
tiplici degli antecedenti, ed i moltiplici de’ con- 
feguenti talmente difpofti, che fi accordano in 
uguagliarli , o fuperarfi , o diminuirli l’ uno dal- 
l’ altro fuo omogeneo. 

II. Generalmente gli fpazj .fatti con uguale 
velocità in varj tempi , fono proporzionali a’ det- 
ti tempi , perchè moltiplicatofi il tempo , ugual- 
mente fi moltiplicano gli fpazj, e fecondo che 
il m.oltiplice del tempo, di cui fu fatto uno fpa- 
zio , è uguale , maggiore , o minore del moltipli- 
ce del tempo , in cui fu cotfo un altro fpazio , 
ancora lo fpazio moltiplice del primo è uguale , 
maggiore, o minore dello fpazio moltiplice del 
fecondo: Per efempio, in un ora fi facciano 3, 
miglia di fpazio; e con la flelfa velocità in 3* 

ore 
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ore fi faranno 9* cniglia ; ed in Hilnuti fa- 
cendofi un miglio , in cento minuti fi faranno cin- 
que miglia } ficcome 3 ore fono maggiori di 100. 
minuti, eflendo quelle 180. minuti; cosi le 9. 
miglia, fatte in 3. ore, fono maggiori delle $. 
miglia fatte in loo. minutile fe detti tempi tol- 
fero uguali, farebbero pure gli fpazj uguali, e 
quando un tempo è minore dell’ altro , lo fpa- 
zio del primo è pure minore dello fpazio ftcon- 
do; però fono proporzionali i tempi agli fpazj » 
cioè come un ora a 20. minuti ( che è tripla 
la di quello ) così 3 miglia ad un miglio ccc* 

PROPOSIZIONE X. 

Ejfendo molti antecedenti A, C, E, G propor 
zienali ad altrettanti confeguenti B , D , F , H , 
componendo farò la fomma di tutti gli antecedette 
ti alla fomma di tutti i confeguenti , come uno 
degli antecedenti al fio confeguente . 

I Mperocchè , prefi gli ugualmente moltiplici 
degli antecedenti col numero m * ed altri u- 
gualmente moltiplici de’ confeguen- 
ti col numero », converranno quelli A • B :: 
con quelli o nell’ ugualità , o nell’ ec-- C • D : : 
ceffo , o nel difetto ; cioè fe m A E • F :: 
■=1 nB , ancora m C farà :=n D, fic- G • Il 
come pure »; £ = « F, ed mG = 
ttHt onde tutti gli antecedenti mA mA-^nBit 
—¥mC—¥mE—^ mG faranno uguali mC^nD'.' 
a tutti i confeguenti nB —h nD — h mE-nF'.t 
«F —+ e fe foffe mA maggio- mG'ttH 
re, o minore di »£, farebbero pu- 

G 4 
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tt mA-^mC —\-mE—¥mG , maggiori , o minori 
di nB —+ nD—^ n F nH , eflendo quelli mol- ‘ 
tiplici degli antecedenti ^ — j- C — f E G , 
come mA h moltiplice ài A , e quelli altri an- 
cora moltiplici de’ confeguenti B-hD-+ F—h H , 
come nB è moltiplice di B ; però deve eflere 
la fomma di tutti gli antecedenti alla fomma 
di tutti i confeguenti , come uno degli antece- 
denti al fuo confeguente, cioè A-hC -+ E-+G 
’ B D ~+ F Il :: A • B \ il che dove- 
vall dimoftrare. 

Corolla Rj. 

I. Eflendo una progreflione continuamente pro- 

A‘B'C‘JD‘E»F 
I. 3. p. ly. 81. 243. 

porzionale A, B , C , D, E , F , farà parimen- 
te come il primo termine A al fecondo B , co- 
sì la fomma di tutti i termini fenza l’ultimo ( che 
faranno tutti gli antecedenti) alla fomma di tutti 
fenza il primo ( che fono tutti gli confeguenti) 
cioè A • B :: A ~ 4 - B — h C -+ IJ —+ E • B *—h C 
—i-D—i-E—i’F cioè I. 3. :: 121 • 3(53. 

II. La fomma di tutti i termini continuamente 
proporzionali è uguale alla differenza del pro- 
dotto del fecondo nell’ ultimo dal quadrato 
del primo, divifa per la differenza de’ primi due 
termini ; imperocché la fomma di tutti i ter- 
mini fi chiami = S i perchè dunque farà A • B 
:: S — F • S — ^ , il prodotto degli eflremi 
effendo uguale al prodotto de’ medj , averemo 

AS 
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S — AA — BS - — BP-, e fe A è maggiore 
di B, fi trafportino effi termini in qucfta difpo- 
fjzione A S — BS — AA — BF;e però di- 
videndo per A — B,{i averà S= A A — BF-, 

^ — lì 

. ^ minore di B,fì trafporrino i ter- 

mini in queld’ altra maniera BS — AS — BF 

— AA,c dividendo per B — A, farà la fom- 
<y = BF — AA , cioè Tempre usuale alla 

B ^ A 

differenza del prodotto BF, e del quadrato A A, 
divifa per la differenza de’ due termini A, e B, 
III. Se la ferie decrefcein infinito dal primo 
termine maggiore di tutti, farà T ultimo = o; 
c pero S = A A , non dovendo aggiungervi il 
A — B 

— BF , che è = o, fupponendofì l’ultimo F 
effer nulla ; onde tali ferie proporzionali , conti- 
nuate in infinito a minori, e minori termini fino 
allo zero fono uguali al quadrato del primo ter- 
mine , divifo con la differenza del primo dal fe- 
condo: Per efempio 1 . 1 • 7 • f • è • ,4 • r* 

in infinito = — ed è i — i = 4 , per cui 

divifa 1 ’ Unità = 2 dunque efsa continua ferie 
= 2 . e levatane la prima unità , le frazioni 7—4-7 
T ,7 &c. == 1 eia ferie delle frazioni j- —4- 7 
Ti &c. = ~ , effendo il quadrato del pri- 
mo termine = 7 ( che è il fecondo termine ) c 
la differenza di -j- — 7=7 per cui divifo 7 rle- 
Pcc 7. Similmente la ferie 7 -f 4 4 “ i 

chè^ il quadrato del primo termine è il fecon- 
doàche divifo per 7 — cioè per à > diventa 
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= |; e così le altre ferie proporzionali, che 
coflfiinciano dopo T unità con una frazione fo- 
no uguali al medefimo modo,- cioè fe il deno- 
minatore è il numero « , deve levarli 1’ unità , e 
allora la prima frazione con tale denominatore è 
uguale a tutta la ferie continua : Per efempio fe la 

ferie foflè 



n 



; e così ~ —h — ^ 

— 1 - IO lOO 



^ , ed ancora — 
9 lo 



-4* 



loco 

z 



loooo 
2 



&c. 

&c. 



lOO lOOO ■ loooo 
farebbe = ^ elTendo il doppio dell’ antecedente ; 
onde può dirli generalmente , che la ferie contÌ 7 
nuamente proporzionale in infinito prodotta, come 



m 



m 



m 



m 



m 



m 



n 



n 



, , -? &c. == 

fT ir fi — i 

IV. Quindi può fcioglierll il Sofifma di Zeno- 
ne , col quale pretendeva dimoftrare , che Achille 
non potelTe mai arrivare col fuo moto la Teftug- 
gine , perchè nel tempo , in cui quello faceva un 
miglio , quella ne faceva la decima parte , e com- 
pita da quello rillell’a decima parte, quella' fi 
avanzava per una parte centefima , e quello 
giungendo al termine di efla centefima parte, 
quella farebbe avanti la parte mille lima &c. 
Nel che può oflervarfi , che quella ferie di parti 



di miglio -k- ~+ , fono = ^ di 

° IO loo looo * 

miglio, al quale arrivando la Telluggine , vi 
farebbe pure giunto Achille , e 1’ averebbe ar- 
rivata , perchè avendo ellb una velocità dieci 
volte maggiore di quella della Telluggine , poteva 

fare 
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fare dieci parti none del miglio nel tempo , che ne 
faceva quella una nona pane ; onde elTendo lon» 
tano da elTa un miglio, nel tempo medefimo po- 
tè arrivarla , avendo fatto un miglio ed j , cioè 
f parti del miglio, quando quella ne fece una fo' 
la nona parte . 

■ PROPOSIZIONE XI. 

EJfendo quante fi vogliano gran- 
dezze omogenee ky B,C, A3E915 

una parte, ed altre yO dello flejfo, B 5 F 15 14 

0 di genere diverfo E,F,G,H, C 8 G 14 30 

omogenee tra loro-, e fiano ordi- D io H30 50 
natamente proporzionali A • B 
E - V -, ed ancora B • C :: F • G, 
ed altresì C • D ; : G • FI; ovvero perturbatamen- 
te , fofse A - B :: G ma B-C :: E-F, 
e C ‘D :: F • G; tanto in quefto modo promifeuo, 
quanto nel primo efattamente difpoflo ,fard la ps'i~ 
ma A all* ultima D, come la prima E all* ulti” 
ma H. 

I Mperocchè la ragione ài A ^ D, per la defi- 
ni2. 8. fi compone delle ragioni A • B,dì B < C,e 
di C- D ; e parimente la ragione di £ ad H è com- 
pofta di £ . £ , di £ • G, e di GHì dunque eflendo 
tutte le ragioni della prima ferie uguali ad al- 
trettante della ferie feconda, o con ordine con- 
tinuo, o con ordine perturbato, deve eflere u- 
guale la ragione ài A > D all’ altra àìx E ' H. Il 
che dovea dimoftrarfi. 
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Corollarj. 

I. Se foflè A ' B :: C ' D, e pofcia un altro 
termine E allo ftcflb B , come un altro F al me- 
defimo D, farà pure A-+E-B::C-+F-Dt 
perchè convertendo , 5 • £;: 2 ) • £, dunque per 
quella propofizione , A • E :: C • F, e compo- 
nendo A —i- E • E ì: C-+ F-F; td h E • B:: F 
• D , dunque A E • B :: C F - D. 

FIO. 129 . ij. I triangolijoi parallelogrammi £5/5, 
che hanno un angolo B uguale, faranno tra di 
loro in ragionq compoHa de’ lati , che fono 
intorno quell’ angolo , cioè di A B B D , e di 
CB a BÈ} imperocché pollo il lato 5 Din dire- 
zione del lato BA, onde per l’ugualità dell’an- 
golo riufcirà ancora il lato EB nella direzione 
del lato BC, congiunta la retta CD ne’ triango- 
li, o prolungate ne’ parallelogrammi le rette GD, 
FC , che concorrano in H , onde riufcirà di 
mezzo il triangolo CBD, ed il parallelogrammo 
C BDH ,r^T)L il triangolo /J 5 Cai triangolo C 5 D, 
o pure ancora il parallelogrammo 5£ al paral- 
lelogrammo BH in ragione delle bali AB nB D, 
eflèndo ugualmente alti eflì triangoli , e paralle- 
logrammi ; ma il triangolo CB Dal triangolo EBDt 
ed ancora il parallelogrammo BH al parallelo- 
grammo BG, che fono pure ugualmente alti , 
fono in ragione delle bafi loro, C5a 5 £; dun- 
que perchè il triangolo ABC al triangolo £5D è 
in ragione compofta dì ABCa CB D di C5D 
ad EBDt farà pure ABC ad E BD in ragione 
compofla di AB aBD>e di C5 a££;e lo fteffb 
ricfce ne’ parallelogrammi ABCF, EB^DGt la 
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cui ragione è compofta di BF n ‘BH $ e di BH 
hBG,q però è compofta della ragione de’ lati AB 
^ B D tC CB IL BE , che fono intorno al loro an- 
golo uguale B, come dovea dimoftrarfi. 

III. Sei lati de’ triangoli, ode’ parallelogrammi 
intorno all’angolo uguale fono reciprocamente pro- 
porzionali , cioè AB ‘ BD :: EB • efli trian- 
goli , o parallelogrammi faranno tra di |loro uguali , 
perchè fimilmente il triangolo, o parallelogram- 
mo ABC al mezzano CBD, farà come EBD 
alio ftelTo CBD, effendo come le loro bafi re- 
ciprocamente proporzionali, e ^eròABC=EBD. 

PROPOSIZIONE XU. 

Se la ragione di due 

quantità , come A«B,,A-90 C*3 D»7 

Jìa compofta delle ragioni B*pi E*i5F*a 
di Q a D , di E ad E , G • 4 H • 1 3 

e di Gt ad W , farà ef- 

ragione uguale a quella del prodotto degli an- 
tecedenti al prodotto de' confeguenti , cioè A • B 
:: CEG^ DEH. 

I Mperocchè ancora tali prodotti CEG , DFH 
tòno in ragione compofta di C a D , di E 
ad F, e ài G zà H, potendoli paragonare CEG 
a DEG, DEG a DFG, e DFG a DFH , de’ quali 
eifendo il primo al fecondo come CaD,il fecon- 
do al terzo come £ ad E, ed il terzo al quar- 
to come G ad H , farà di quefte ftelTe ragioni 
compofta la ragione di CEG a DFH ,ptr la def. 8» 
e però effendo A a B parimente in ragione com- 

po- 
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pofta di' C a D, di E zA F, e di (7 ad H , ne- 
ceflarianientc A • B : : CEG • DEH, 11 che &c. 

CoROLLARJ, 

I, Quindi r iftelTa ragione può dirli ancora 
compofta delle ragioni promifcue di elfi antece- 
denti paragonati ad altri cOnfeguenti diverfamen- 
te difpofti , come chi dicelTe , elfere la ragione di 
A ^ è ancora compofta di Cad H , Ai G ad F, e 
di £■ a D, perchè comunque fiano difpofti i me- 
delìmi antecedenti , ed i confeguenti , fanno gli 
ftelfi prodotti CEG , c DFH, la ragione de’ qua- 
li è r iftefla, che di ^ a B . 

II. Di quelle ragioni componenti qualunque 
antecedente , paragonato ad uno de’ confeguenti , 
farà in ragione compofta e della ragione pro- 
pella direttamente , e dell’ altre componenti ra- 
gioni , prefe inverfamente ; cioè C a D farà iti 
ragione compofta dì A z B, e di F zA E , e Ai 
H z Gì o pure paragonando E ad H, avrà ra- 
gione compofta di ^ a B , di Dz C,c di F z G i 
imperocché eflendo A • B :: CEG ‘ DF/f, mol- 
tiplicando tra fe gli eftremi , e tra fe i medj,deve 
elTere ADFH-= BCEGì dunque C • D :• AFH 
• BEG, e però in ragione compofta di A z B , 
di F zd E, e di H a <7 ; e paragonando E • H 
:: ADF- BCG, onde f ad //ha ragione com- 
pofta dii A z B , di D z C , e dii F z Gì come 
ne’ numeri qui aggiunti li può ritrovare lo fteflb . 

PROPOSIZIONE'XIII. 

TIG. ijo. Fiel triangolo A TIC tirata qualunque retta 
D K tìurallela alla bafe A C , faranno i lati A B , 

CB 
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C B dìvifì propùrziomlmente , cioiè A D • D B :: CE 
• EB,f<^AB - BD::CB* BE; vicendevolmente\ 
fe i lati A B , C B fono fegati da una linea D E in parti 
proporzionali , farà la parallela allabafe h.0,. 

I Mperocchè congiunte le rette CD,’ farà 
il triangolo ADE uguale all’ altro CDC, che 
fulla medefima bafe DE fono tra le medelime 
parallele ( per la Prop. i x. della prima parte ) 
dui\que averà la ftelfa ragione ADE tì D5£,che 
CDE al medefimo DEE, ma fono ADE - DEE 
■: AD - DE ancora CDE - D EE: : CE- ES-, 
dunque fono proporzionali ^ D • DE :: CE - EB , e 
componendo AB - ED:: CE - B E; E fimilmente 
eflendo AD • DB :: CE -E B , faranno i triangoli 
ADE-DEE::CDE-DBE-,àvLti(\viQ A DÉMODÉ, 
e però fono le AC, DE parallele; il che &c. 

COROLLARJ. 

I. Condotta la DF parallela a 5 C, farà Umil- 
mente AF - FC :: AD - DEì e componendo 
AC - CF AB • BD;ma farà f’C= DjE', dun- 
que AC - DE :: A B -ED:: CE - BE; dunque 
la bafe del triangolo alla retta, condottagli pa- 
rallela tra i lati , ila come uno de’ lati alla por- 
zione di eflb, tra ’l vertice, c detta linea pa- 
rallela alla bafe . 

IL E fe fodero tirate più rette SF, BG dal 
vertice alla bafe, fegate dalla DE parallela alla fio. 13 1 . 
bafe ne’ punti H , /.faranno tutte divife propor- 
zionalmente in H, I , come i lati in D, E; e li 
fcgmcnti DH, HI, lE faranno pure proporzio- 
nali alle parti dejla bafe AF, FG, GC; eflendo 

AF 
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Af • Z)H :: FB • £H:: FG • HJ :: GB • BJ 

GC -lE; onde ancora permutando 7)H - HI 
;; AF • FG, ed • IE ::FG ^ GC. 

III. E fe volefle ^dividerli una retta iBCneiriftefla 
proporzione, in cui foffe divilk un altra 5 ne’ 
punti D , F; congiunta la retta AC , e tirategli 
parallele le rette DE, FG, farà eflà BC divifa 
nella ftefla proporzione, in cui è divifa quella. 

IV. Volendo alle due linee BD, DA trovare 
la terza proporzionale, aggiunta in qualche ^an- 
golo alla retta BDA la uguale a DA, con- 
giunta DE, Q tiratagli parallela ìz AC, che con- 
venga con BE prolungata in C, farà la EC la 
terza proporzionale ,eflendo BD - DA BE-EC, 
elzBE=DA, c fe fodero tre linee diverfe 
BD, DA, BE, fatto il medefimo come fopra, 
riufcirebbe EC quarta proporzionale alle tre date. 

PROPOSIZIONE XIV. 

Se li triangoli ABC, FGH fono equiangoli , 
ejfendo l* angolo A uguale alP angolo ^ , ed il B al 
G, ed il C aWH, aver anno i loti proporziona- 
li, e fi dimanderanno Triangoli fimiÙ. 

S I ponga intorno 1’ angolo = F la parte A D 
del lato B = FG, e la parte A E del lato A C 
= FH ; congiunta D E farà uguale ancor efla a G H, 
e l’angolo ADE ~ FGH, il quale fi fuppone 
— ABC-, dunque DE riefce parallela a B G; e però 
AB- AD:-. BC - D E :: C A - AEidunqoQ e^Qtx- 
do i lati del triangolo ADE uguali a quelli del 
dato triangolo FGH, fono proporzionali i lati AB 
• FG BC - Glli-.CA - FH, e permutando, 

AB 
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AB . AC:i GF- /’//;ed AC-CB FH-HGì 
|>erciò diconfi triangoli fimili . 

Corollarj, 

T. Eflendo intorno agli angoli uguali A,F Vi due 
Iati BA,ed AC proporzionali alli àue,GF,FH, 
ancora gli altri angoli faranno uguali, e l’altro 
lato 5 C al primo B A, ed ni fecondo C A farà nella 
ftelfa proporzione che GHnd FG , e ad FH, cioè 
«Ifi triangoli faranno fimili ; imperocché fatta 
AD^=^FG, ed -<4 F = F// , congiunta DF, farà 
parallela n BC , elTendo pure BA • AG AD 

• AEt e permutando AB • AD :: CA • AE; 
onde gli angoli ADE, ed A ED, che fono gli 
ftelfi degli altri FGH , FH(?, faranno uguali agli 
angoli ABC , ACB , 

IL ElTendo tutti i lati del triangolo pro- 
porzionali a’ lati del triangolo FGH, cioè BA 
GF CA • HF :t BC • GM', elfi triangoli 
pure faranno equiangoli , e però fimili •, perchè 
polle AD =z GF, ed AE — PH, farà pure BA 

• AD CA • A E, e congiunta DF,farà pa- 
rallela a BC yonde BC • DE :: CA • AE,cÌQh 

CA' FH,e però :: BC ■ GH, onde ancora 
D Ez=sGH , e però AD E^avn equiangolo ad FGIIy 
onde ancora ^ F C farà equiangolo ad FGH. 

III. Nel triangolo rettangolo ABC condotta 
dall’ angolo retto fopra la bafe AC la perpen- fIG. 
dicolare BD , faranno i triangoli ABD, CDB 
fimili tra di fe,ed ancora fimili al triangolo inte- 
ro ABC, efl'endo tutti tre equiangoli; e la 
perpendicolare BD è media proporzionale fra 
ic due porzioni AD, DC, eflendo AD ' BD 

H :i BD 
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BD> DC-, ed i Iati AB, e BC fono medj 
proporzionali tra la bafe AC , e le parti corri- 
Ipondenti AD , DC-, eflendo AC - AB :: AB 
• ADi ed AC ■ CB :: CB • CD. 

PROPOSIZIONE XV. 

/ foli goni ABCDE, FGHIK del me defimo 
riG. ij5. numero di lati, avendo /’ uno gli angoli uguali 
agli angoli corrifpondenti dell' altro , compre fi da* 
lati proporzionali , fi pojfono dividere in triangoli 
fimìlt , e tutta la figura dell* uno dicefi fìmile a 
quella dell* altro . 

E flendo r angolo B uguale all’angolo G, con- 
dotte le rette A C, FH, faranno i triangoli 
ABCfFGH limili, per eflère intorno agli angoli 
B , t G uguali i Iati proporzionali AB ' BC 
:: FG • Gli ; e così ancora il triangolo AED 
farà limile al triangolo FKl, ed ancora CAD 
fimilc zàHFI, perchè eflendo l’angolo BAB 
= GFK, e r angolo BAC = GFH , e 1’ altro 
DAE IFK, il rimanente C^D= farà f//'/, 
e proporzionali CA • AD :: HF • FI’, dunque 
tutti i triangoli , inferirti nell’ uno , fono limili a' 
triangoli inferirti nell’ altro , onde la figura ABCDE 
riefee limile all’altra FGHIK. 

CoROLLARJ. 

I. Tutto il perimetro di un poligono a tutto il 
perimetro dell’ altro limile c proporzionalmente 
come il Iato dell’ uno al lato corrifpondente del- 
ì’ altro , perchè eflendo quallivoglia lato del pri- 
mo Poligono proporzionale al lato corrifponden- 
te 
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te del fecondo Poligono , farannò pure tutti i lati 
del primo , che fono il fuo perimetro , a tutti i 
lati del fecondo» che compongono il perimetro 
di quello » nell’ iftelTa ragione , in cui un lato del 
primo è al lato corrifpondente del fecondo . t 
IL Ne’ due cerchj concentrici condotte per 
lo centro N quante fi vogliano rette , feganti 
amendue le periferie , NGA, NHB, NIC &c. 
e tirate le corde agli archi fegati . cioè AB , e. 
GHi BC, ed ///; CD, ed iK &c. riufciran- 
no limili i poligoni ABCDE,eGHJKL, e tut- 
ti li triangoli congiunti al centro col mede (imo 
angolo (àranno fimili, ANB a GNH> e BNC ad 
UNI Sic. e li perimetri di tali poligoni, ficco- 
tne fono proporzionali a’ lati corrifpondenti ,B A, 
td HGy così ancora fono come i raggi de’ cer- 
chj , cui fono inrcricti» elTendo per la llmilitu- 
dine de’ triangoli BA • UG :: AN • GS. 

lil. Che però potendofi accrefcere il nume- 
ro , e diminuire la grandezza de’ lati de’ poli- 
goni all’ infinito , dovrà finalmente tal proprietà 
de’ poligoni limili ifcritti ne’ cerehj verificarli 
ancora delle circonferenze dei medelimi cerchj, 
che fono l’ ultimo termine, nel quale vanno. a fi- 
nire i perimetri de’ poligoni limili , moltiphca>^o 
che fia in infinito il numero de lati > c in quella 
maniera le circonferenze de’ cerchj li dimoftrano 
proporzionali a i ra^ loro , e a’ diametri . 



H » 



PRO- 
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PROPO3IZIONE XVI. 

7 triangoli fimili ABC, F G H fono in dupli- 
cata ragione de' loro lati omologj , AC,GH, 

fiG. 138. Taccia, come AC- GH:-. GH- C 7 , che farà la 
terza proporzionale , e /ì congiunga 5 /. Sarà 
il triangolo BCI =z PIIG pel Coroll. 3. della 
Prop. XI. elTendo gli angoli C, ed //uguali, ed 
i loro lari reciprochi, perchè ' ell’endo BC • FH 
AC • Gli, Qà AC - GH :: GH - CI, fono BC 
- FH :: HG - Cl\ dunque il triangolo ABC al- 
l’altro limile GFH è come ABC & BCIfCioh 
come la bafe AC alla bafe C/;edè AC ^ CI 
in duplicata ragione di a GH, per la defìn. 9. 
dunque i triangoli limili ABC, GFH fono in du- 
plicata ragione de’ lati .omologj A C , e GH . Il 
che &c. 

X * 

Coroll ARj^ 

/ 

IIC. 139. Quindi ancora tutti i Poligoni limili ABCD B, 
FGIIlK dividendoli, per la prop. 15. in al- 
trettanti limili triangoli, fono pure in duplicata 
ragione de’ loro lati omologj, come fono tali 
triangoli ; perchè cflendo ABC Tià FGH in du- 
plicata ragione di BC a GH-, e CAD ad H FI 
in ragione duplicata di CD ad ///( che è la me- 
delima di BC z GH) ed ancora DAE ad IFK 
in ragione duplicata de’ lati DE ad IIC (che 
fono pure come CD ad HI), fono però tutti i 
triangoli del Poligono ABC DE a tutti quelli 
dell’altro limile poligono FGHIK^ in duplicata 
ragione de’ lati omologj . 

II. Ed 
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li. Ed eflendo ancora i quadrati di qualiìvo- 
glia lato /Imili tra loro , fono pure in duplicata 
ragione di elìi lati; onde i triangoli fimili, ed i 
poligoni limili , ed ancora i cerchj elTendo in 
duplicata ragione de’ loro lati , o de’ loro perime- 
tri , o de’ diametri , fono ancora in duplicata ragio- 
ne de' quadrati fatti da’ lari, o diametri de’ Poli- 
goni, o da' raggi de’ circoli, o dalle loro cir- 
conferenze , TAV. IX. 

III. Eflendo in ogni triangolo rettangolo 

il quadrato della bafe ilC uguale alti quadrati 
de’ lati AB , AC ( Coroll. I. Propofiz. 18 . nella 
parte I.) ne fegue, che ancora quallivoglia fi- 
gura BHIC lopraelTa bafe faràugua-^ 
le alle Umili figure BDEA, CGFA, fatte fopra 
i laà AB, AC contenenti l’angolo retto, eflèn- 
do tali figure limili, come i loro quadrati, o lia- 
no poligoni rettilinei , o circoli , o femicircoli , 
o fettori limili di tali cerchj . 

IV. Sopra la retta BC fatto un femicircolo, fig. 141 '. 
cd a qualunque punto A congiunte le rette 2*.^, 

CA,e fopra di eflc fatti li femicircoli BDA, 

CFA, eflfendo 1’ angolo BAC retto, farà il fe- 
micircolo BHAIC uguale alli due femicircoli 
BDA, CFA-, e toltine gli fpazj comuni BHA, 

C/.^ , faranno le due lunule 5/7/4, AFCIA 
uguali al rimanente triangolo BAC ; e fe il 
punto A foflè nel mezzo della femicirconferen- 
za , detti femicircoli farebbero uguali , avendo 
pure le rette 5/4, ed AC uguali, e li fegmenti 
BHA , CJA farebbero uguali , onde ancora 
le lunule eflendo uguali, farebbe ciafeheduna 
Uguale alia metà del triangolo BAC, 

• H3 I*R0- 
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PROPOSIZIONE XVII. 

NI?/ triangolo ABC condotta dal vertice A 
la retta AD fopra la bufe o al di dentro^ 
0 al di fuori di effo triangolo , fora B D # D C 
in ragione compofla de' lati AB, ed AC, euiel 
• feno deir angolo BAD al feno delP angolo 
CAD, li quali feni fono le perpendicolari , con- 
dotte da qualunque punto di e(fa retta AD fopra 
»■/«//• AB, A C. 

FIO. H». TMperocchè dal punto D tirate effe perpen- 
± dicolari DE, DF fopra i iati del triangolo, 
è manifefto, effère BD a. DC, come il triango- 
lo 5 /iD al triangolo D^C, che hanno la me- 
defima altezza ; dunque fono in ragione compo- 
rta delle AB, ed AC,che fono loro bafi,edel- 
Talrezze DE,DF di tali triangoli; ma tali per- 
pendicolari DE , DE fono i feni particolari 
degli angoli BAD, CAD, effóndo AD il feno 
totale oppofto all’ angolo retto , che farebbe un 
raggio dei cerchio defcritto per Io centro A; 
dunque BD a DC è in ragione comporta de’ 
lati AB, AC, e de’ feni dogli angoli BAD, 
•CAD-, li che dovea dimortrarfì. 

COROLLARJ. 

I. Se la retta AD divide pel mezzo l’angolo 
interno BAC.o l’efterno CAE,i loro feni DE, 
£) sfaranno uguali; però BD a DC farà folamen- 
te, come il Iato AB al lato AC. 

II. E fe i Iati AB, AC fofTero uguali , fareb- 
be BD a DC folamenre , come il feno dell’ an- 
golo BAD al feno dell’ angolo DAC, 
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III. Quindi vicendevolmente , fe fbfle £D 
a DC, come il lato AB al lato AC , la retta 
A D dividerebbe pel mezzo l’angolo interno 5 ^ C, 
o r efterno CAEt e fe foflero BD • DC •' DE 

• DF, cioè come i feni degli angoli oppofti, fareb- 
bero i iati AB , ed AC uguali . 

IV. Se io un triangolo ABC fi dividono pel 
mezzo r angolo A con la retta AD, fi l’ angolo C 

con la retta C//, le quali rette convengjmoinG, PIO. »4i- 
congiunta la BGJ, taglierà pel mezzo l’altro 
angolo B, perchè eflendo j5 • /I C : : BD-DCi 
c permutando AB • B D a AC • DC-, ed AC 

• DC :: AG • GD, efTendo l’angolo ACD divi- 
fo pure pel mezzo dalla CGH , dunque AB 
•B D :: AG • GD -, dunque ancora l’ angolo AB\D 
è divifo pel mezzo dalla BGI; onde le rette 
feganti pel mezzo tutti gli angoli d’ un triango- 
lo convengono ìnfleme nel medellmo punto G . 

PROPOSIZIONE XVIIL 

Se la retta AD tocca il cerchio E DB nel. punto PIO* *44* 
D , condotta la perpendicolare D G /opra il dia- 
metro AEQB, tutte le linee condotte da' punti A, 
e G a qualfivoglia punto F della circonferenza , 
come AF ,c GF , fono proporzionali alle JleJfe par- 
ti AE, ed EG. 

I Mperocchè condotti dal centro i raggliCD, 

CF-, eflendo 1’ angolo ADC retto, h AC 
• CD :: CD • CG-, dunque ancora fono pro- 
porzionali AC - CF CF • CG-, onde il trian- 
golo- ACF, e .1* altro FCG fono limiU, aven- 
^ ' H 4 
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• 

<3o intorno all’ angolo medcfimo Ci lati pro- 
porzionali, però l’angolo CAF= CFG; ed è 
l’angolo CFE == CEF= EAF~+AFEi dun- 
que CFG-^ GFE — EAF -+ AFE; ed of- 
fendo CFG — EAF, farà pure GF E =2 A FE^ 
dunque l'angolo AFG è divifo pel mezzo dalla 
retta FE; e però AF • FG :: A E • £G,in qua- 
lunque punto fiano condotte le rette alla peri- 
feria circolare dalli due punti A,G, Il che do- 
yea dimoftrarfi. 

Corollari. 

j I. Elfendo ancora AD • DG :i AF • FG, il 
rettangolo dì AD in GP k uguale al rettangolo 
di AF in DG, ed ancora tirate altre due linee 
dagli fteflì punti G ad un altro punto H della 
circonferenza, elfendo ancora quelle AH • GH 
AF ' FG, farà pure il rettangolo dell’ ellre- 
me uguale al rettangolo delle mezzane, cioè AH 
in FGv^ GH in AF. 

II. Elfendo ancora le porzioni del diametro 
AB' BG :: dicefi quella Proporzione Ar- 

■ monica’, elfendo delle tre linee AB, EB , GB, 

' la prima alla terza , cofne la deferenza della pri- 
ma dalla media alla dilferenza della media dalla 
terza; in cui ancora permutando AB . AE‘: BG 
• G£,cioè delle tre linee BA,GA, E A la pri- 
ma alla terza è come l’eccelfo della prima dal- 
' la feconda all’ eccelfo della feconda dalla ter- 
za ; e quella linea di mezzo dieefi Media Arma-- 
nica. 



Pro; 
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PROPOSIZIONE XIX. 

Ejjendo la linea A B divifa ne* punti E , G ar- 
monicamente , prefo fuori qualunque punto D , « 
da ejfo condotte le rette DA, DE, DG, DB, 
qualunque altra linea, che tra ejfe fi tiri M O K N , 
farà ejfa pure crmonicamente divifa , cioà ancora 
MN . NK :: MO • OK. 

S I tiri per lo punto Già retta FGU parallela 
a DA, concorrente con le rette DB, DE 
in H, F, farà GH= GF; perchè eflendo fi- 
mili li triangoli ABD, e BHG\ ed ancora li- 
mili AED , GEF-, ànn<\\ìQ A D • GH:: AB • BG 
AE • EG :: AD • GF‘, dunque GH z=:G F \ e 
per lo punto K tirata un altra IKL parallela ad 
AD altrefi ad FGH, farà ancora IK=KL\ 
dunque DM • KL :: DM • /(/; ma eflendo li- 
mili pure i triangoli DMN, LICN, e gli altri 
due DMK, /iCO, farà pure MN • NK :: DM 
• KL :: DM • KJ MO • 01^; dunque anco- 
ra la retta MN è divifa dall’ iftcfle rette armo- 
nicamente, eflfendo MN • NKi; MO • OK. Il 
che &c. 

C0R01.LARJ. 

I. Se le rette AM, EO, GK, BL non con- 
venilTero in un punto D , ma foflèro tra loro pa- 
rallele , è manifefto , che qualunque altra retta 
MOKN, fegata da eflTe,' farà divifa armonica- 
mente, eflendo nella fteflTa proporzione AB; ed 
MN fegate da eflTe parallele , cioè A B • BG 
it MN . NKi ed AE • EG ;; MO • QK‘, ondo 

llc- 



FIG. i4tf. 
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fìccome AB • BG :: A E • EG, così' pure MN 
. NK :: MO • OK, 

riG. 148; Volendo fegare armonicamente una retta 
AB, fattoci fopra un- triangolo ADB, c per 
qualfivoglia punto G condotta la retta GH pa- 
rallela ad ^ D , e prolungatala in F, di maniera 
che fia GF= G //, congiunta Z)i^, che feghi la 
bafe AB in E, farà AB armonicamente divifa, 
perche AD • GH AD • FGì ed è AD • GH 
:: AB • BG', ed AD • GF :: A E • £G; dunque 
AB • BG AE • EG* 

FIO. 149. triangolo ADG divifo pel mezzo 

l’angolo interno ADG con la retta DE, e l’e- 
fterno GDC divifo pure pel mezzo con la ret- 
ta Z) 5, farà divifa la retta AEGB armonica- 
mente, perchè farà tanto AB ìì BG, come i 
lati AD z DG, quanto AE zd E G, come ifud- 
detti lati, pel Coroll. I. della Prop. 17. dun- 
que AB • BG:: AE • EG: Ove fi avverta , che 
r angolo EDB farà retto, efiendo la fomma 
degli angoli EDG -r-+ GDB uguale alli rima- 
nenti ADE-i- BDC, e però eflb angolo EDB h 
la metà della fomma degli angoli fatti in D fo- 
pra la retta AC, li quali effendo uguali a due 
retti, bifogna che la loro metà EDB fia pure 
un angolo retto. 

PROPOSIZIONE XX. 

In qualfivoglia quadrilatero ifcritto nel cerchio 
’ il rettangolo contenuto da' fuoi diametri A C , e , 
IBD, è uguale alli due rettangoli fatti dai lati op" 
pofii, AB in DC> ed AD in BC. 

Fac- 
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F Acciafi i’ angolo fi £ uguale » ® 
do ancora l’ altro angolo BAE^B 
no fimili effi triangoli BAE, BDC, onde BA 
. AEi: BD • OC, ed il rettangolo AB va DC 
è ugu^e al rettangolo di BDìnAE; Umilmen- 
te l’angolo CBE farà uguale all’ angolo .4 fi Z), 
eflendo OSE comunemente aggiunto agli uguali 
angoli DfiC, e ABE\ onde ancora il tnango- 
lo BCE farà fimile al triangolo BOA, eflendo- 
vi pure uguali gli angoli BCE, BDA \ dunque 
BC > CE :: BD ■ DA,e però U rettangolo /* O 
in uguale al rettangolo BD in CE -, dun- 

que BD in AE -f BD in CE, cioè BD in AC 
= AB in DC » -*■ AD in BC.lì che &c. 

Corollari» 

I. Se le corde AD, DC fono uguali, e così fio. 
pure gli archi, e gli angoli A BD, DBC,k^^n- 
dofi i diametri del quadrilatero in E , tara B D 
in AE ^ AB X DC ^ BAD-, % DB m CE 
:= AD XBC = DCB -, lìcchè in tali triangoli 
BAD, BCD i\ rettangolo de' lati è u^ale al 
rettangolo delia bafe in quella porzione di » 
dal loro vertice alla bafe propofta , cioè BAD 
z=i BDxAE, e ÈCO = BDy^CE. 

II. Elfendo pure W\ AC){BD ^ AD%BC 
—4- DCxAB , cioè = AD in fiG— t- BAi dun- 
que AD • AC DB • C B A B • 

III. Onde prefo un altro punto b , e tirate le 
corde Cb, Ab, Db, farà pure AD • AC-.: Db 
• Cb Ab’, dunque qualfi voglia retta Z) fi alla 
fomma delle due corde CB, AB è nella ftelpi 
proporzione’! in cui un altra retta Z)^ è alla 



tft. 
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fomma delle corde Cb, Ah , quando T arco AD C 
è divifo pel mezzo in D. 

IV. Se poi folTe ancora AD = AC , cioè 
quando il triangolo infcrirto nel cerchio folle equi- 
latero» farebbe pure qualunque media jD iS ugua- 
le alla fomma dell’ eftreme CB ^ AB , e cosi 
pure Db Cb Ab , 

PROPOSIZIONE XXL 

FIO. triangolo ADG divifo pel mezzo /’ ango- 

lo interno GDA colla retta DE, ancora /’ e- 
JlernoJ^DQ colla retta D B , /<st quale con- 
verrà colla bafe KG prolungata in B, purché le 
rette AD, e DG non fiano uguali , farà il ref 
tangolo A D B uguale al rettangolo AEG col qua- 
drato DE; ed ancora uguale al rettangolo K^G , 
detrattone il fuo quadrato DB. 

I Mperocchè circofcritto il cerchio in- 
torno al dato triangolo ADG , e, prodotte le 
rette DE, BD nella fua periferia in F , ed H, 
lì congiungano le rettevi/^, AH. Primieramen- 
te circa la divillone dell’ angolo interno ADG, 
li averi il triangolo ADF fimile all’ altro GD £ , 
per edere uguali gli angoli ADF ,GDE ; ed an- 
cora gli altri due AFD, £GD; però farà FD 
• DA GD • DE-, dunque farà il rettangolo 
ADG = FDE,cìoh = FED -+ D£,cheè il 
rettangolo FED = AEG, onde il rettangolo de’ lati 
AD, e DG uguaglia il rettangolo delle parti 
della baie AE, ed EG , col quadrato della ret- 
ta D£, che divide pel mezzo l’angolo interno 
ADG, Secondariamente t circa la dividone deli* 
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angolo cfterno GDC colla retta 5 in due parti 
uguali, farà pure il triangolo / 4 D// limile all’al- 
tro BDG, per elTere l’angolo ADH = BDC 
=3 BDG, e r angolo AHD = BGD, perchè 
tanto quello , che quello con l’ angolo AGO com- 
prende due retti ( come li è dimollrato nella 
parte prima Prop. 14. Coroll. 2. che il quadri- 
latero infcritto nel cerchio, come AHDG, ha 
gli due angoli opporti H,qG uguali a due retti ) 
dunque fono AD • DH :: BD • DG, e però 
ADG—BDH = HBD— BD^i ed hHBD 
=* ABG; dunque ADG ~ ABG — BD^, on- 
de il rettangolo de’ lati ADG c uguale al rettan . 
golo ABG, detrattone il quadrato DB, come 
dovea dimortrarli. 

Corollario. 

Quindi il rettangolo ADG col quadrato 
DB farà uguale al rettangolo ABG i ADG , 
meno il quadrato DE =: AEG. 

PROPOSIZIONI XXII. 

Effendo infcritto nel cerchio il triangolo equilate- 
ro BCA, da' punti B,A, C a qualunque pun- 
to F della periferia condotte le rette B F , A F , 
CF, i loro quadrati faranno fempre uguali alli 
due quadrati di A B > ed A C . 

S I tiri il diametro AG , fegante il Iato B C in 
E , e fi congiungano EE, GF, e fì tiri EH 
perpendicolare ndAF, che farà parallela a GF, 
per clTere ancora retto l’ angolo GFA ; onde FH 
= ^ FA, rtccome G£ = ~ AG, perciò due ret- 
i tan- 

I 

I 
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tiingoli AFH fono uguali al rettangolo di AF, 
nella Tua metà, cioè ai quadrato AF divifo pel 
mezzo; onde eiTendo il quadrato AE^ AF* 
—4- EF^ — 2 AFH , farà perciò AE^ = E F* 
—fi AF^ i e duplicandolo , farà i A E^—i E E 
AE i ed aggiuntivi due quadrati di EB , farà 
^ EB'-i- 2 A F= 1 *-f A F"-f 2 E B\ ma ^ EF* 

— f 2 £ 5 * = fi — f ( come fi è detto nella par- 
te prima Prop. 2j ) dunque lEB' lAE' > 
= ^£^-f fi£"-fC£";edè/Ifi*-f ^C=»^fi^ i 
x=z2 A E^-k-i E B'i dunque li tre quadrati AF^ ! 
— f fi/^— f C£* = ABr—hAC'; e però a qua- 
lunque punto F fianole rette congiunte da’ punti 
fi, C, fanno fempre li tre quadrati uguali alli 
quadrati de’ lati AB, ed AC \ come dovea di- 
moftrarfi . ! 

Corollario. 

Quindi ancora il quadrato AF, col doppio 
quadrato EF, k fempre uguale a’ due quadrati j 
A E, dovunque Ifa il punto F, perchè l A £*— f 2 fi^£* 
= /4fi* -f AC^ = AF' -f fi/" -^CF'=zAF' 

2 £/"— f 2 fi£‘,dunque 2/l£"=^f’*— f 2 ££* 1 



ì 
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DISSERTAZIONE 



Delle Proporzioni > che fi notano nella 
mia Tavola Analogica. 



P Refo qualunque angolo BAC , da* termini x. 

de' fuoi lati B C y? tirino le rette BE , CD 
a qualfivoglia punto del lato oppojlo , tal quale a 
rimanga , o (la prodotto V uno , o P altro , o ambi- 
due al di fotta , 0 al di fopra , come fi vede in 
quelle dodici figure , ivi ne rimangono le ftejfe pro- 
porzioni ajfegnate in ejfa Tavola ^ le quali fono 
fejfantafei , per il paragone di ejfe linee intiere » 
e loro parti , che fono dodici > cioè ( concorrendo 
effe rette BE, CD in F, non ponendole paral- 
lele) riefcono AB, AC, BE, CD, AD, DB, 

BF , EF , AE , CE, C F , D F , <// ciafcuna 
può ejfere paragonata a qualunque dell* altre . 

Heir Almageflo di Ptolomeo folamente fei pro- 
porzioni fi dimoflrano delle parti di qualfivoglia 
retta , o al più delle intiere loro parti, il che da 
altri Matematici è fiato propofio con diciotto pro- 
porzioni , e non V altre , che da me fi variano 
in tante maniere ; e folamente da e jfi fu ojfervato 
il cafo della figura prima-, cioè quando le ret- 
te BP,, CD concorrano dentro le A C , AB, no» 
prodotte al di fiotto , o al di fopra ; ma da me in 
12 figure dìverfi altri cafi fi propongono, e pure 
ciafcuna in qualunque figura ha la medefima 
proporzione , come farà da me dimojlrato. 
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Però in quattro maniere fi pongono tali pror 
porzioni. La prima fi vede nelli fei rombi in 
mezzo di ejfa Tavola , in cui fi paragonano le 
rette oppojle ad un quadrilatero in qualche fi- 
gurai ^i^^ AD, EF, ed AE, DF nelle figure 
1,7,9, 1 1 » f ^ ancora AB, CF,f</ AC.BF 
neW altre 2, 8, lo, 12; e finalmente BE,DC, 
» BD, CE neir altre figure 3,4, 5,6; Benché 
in altre figure fièno effe rette diverfamente pofie ^ 
da per tutta però devono avere le fiejfe proporzio- 
ni , che ivi fono duplicate di un rettangolo ad 
un altro . Per efempio A B <at C F tanto ha la pro- 
porzione di AD /'» BE EF /» CD, quanta 
ancora quella di A E /« BD a DF /« CE ; e cosi 
altri hanno pure le due proporzioni ripojle 
ivi in efid Tavola. 

TAV. XI.' dimofirare , che gli eorrifpondano tali pro- 

porzioni , fi tiri in tutte le dodici figure la retta 
AH parallela dt CF , conveniente con BF E. in 
H , la quale nelle prime fei figure prolunga fi fuo-^ 
ri t e non nelle fei altre ; come ancora conducafi 
la PG parallela AB, concorrente con A E in 
G , la quale non fi prolunga nelle figure i , 2 » 
7 , 8 , 9,10, ma bensì nell’ altre . Ciò pofio , ef^ 
fendo AB • AH :: BD ^ DF; ed AH • CF 
; i A E • C E /« ciafeuna figura , farìs dunque in 

ABjCF CE’ cjfendo pure AB 

. FG :: BE * EF, \d FG • CF :: AD • CD, 

farà ancora A B ( CF |j g £ | c D ‘ maniere 

dunque fi ha la proporzione di AB a CP , cioè nelloi 
prima è come il rettangolo di AE BD , al rettan- 

goh 
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gaio di CE in DF, e nella feconda rimane pure * " 
come il rettangolo di AD x»BE a quello di EF 
in CD. 

Parimente e fendo B F • F H : ; fi D • A D , fi F H 



EF 

BD 



AD 

CE, 



• AC;:EF *CE, /'«rf BFj AC 

f /• V II ^ ^ I Vr^ T/ J 

che farò la fua prima proporzione i ma è ancora BF 
•AG;;BE .AE,fiAG.AC;;DF.CD; dun- 



que la feconda fua proporzione è BF|A C 
In oltre da quefle proporzioni fe ne cavano dell al^ 



DF 

,BE 



AE 

CD, 



AD 

BE 



CF 

\^,edalla'BV\kQ 



EF. , 
Q^farapu- 

[EFIAD 
BDICE, 

fi cava la feconda fìmilmente 

AD 

beU 

IIDFI 



tre t cioè da quella K'R\Q'S 
re ADIEfI^® 

lAClBF 



itf AB[CF 
ed ancora da B F| A C 



E F 

fe ne cava BEjCD 



BE 



Parimente da AB{CF 

I AB 
CE 

fi ha pure A E 



AEIDF 



CF 

BD’ ^ 
DF 



lAB 
ÌEF 

CD^'"'^BE|CDjAE 

AE'DF , , ^ 

BD CE'^®^'’^ 



CF 

AD; 

DF 

AC. 



AB I CF 



AElDF 



da BFlAC 

AC 
BE 



DF 

BE 



AE 

CD, 



BD CE ^ BDjCE 



BFlAC 



; ed ancora da 
Il A Rie p 
A E, 
AG 
EF; 



AB 

DF 

BF 

AD 



B d[c E 

onde così tutte quelle rette, che in qualche ’figJr a 
fi refi ano oppofie ad un quadrilatero , ed in altre 

I fona 
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fono diverfamente pojie , hanno le due fimili pro- 
porzioni d’ un rettangolo ad un altro , come fi ve- 
de nelli fei Romèi di mezzo della Tavola Analo- 
gica. 

La feconda maniera delle proporzioni è di qua- 
lunque retta con una delle fitte parti, o con un 
altro lato in qualche triangolo , o d* una parte ad 
un altra , che infieme fi unificano , le quali fiaran- 
no 24, ed averanno una fiala proporzione di un 
rettangolo ad un altro , e fi cavano dalle propor- 
zioni delle fiei prime, anzi dalle due fiale pojfiona 
ridurfi . Per ejempio , ejfiendofi dimofirato , ejfiero 



■A- B 1 C F| B J c cavarne k^\ BD 11^ pi 



fi A B 1 A E 



DF 



AEIDF 



fCFlDF 
BD 1 DF 
AB|CF 
fiAB[AD 
e CFICD 



BD CE 
CF DF» 
CEjBD 
AB AE 



ed AEtCE 



€ CFlCE 



DF 

AB 



AB 

DF 

AÈ 

BD 



CF 

BD, 



A B 
C E 
AD 
BE 
BE 
CF 
EF 
AB 



C F 
A E 



,fie ne cava klà \ BEl^pl 



e B E J E F 



CD 
E F» 
AD 
BE’ 

CF 
AD 



ed ADIDC 



f CFIEF 



AB 

CD 

BFIAC BF|BD 



ti EFjBF 



CE 

AD 



B D 

AC 



Similmente ejfiendo 

EF- 
CD, 
ABICF 
E F 1 B E, 
C DI B E 
AB 1 AD, 

Parimente ejfiendo 

EF AD 
AC CE, 
AD EF 
B F BD 



ed AC ICE 



fi 
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ri E F j C E 



G E O M B T 

CEBO 
BFiEF’ 
BF 



BFIAC 



AD 



e BFlDF 



B E 
AC 

AC BF 



RIGHI. 

ri AD|BD 

AC 
BD’ 
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AC 

EF 



BF 

CE 



ri ejfendo ancora 



C^.ySr^^wrrBFlBE 
ri AC|AE 
ri AE1BE| ACjCD 



DF 
AC 
CD 
B F 
AE 
B F 



AE 
CD, 
B E 
DF, 
DF 
B E, 



e finalmente C D [ D F | g ^ A E ’ ^ ^ 

dimofirano tutti i cafi, che fi confiderano nella feconda 
maniera . 

Circa poi la terza . fi prendono due rette unite 
ad un angolo, cui non fia fottopefla la bafe, cioè 
quefle dodici, AB • AC ri AB • BF, r BF 
• CF, ri AC . CF, ri AD • AE, ri AE 
- EF, ri EF *DF, ri AD • DF,r BD • CD, 
rCD*CE,rBD • BE,r BE * C E , /<7 i/ cui pro- 
porzione è di tre parti a tre altre , come farebbe 
d' un rettangolo ad un altro , r di una ad un al- 
tra retta . Qu,efie fi trovano dalle doppie propor- 
zioni della prima maniera imperocché ejfendo 



ABj CF 



AE 

BD 



DF 

CE 



.ri 



ADIEF 
IBE 



Q jyfarà quefia uguale 



|i I 11-^ — 

a quella, e però il prodotto de' primi , e degli ultimi 
farà uguale al prodotto de' medj, cioè A E • B D • E F 
• QD/t uguaglia a DF • CE • AD • 'SE; però deveeffere 



AD) AE 
r CElCD 



BDC 
EF 
AEF 
BD 



BEJBD 



BEC 
DF 

ADF r\T7lT?T? 
BE '^J^FIEF 

1 t 



AEF 

CD 

BDC 

AE 



ADF 
CE, 
BEC 
AD ; 
ìndi 
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Indi fimilmente, ejfendo B E] C D 



BF 

AE 



AC 

DF 



,ed 



AB 

EF 



CF 

AD 



faranno pure uguali i prodotti di quattro in quat- 
tro , cioè AC| • DF • AB • EF = BF • AE 



CF • A D , onde ne feguono A B j B F 

IBAC 
DF 

DAEIDFE 
I BF 



DAE 

CF 



AE[EF 
fiACI CF 



,fiAD|DF 



DFE 
AC, 
BACiBFC 
E F I AE , 



AElDFl^2lS£,e4 



liCElBD’ 

• BF- CD, e CF 

ABjAcl^^P^ 



e BF(CF 



1 AB 
BF 



Finalmente , ejfendo 



AC 

BE 



CD’ uguali AB • CE 

B D • A C • B E ; onde ne riefee 
DCE^PPI^P ACFIABE. 
BF , ^ BD 1 CD, 

DBE DCE ,ABF ACF 

AC AB’ ICE BE , 



e così riefcono tutte le proporzioni di quefia terza 
maniera . 

Ma finalmente la quarta maniera delle propor- 
zioni , che ha più parti da proporfi , cioè un qua- 
drato ad un altro , ed un rettangolo ad un altro, 
ed una retta ad un' altra , ha pure 24 . pro^ 
porzioni di quelle rette, che non convengono nello 
flejfo punto, ne fono oppojle in un rettangolo, ma 
di f parate affatto V una dall* altra, che tali fono 
AB . CD, ed AB . EF, ed AB • DF; AB 

• CE, fBF- CD,ff BF - AE, e BF - AD, 
e BF • CE, e AD • CE, e CE • DF , <r BE 

• GF,<f BE • AC,tf BE • AD,^ BE • DF , e 
DF- AC; <rAD.CF,^iEF. AC,fiEF - BD, 
riEF • CD, e AE • CF, e AE • BD, rAE 

• CD ; r'BD • CF, ^ A C • BD ; Ad effe pa- 



ra- 



Digitized by Coogle 




GeometricheT 133 

ragonare fi pojfono li loro proporzioni in quefia 
maniera. Tra le due AB-, QXi fi interpongano 

CF , DF , e fi ojfiervi ejfere A B | C F | 

e trappofie di qua, e di là QY • 'Ù'S , fi ofiervi 



ancora ejfere D F | C D 



BF 

AE 



g £,• dunque ejfendo 



DF" 

ACE 

BE; 



DF" 
lACE 
AB ; 
IDF" 
lABE 
... AC. 
E fimilmente tra le due BF,AE inter pofle A C, 







AE 


DF 




AB 


CF 


BD 


CE 


A E* 


CF 


FD 


CF 


DF ABlCD 


DBF 


FD 


CD 


B F 


AC 


CF 






AE 


B E 










Il AF’l 1 



onde ancora dovrà ejfere B E | C F 
tfiACjBD: 



DBF 

DC 



AE" 


DF" 


A E" 


DCF 


ABE,(?CE1BF 


DCF 


BF 


CE 


BD 



e CE, farà BF| AC 



EF 

BD 



AD 

^ e trappofie di qua t 



e dilàKC • C£,efendo CEjAE 

CE 

ne rifulta pure BF ) AE 



BD" 

CFE 

AC 



CF 

BD 



AB 

DF, 



<iAD|CF 



ICAE 

EF 



BAD; onde pure 
DF 

CE" 
BFD 
AD, 



BFD . Eofcis tra le due CE, AB 
AB 



n BD" 


CE" 


BD" 


CFE 


BAD,(t^AB1FE 


CAE 


1 ae 


BF 


CF 


IIBE 


1 " IC E" 





I l 



fi tra^ 






Digitized by Coogle 




»34 



Institvzion 1 



AC 

EF 



BF 

AD, 



fi frapponggno B D , f A D ,farò C E j BD 
e ritenuto di qua, e di là UT) , KD , ed ejfendo 
AD I A b! ® I , rhfiìrì C E| A B 



onde pure C F j B D 



BEI AC 



EF* 

ACD 

AB 



EF* AD* 
ACD EBF 
BD CF, 
AD* 

EBF , 

CE 

EF* |AD*. 
ABD ECF 
AC iBE. 

Parimente tra le due BE , D F inter pofii CD *C F, 



EF* 


AD* 1 


ABD 


ECF. e BF ICD 


CD 


BF 



ySràBEjCD 
CD 



AB 

EF 



riefce BE|DF 



r AD|CE 



AB*| 
CEF 
CD 
AB* 
CDF 
EF 



CE 



C F , e fendo pure ^ ^ I ^ ^ | ^ B 
C F* 

ADBjfiAEjCDl 
A E 
C F* 

AEB,r BDjEF 
BD 



ne 



C F N N 

^ f ritenuto di qua , e di là 

BD 
AE, 
CF* 
ADB 
BE, 
CF* 
AEB 
AD. 



AB* 

CEF 

DF 

AB* 

CDF 

CE 



In oltre dnterpofie alle due D F , C E le rette A E > 

AC 

g g ; eritenuto di qua. 



AC,/^raDF| AE 
r <///« A E • A C, e fendo pure AC j CE 



BF 

CD 



AD 
B F 



f^EFfCD 



BF* 


AC* 


BF* 


• ADC 


BEF, onde BD I AE 


ADC 


AE 


BD 


CE 


BF* 


AC* 


BF* 


AEG 


BDF,#BE[AD 


AEC. 


AD 


BE 


CD 



EF , 
BD^^ 
AC‘ 
BEF 
DF. 
AC* 
BDF 
EF.. 
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Finalmente tra AD, e BF interpoli £F,BE, 
/ara pure ADlEFjgp CE’^ ritenuto di qua , 

e di là EV , efendo poi'&^\B'2 ne 

'C D* B E* IC D* B E* 

AD(BF iBAE CFD;oMÌfAC|EF RAE CFD 
1 E F AC B F AD, 

IICD' BE^ OD" BE* 

fCF|AE BFE CAD,<rDFjAB BFECAD 
I A B D F AE C F j 

onde tutte fono dimoflrate , e ben di/pofle nella Ta-^ 
vola Analogica , in cui può ojfervarfi , come fi cor~ 
rifpondono i quadrilateri dal mezzo ugualmente 
lontani • con molte parti uguali ; e l’ ultime 
corrifpondenti alle oppojle rette, cui corrifpondono 
V altre proporzioni . 

Può ancora ojfervarji, che in quefie figure , fe 
vi f off ero due rette,o due parti uguali , le akre, 
chefiano proporzionali con effe , aver anno proporzione 
meno compojla. Per efempio ,Je fojfe B D = CE, 
farebbero A E /« C F = D F /» A B , ed E F 
in A C = A D in B F , onde AB • A E : : 



D F , ed A C 
*„1;DCIBE . 



à r I à c B E V A cir-rw ab* 

AE J AE igp AE|CD ofe|aDxBE, 

e così troveraffi in molte altre proporzioni . Così 
ancora fe fojfe A B = A C , farebbe BF | C F [j DBE 

l>^CE..BF|AEjBE;jCD^,BF|ADj«p^;|CD^ 

Il che potrà ricavar fi da altre parti, cavandone 



proporzioni più femplici di quelle pojle in ejfa 
Tavola Analogica, 

I 4 f i" 
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Finalmente fi può dimoftrare neW altre dodici 
figure t cioè dalle 13. alle 24., che tirata la ret- 
ta BC,f la retta D E> r /« retta h.Y » le quali 
(/ff non riufci fiero parallele ) converranno infieme ; 
cioè A F con BC in G, e con DE in H , ed an- 
cora B C D E /» I , onde armonicamente difpofle 
riejcitannoy cioè BG«GC::BI*IC, e pari- 
mente DH - HE :: DI • lE , ed AH • HF 
r: AG • CjF y e fiendo ancora proporzionali i trian- 
goli DAE . DEE :: BAC • BFC, fi altri y di 
cui parleremo ; e può ciò dimojlrurfi colle propor- 
zioni della terza maniera, pofie nella medefima 

Tavola Analogica : cioè efiendo A C | ^ 

fari il prodotto delle quattro rette DE «FÉ • AB 

• A C uguale a quello dell' altre quattro D A • AE 

• BE • CEi dunque li rettangoli BAC • DAE 

BFCjfi avendo li triangoli BAC, e DAE 
il medefimo angolo, riefcono proporzionali ad ejfi 
rettangoli, e così pure li triangoli BFC , e DEE 
, avendo uguali angoli in F , fono parimente pro- 
porzionali a' medefimi rettangoli ; onde li triangoli 
BAC • DAE :: BFC* DFE,f permutando 
BAC . BFC DAE * DEE; ma BAC a 
BFC, avendo la flefia bafe B C , fono come /’ al- 
tezze loro AG,f GF; ed ancorai) KB, e DFE, 
Jòpra la flefia bafe DE , fono come le loro altez- 
ze KWy ed H F ; dunque fono proporzionali A G 
•GFr: AH *HF,fi AG * AH GF * HF; 
ficchè armonicamente è divi fa AG in H, F in 
qualfivoglia delle dette figure. 

Così pare efiendo BA(Ac| fari 

pure 
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pure DCE iti ABF uguale a DBE in ACF, 
onde fono proporzionali i rettangoli, ed ancora i 
triangoli compofli <//»DBE*ABF::DCE - ACF; 
e permutando , faranno pure i triangoli DBE 
• DCE ABF «ACF; ma tirata fopra DE 
la CK parallela a , farò DBE <7 DCE.ce- 

me la retta B D alla C K , avendo amhìdue la fiejfa 
bafe DE, r- altezze proporzionali alle rette B D , 
parallele ; B D • C K : : B I • IQ , ed ari’ 
coro ABF àd ACF è come B G a G C , fopra la 
JleJfa bafe AF de' me de fimi triangoli-, dunque ficr 
come tali triangoli fono proporzionali , pariment» 
BI . IC :: BG-GC,<r BI . BG IC . GC. 
ficchi effa B 1 ^ difpofia armonicamente inQ,eQt 
in qualunque figura . 

EJfendo ancora D A j AE | riefce 

pure BEC in ADF, uguale a BDC in AEF, 
onde BDC «ADF BEC - AEF, tanto i re> 
tangoli y quanto i triangoli , di cui permutando 
farò pure BDC • BEC:: ADF • AEF; ed 
avendo i due primi la fiejfa bafe B C , fono come 
le loro altezze , onde tirata E L parallela a DB » 
farò BDC«BEC::DB • EL, chi come DI ad 
I E ; f gli altri due triangoli avendo la fiejfa bafe 
A F , ff r altezze proporzionali alle rette D H • H E , 
faranno pure ADF • AEF::DH*HE; e per» 
ciò armonicamente fi trova D I • I E : i D H • H E » 
e DI • DH :: lE • HE, in qualfivoglto fi» 
gara . 

B tanto bafli di avere dìmofirato in quefia Dif- 
Jfèrtazione , benchì molte altre coje patevanfi rieri' 
vara e principalmente può ojfcrvarfi, che f e le 

rette 
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re$te B E , C D perpendicolarmente fojfero tirate ai 
lati oppojìi A C , A B , riufcendo fintili tutti li trian- 
goli rettangoli BAE>CAD,BDF,CEF,/j pro- 
porzione di qualunque retta ad un altra , riefce 0 
tripla d’ una parte ad un altra parte , 0 dupla al- 
meno di ejje , 0 ancora dupla d’ un rettangolo ad 
un altro , come puh vederfi in quefl' altra Tavola 
delle rette perpendicolari a* lati , ove ne riefcono 
quattro figure diverfe. In f atti, prendendo i lati di j 
alcuno Triangolo, ne averanno tre proporzioni di 
una linea ad un altra , per efempio AB a B E , 
farà come hQ aQU ,ed ancora come B F ^ B D, 
ed altresì come CF a C E ; ^ così pure Kh ad 
A E ifarà come A C ad KÒ ,e come BF « D F , 
e finalmente come C F ad \e fimili proporzio- 
ni ne averanno gli altri i per efempio farebbe A.C 
a CD in ragione di K'B a ’&'E. , e di B F 47 B D , 
e di C F a CE ol^c* onde fe ne veggono dodici in 
ejfa Tavola delle rette perpendicolari al fuo an- 
golo. 

Da quefle medefime fi ne cavano diciotto pro- 
porzioni duple tP una retta ad un altra . Ciob ef- 
findo A B <7 B E , come A C , e CD, permutan- 
do , farà AB ad A C , come B E a CD; ed efi ■ 
fendo pure AB ad AE , come KC ad kD ,farà 
ancora AB ad kC , come A E alla A D , onde 
vi è a quefii AB*AC::BE*CD::AE*AD, 
che fono due fimili proporzioni , e così dalle prime 
proporzioni terze de' lati a qualche triangolo ret- 
tangolo , fe ne trovano quefl’ altre duple propor zio- i 
ni dell' altre rette, che fi vedranno appartenenti ^ 
in ejfa medefima Tavola. 1 

Vofcia le altre trentafei proporzioni hanno due 

ma' 
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GEOMBTitteni» f3p 



msniere d* un rettangolo .ad un altro ; rimanendo^ 
però alcune rette della prima maniera, e quelle 
della feconda. Cioè farebbe ÀE a C D m ragione 
di AE B E, e BE CD, ed ejjendo A E 
a B E /» ragione <//' D F « B D , f ^ ancora di B F 
« C E ( non prendendo f altra di A D CD, per 
avere in // C D ) /7 B E C D , ejfendo.come 

Aid ad A C ( lof dando V altra di A V. ad AT> , per 
avere in fé quella A E ) perciò la A E D farlb 
in ragione di AB ad AC , e di a BD , ed an- 
cora in ragione di efe AB ad AC , e EF 
a CE ; dunque due proporzioni fi averanno 



AEjCD 



AB 


AC 


AB 


DF 


BD 


EF 



AC 

CE* 



e così le altre 



Tavola, in cui tutte le due proporzioni d’un rettangolo 
ad un altro ci fi mantengono in ambi due le due mede fi- 



me rette, comeBB\CB 

AC 



ADIGE 

• I I •' 

defimo modo troveranfi le altre ; 



AE 

CD 

CF 

BE 



EF 

AC 

AC 

DF 



AE 

BD 

CF 



EF 

BF 



e così 



r,T\ ^ COSÌ nel me- 
, B D » 

^ Laddove , /è le ret- 
te B E , CD non fojfero a* lati delF angolo AC , 
AB perpendicolari, le proporzioni nell' altra Ta- 
vola Analogica fono di piti rette eompofie ; per efempie 

I» * I \l A r? 2 ‘ 



AB" 

AE ICDI CEF 
DF 



CF" 

ADB, fBE|CF 
BE 



AE" 

DBF 

CD 



DF" 
ACE, 
AB 



ed ancora ADjCE 



AB* 

CDF 

EF 



CF" 

AEB; < così negli ai- 
BD 



tri della quarta maniera ivipofia, e quelli anco- 
ra della maniera terza, che hanno la proporzione di 

tre 
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ire rem a tre altre , come A E I A D ivi 
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CEB BDC 
DF EF, 

in quefi* altra Tavole AE *AD:: AB • AG 
t: BE • CDi e però P ejfer e tali rette perpjen- 
di colori a i lati dell’ angolo, ne riefcono con mag- 
giori numeri di propor-xàoni più piccole* E tanta 
bajii* 
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INSTITUZIONI 

GEOMETRICHE 

PARTE TERZA. 



DEFINIZIONI. 

L TAlcefi la retta AB perpendicolare al 

J_V no CD E, quando fa angoli retti con fig. 
tutte le linee ATi, &c. condotte in det- 

to piano pel medelìmo punto in cui ca- 
de efla AB perpendicolare. 

n. La retta AF inclinata allo Aellb fig. i/j. 

piano CD E fecondo l’angolo acuto A FB» che. 
contiene con la retta BF tiratagli dal punto 5, 
in cui dal medefimo punto A cade li AB per- 
pendicolare allo ftelTo piano . 

III. Il piano ECHI dicefi perpendicolare al , 

piano CDE, fe le rette EGy AB , IH perpen- ‘ ' 

dicolari alla comune fezionef/Cr di quelli piani, 

fono ancora al foggetto piano CD E perpendico- 
lari . 

IV. Ma r altro piano EKLI h inclinato al 
piano CD E fecondo l’angolo acuto AFB,com- 
prefo dalle rette AF, FB perpendicolari alla 
comune fezione KL , quella in un piano , e que- 
lla in un altro . 

V . I piani fono tra loro paralleli , fe prolun- 
gati in infinito, verfo qualunque parte, mai con- 
vengono infieme. 

VI. 
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FIO. ifr- VI. Angolo folido fi dice quello , che refta 
contenuto da più linee AD , AC , AB , tirate dal- 
lo fteflb punto Ai ma non polle nel medefimo 
piano . 

no. ifS. VII. Dicelì Piramide folido, che da qua- 
lunque bafe i o triangolare B DC, o quadrangolare 
BDCE, o pentagona BDCFE, o di qualunque 
altro poligono , ha le rette congiunte da’ ter- 
mini de’ lati della bafe, ad un fublime punto vf, 
ove fa r angolo folido , che è il vertice di tale 
Piramide , la quale diceù triangolare , fe ha per 
bafe il triangolo , ovvero quadrangolare , fe ha la 
bafe di quattro lati , o poligona , fe ha la bafe di 
più lati . 

na 1/9. Vili. Se poi la bafe fofleun cerchio BDEF» 
e dal punto fublime A fi vedeflèro tirate le ret- 
te per tutti i punti della circonferenza, quello 
folido fi dirà Cono , di cui 1’ alfe è la retta 
AC, dal vertice A al centro della bafe circolare 
condotta . 

no. i«o contenuto da due figure fimili r 

ed uguali in piani paralleli , riufcendo gli altri 
piani laterali parallelogrammi, fi dice Prifmaì 
come ABDCEF ha i piani paralleli fimili, ed 
uguali B AF,DCE, ed i parallelogrammi BACO, 
BDEF, ACEF; e così ancora, fe i piani pa- 
ralleli fodero altri poligoni , tanto ciò farebbe un 
Prifma . 

FIG. 161, parallele fieno cerchj uguali 

BDE, HGF, fi dirà quello folido un Cilindro^ 
il di cui alfe è la retta ^C,che congiunge i cen- 

FiG a * 

■ * XI. Ma cflendo ancora tali bali parallelogram- 
mi 
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mi ABC D , EFGH, tale folido f«oI dirli Par al- 
le lepiptdo. 

XII. Sfera dicell il corpo generato dalla rivo- 
luzione d’ un femicircolo girato intorno al fuo 
diametro , la di cui fuperfìcie c fatta da quella fe- 
miperiferìa : li centro ui effa sfera è il medefimo , 
che quello del femicircolo generatore > e T alfe 
è il iuo diametro dflb. 

XIli» Se varj folidi compreli da limili > ed u- 
guali figure piane , fodero neUa sfera infcricte , II 
direbbero Corpi regolari. 

XIV. Le figure lòlide limili fono quelle , che da 
ligure piane limili fi trovano comprefe , con u- 
^al numero di angoli folidi , ciafcuno uguale al 
luo corrifpondente . 

XV. Simili ancora fi dicono i coni , ed i cilin- 
dri, le di cui bali circolari hanno i diametri jpro- 
porzionali agli afll ugualmente inclinati al piano 
delle loro bali . 

SCOLIO. 

L e rette, che convengono infieme, fono certa' 
mente in un medefimo piano ; e la retta , che 
fega due parallele ,fia fimilmente nel piano di ejfe ; 
ne può efiere una retta, parte in un piano ,e par- 
te in un altro al di foprai Quando però fi fegano 
due piani , la loro comune fezione è una linea ret~ 
ta , che tanto nell’ uno , che nell’ altro piano è con- 
tenuta; anzi per una medefim'a retta linea pojfono 
pafiare piu Piani . 

PROPOSIZIONE I. 

Se la retta A D c perpendicolare fopra due ret- fig. iti. 

te 
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U D B , D C pano fottopofiogli , farà ancor» 
perpendicolare a qualunque altra linea DE di 
ejfo piano» onde farà perpendicolare al piano me- 
dejimo. 

S I taglino uguali le rette DB , DC, e con- 
giunta la CjB , che concorra con l’altra linea 
DE in £, fi conducano da un punto A di elTa 
linea AD \t rette AB, AC, A E-, farà il trian- 
golo BDC ifofcele.ed ancora il triangolo ABC, 
perchè le rette AB , AC fono uguali , eflendo i 
loro quadrati uguali al quadrato di AD, ed al 
quadrato di BD , o della uguale CD, -per eflèr 
retti ambidue gli angoli ADB, ADC\ dunque 
per ilCoroll. 5. della Prop. ip. della prima par- 
te , il quadrato AB è uguale al quadrato A E 
col rettangolo BECi ed è ancora uguale a’ qua- 
drati AD , e BD , de' quali ancora il quadrato 
BD e uguale al quadrato DE col rettangolo 
BEC ; dunque il quadrato A E col rettangolo 
BEC e uguale a’ quadrati AD, DE co\ medefi- 
mo rettangolo BEC, e però tolto quello di qua, 
c di là, rimane il quadrato A E uguale a’ qua- 
drati AD, e DE; onde bifogna,che ancora l’an- 
golo ADE fia retto . Il che doveafi dimollrare • 

COROLLAR j. 

I. Quindi volendo ereggere uno Itilo perpendi- 
colare all’ orizzonte, o al muro, o a qualche 
altro piano, balla che fi accomodi con due ret- 
te in quel piano tirate ad angolo retto, con 
qualche norma, e riufeirà perfettamente ad eflq 
piano perpendicolare . 
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II. Eflendo la retta AB perpendicolare a tre fio. 164. 
rette BC, BD, BE, quelle faranno in un me- 
delimo piano; altrimenti, fe C5 folTe fuori del 

piano EBD, farebbe ABC un piano, ed EBD 
un altro , li quali converrebbero in una comune 
retta B F ; onde A B farebbe pure perpendicola- 
re a BF, ficcome all’ altre due BD, BE; e 
nell’altro piano l’angolo ABF retto, e però u- 
guale al retto ABC, che è una fua parte , il che 
è imponibile . 

III. Se nel piano CDB , cui è perpendicolare fiG- 16/. 
la AD, fi tiri dal punto ‘D la DC perpendicola- 
re a BD, farà quella perpendicolare al piano 
ADB, facendo angolo recto con le due AD p 

e DB, 

PROPOSIZIONE II. 

hi due rette A B , C D perpendicolari al piano Fio. 166. 
B DE fono tra di loro parallele , ed in un mede fimo 
piano. 

I Mperocchè , congiunta la retta BD, e fattagli 
perpendicolare la D£ polla uguale ad AB,o. 
congiunte le rette AD ,AE , BE, farà A D= B E, 
eflendo gli angoli ABD, EBD retti, con lati 
uguali, che gli comprendono, cioè AB s=DE, 
e BD comune, e però le bali di tali triangoli 
ABD , B DE fono uguali ; dunque ancora faran- 
no li triangoli AB E, EDA uguali, avendo il la- 
to comune, con gli uguali lati AB ='‘DE, 
ed AD BE’, però ancora l’ angolo tetto AB E 
ADE’, dunque facendo la £ O angolo retto 
con le tre linee BD, DA, e Z>C,eire linee fo- 

K no 
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no nel medefimo piano, e però fono AB,DC 
parallele, avendo gli angoli interni A B D ,CD B 
nel medellrno piano CDBA uguali a due recti. 
11 che &c. 

COUOLLARJ. 

I. Vicendevolmente , fe due rette CD , AB 
fono parallele. ed una di loro è perpendicolare 
al piano ancora T altra vi farà perpendi- 

colare ; perchè eflendogli perpendicolare A B, 
fatta D E= A B , porta ancor ella ad angolo ret- 
to alla BD, fi h veduto, che farà ancora EDA 
angolo retto, e la ‘DE perpendicolare al piano 
AOByvn cui èia rteffa CD parallela ad , on- 
de ancora T angolo EDC farà retto, ed è pur 
retto CDB, come è retto ABD, avendoli gli 
angoli interni delle linee parallele uguali a due 
retti ; dunque CD facendo angolo retto , c con 
DE, e con DB,h perpendicolare ancor erta al 
piano BDE. 

FIO. 167 . II. Non poflbno dal punto medefimo A nel 
piano CDE, o fuperiore ad erto piano, tirarli 
due linee AB, AF, ambidue perpendicolari al 
piano fteflb , dovendo eflere parallele codette per- 
pendicolari, e però non convenienti in un pun- 
to 

FIO 168. piani FGflH fono amendue per- 

pendicolari al fottopofto CDE, interfegandort 
nella retta A B , farà quefta perpendicolare al 
medefimo piano CDE -, altrimenti fe dal punto 5 
nel piano IH fi tiraflc la 5 /T perpendicolare al- 
la retta BH, e nel piano FG la VL perpendi- 
colare alla B G, farebbero quelle due BK,e£ L 

per- 
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perpendicolari al fottopofto piano C DE iì\ clw 
è impoilibile ; dunque la folamence gli è dal 
punto B perpendicolare . 

IV, Coti purè fi ha , che facendoli paflare' 
per qualunque retta AB perpendicolare ai fog- 
gctto piano CZ>£, qualfifia piano IH, ovvero 
FG , riufoir^ parimente efib piano perpenthcolare; 

^1 fottopofto . ' ■ 

V, Dal punto fublinie A fi può tirare la ret- \6f 
AB perpendicolare al foggecto piano CDE 

in quella maniera: Si tiri in elfo piano qualun- 
que retta GE, fopra di cui dal punto A, nel 
piano, che riefce AG E, fi tiri la perpendicolare 
AI , e dal punto I rirata alla retta GE nel pia- 
no CDE la perpendicolare IB, fopra di elfa fi 
mandi dal punto A nel piano AIB in perpen- 
dicolare AB', farà quella al piano C£)i? perpen- 
dicolare, perchè avendo la £/ angolo retro con 
AI, 0 con IB, eflà.è perpendicolare al piano 
AIB , onde tirando B F parallela ad IB, an- 
cor qucfta B F farà perpendicolare allo ftellb pia- 
no AIBi onde faranno angoli rqtti ABF, ed 
ABI, e perciò h AB deve elfere perpendico- 
lare al piano CDE. 

VI, Quindi fe da un punto F fi vuole alzare 
la perpendicolare al piano CDE, da un punto 
fublime A tiratagli la perpendicolare A B , con- 
giunta BF,z nel piano tirata la FG paralr 
lela 3id AB , farà pure «fta GF al piano CDJB 
perpendicolare , 

PROPOSIZIONE iir. 

rette AB, EF ejfendo ad una. terza CD kig. 171. , 

K a fO" 
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pitrallele , non pofia neUo fiejfo piano di quelle , fa-\^ 
ranno ejfe AB, EF parallele pure tra loro» 

» 

I Mperocchè nel plana delle due AB) CD ti- 
grata la C A perpendicolare a CD,c nei pia- 
no D 6 ’ tiratala CE parimente perpendico-* 
lare alla fteilà CD, riufeirà CD perpendicolare 
al piano ACE, dunque ancora AB, e DF al 
’medeftrao piano faranno, perpendicolari , e con- 
feguennemento parallele tra loro , facendo angoli 
retti con la ftefla Vxnea .AE, Il che &c. 

CoROLLARJ. 

FiG. J71. I. Se per due linee parallele EF, CD paffà- 
no due piani , concorrenti nella retta fi, que- 
lla- pure farà parallela a cialcuna di eflè ; altri- 
menti lè per il , punto fi fi tirafie nel piano AD, 
e nel piano le rette BG , BH parallele , quel- 
la a CO , e quella ad farebbero effe tra loro 
parallele, ma in un punto fi convenienti ; il che 
è affurdo ;( dunque la ^fi dovrà- effere parallela 
ad effe. CD , EF, e non verun altra tirata in elfi, 
piani- dal punto fi. 7 

TAv.xiii. Il Se tra due piani Clì , ED V illeffa retta 
fiG. 173- ^ perpendicolare ad ambidue , faranno efii 

tra di loro paralleli; altrimenti fe poteflero in- 
lieme convenire in una retta CD, da qualunque 
punto I di effa condotte le rette lA, IB, ne 
liufcirebbe il triangolo I AB, che averebbe in A, 
cd in fi due angoli retti ; il che è impoflìbile ; 
FIG. 174. dunque &c. , . . , , 

III. Vicendevolmente, le i due piani CH,ED 
fono paralleli, là retta A fi perpendicolare al pri- 
mo 
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mo , farà pure ’al' fetòndo perj^ndicolare ; per- 
-chè condottagli ia: retta AG', con cui fa T, angolo 
' retto BAG ,ìì piano Gvlfifégherà l’altro B£> nel- 
la retta SE, la ^quale farà pure parallela ad AG, 
onde ancora 1 ’ angolo ABF. (àrà retto; e per un 
altra retta CA tirjiro il piano CAB , concorren- 
ti con r altro ED in BE, farà pure 1 ' angolo 
AB E recto, eljfendo' ancora BE parallela ad AC; 
dunque in AB, che era perpendicolare al pia- 
no CH, è perpendicolare ancora all’altro ED. 

IV. Eflchdo pòi due rette convenienti fio. 175-; 
nel punto A parallele ' alle CD, convenienti • 
in C in un altro ^iano , Moro angoli B A F, DCE 
faranno uguali, edi ancora i piani loro paralleli; 

■ perchè tagliata = CD, ed 'AF^CE, con- 
» giunte le rette AC\. F E a B DFntznno parallele T 
ed uguali, dunque ancora tirate ' le, iSF, DE fp- 
.110 uguali., e parallele ,'.peroqiitfiangoli,jff/i/^, 

.DCE fono fimili , ed uguali , onde 1 1 ’ angolo S AF 
-= DC^;éd il piano BAfh parallelo a DCE, 

. avendoli , tra Jpro Jc . rette I >1 C , B D, F E paral- 
lele, ed uguali , ed il folido A FB D EC è un prilina . 

^'Tpró^òS'IZIone’? tv)l 

. Ufignwn , :o r j , r... nrrtifo 

'' angolo- fi^do.‘Ji:,' comprefr 'da- tre angoli pia- no. 17& 

,'BAC,.BjàLD>!G AD i ne\'averà. fempre. due 
.di effi maggitn^ Jgl .terzo •: >,7 : 

ò r'" lu riosuK il - . -T, ^ 

S E tutti tre fol&ro uguali; è; cerco, che due. di 
‘efli dovrannafempre eflere maggiori del .ri- 
manente ;fe poi he fia uno maggiore di un altro«, 
come BAC >-‘BAD, lì faccia l’ angolo B jB 
BAD le rette ugnati -dD 5=; 

K 3 fi 
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fi congiungano le rette 'BD, ciBE,c quella con- 
venga con t 4 C in C, e fi congiunga CD, Ellèa- 
do nel triangolo BDC ,.BD DC > BC,eB D 
= BEt lafà DC > CE ^ dunque ,clTencho i lati 
AD ^ AB uguali, ed y^Gctanunc alli triangoli 
DAC, CAEy dovrà* eflere l’angolo DAC mag- 
giore di CAEy dunque eflèndo BAD = B AK, 
lono li due C' maggiori dell’ ango- 
lo BaC, H che ec^ . - 

' . . C a R o L L A R A - 

I ‘X J * . -I 

J IG^ 177. K In ogni piramide , là di cui bafe Ila , o un tiian- 

golo, o qualunque poligono BD EEGy gii ango- 
li , che fono fopra la bafe, faranno maggiori de- 
gli angoli di cflb poligono ^ cioè ABD-—¥ ADE 
> BDE, e parimente ADE — AE f'> DEE x. 
e così de^i altri ^ - ■ 

II. Prefo nel piano della bafe qualunque pun- 
to Cy ed bìdi- tirate le rette agli angoli di ella, 

• cioè CBx CD, CE, Cff, faranno, tanti que- 
-fli angoli de’ triangoli defcritti nella baie, quanti 
. fono gli angoli de’ triangoli A BD,‘ ADE , AEP, 
AEG, AGB. dal -vertice ^4 .-della, piramide in- 
clinati ad efla baie, eflendo tanti quelli triangoli, 
--- che quelli; dunque elTendoi-' nn^giori gir. àngoli 
•idi quelli triangoli' verfo la bafe i, iihe ^li angoli 
del poligono ,- gli altri angoli verfa ll vertice -4 
dovranno eflere minori degli angoli al. vertice C 
idi^quei triangoli defcritti (opra la bafèt; dunque 
'tutti gli angoli, che compongono un fbhdo , fem?- 
-pre fono minori di quattro recti,. eflendo detti au- 
-goli raccolti in C uguali appunto a quattro retti. 

FiG. 178. ’ Ili Avendo pure ere ^tiffoliH EC ,Q EF , E E L 

unir 
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Rninori di quattro retti , di cui due Hano maggiori 
del rimanente > fi può farne di tali angoli un angolo 
lolido in quella maniera: Divife ugualmente le 
rette EH ,EG. EPt EL,c condotte le linee //(?, 
G F, FLtàì elTe facciafi un triangolo CBD . (il 
che può farli , elTendo due di tali linee maggiori 
dell’altra) perchè condotta ancora ì?iFH, fono 
pure le due HG,GF maggiori di FH i maeflèn- 
do li due angoli H EG -+ GEF maggiori dell’ 
angolo FEL, la baie FH > FLy dunque FG 
GH F e circofcrirto un cerchio al detto 
triangolo C5/j , dal di cui centro 0 li tirino ì rag- 
gi OB, OC, OD, quefti faranno minori delle 
rette EH, EG, EF , perchè fe gli fodero uguali, 
avendo le ftefle bali, farebbero gli angoli //£(?, 
GEF, FEL uguali agli angoli BOD, DOC, 
COR, li quali fono uguali a quattro retti; e fe 
detti raggi fodero maggiori di quei lati EH &c. 
averebbero in 0 gli angoli minori di quelli fatti 
in E , per elfere il vertice 0 più lontano dalle 
bali , che il vertice E ; onde gli angoli propofti in E 
farebbero maggiori de’ quattro retti, compreli in 
O. Edèndo adunque OB minore di Eli, li alzi 
dal punto 0 la retta OA perpendicolare al pia- 
no BC D , h quale porta un quadrato uguale all’ 
eccedo del quadrato EH Ibpra il quadrato OB ; 
ed indi congiunte le rette AB , AD , ACì Carati^ 
no tutte a’dati Iati EH , EG &c. uguali , edèn- 
do il loro quadrato uguale alla fomma del qua- 
drato AO, e del quadrato del raggia OB , ovve- 
ro OD,o pure OC', onde fono tali rette uguali 
a’ detti lati, e le bali parimente uguali; dunque 
gli angoli BAD, DAC, CAB uguagliano li tre 

K 4 prò- 
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propofti HEG, GEF, FELì e però ’nc riefce 
rangole lolido in A, comprclo aalli tre angoli’ 
dati, 

PROPOSIZIONE V. . 

FiG. 179. Le rette AB, D C , f/;e fegam i frani faralleU 
PKQ^, N GO, LIM, fono da effi froforzìonaF 
mente divife. 

C Ongiungalì la retta AC, c congiunte le ret-. 

ti AD , EF, EH, CB ( fupj^nendo , che DC 
feghi il piano di mezzo HGO in F, tà AB lo 
feghi in’//,) farà pure^^Z) parallela ad EF, e 
BC parallela ad EH, fegandofi i piani paralleli 
dal piano del'triangolo DCA, e da quello dell' 
altro triangolo ABC-, dunque DA ad FE è co- 
me DC • CF :: AC • CEì ed ancora BC ad HE, 
come C A \ AE :: BA • AH,c per converfionc 
di ragione farà pure AC 'CE:: AB • RH; dun- 
que DC • CF :: AB ' S/Z. Il che &c. 

^ COROLLARJ. 

riG. iSo. ' i.NclJe Piramidi , fegandofi col piano HIFG pa- 
rallelo alla bafe BEDC{o fia efl’a bafe triango- 
lare, .0 quadrilatera, o poligona) farà la fgura 
di tale, fezionc limile ad edà bafe ; imperocché 
i lati AB, A E, AD, AC, da elfi piani paralleli 
fono divifi proporzionalmente, B A • AH :: E A 
'AI :: DA • AF :: CA • A G', dunque ancora 
fono proporzionali BE • HI ;; ED • IF :: DC 
• FG :: CB ' GHi e gli angoli pure BED,HIF 
fono uguali ( pel Corollar. 4. della Propof 3. ) 
e così gli altri corrifpondenti ; dunque la fezio- 

ne HIFG è limile alla bafe BEDC. II. 

* 
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II. Così pure ne’ prifmi , e ne’ parallelepipe^ 
fono (ìmili le fezioni parallele alla bafe, ma u* 
guali ancora ad elìà , avendo uguali i lati , eh» 
riefeono opporti ne’ parallelogrammi compren- 
denti il prifma , ed il parallelepipedo , 

III. Ancora i Coni, ed i Cilindri hanno le fe- - 
zioni , parallele alla loro bafe circolare , fimili ad 
erta , le quali ne’ cilindri fono ancora uguali , aven- 
do erti circoli uguali diametri. 

PROPOSIZIONE VI. 

7/ Prifma triangolare A B C F D E/" divide in fig. i8i 
tre piramidi uguali . 

s. X i . . 

S I tirino le linee 2Z), BF, CD. La piramide 
ABDC farà uguale alla BCDF, avendo le 
bali uguali A’DC yCDF,Q\' iftefla altezza ài fuo 
vertice comune B i ma ancora BCDF è uguale 
all’ altra BEDF> avendo le bali uguali BCF^ 

BEF colla ftefla altezza al loro comune verti- 
ce D ; dunque è divifo il prilina in tre piramidi 
uguali . • . i 

COROLLARJ. 

I. Quallìvoglia altro Prifma , o ancora parai- 
Iclepipedo, farà triplo della piramide fatta fo- 
pra la rtelTa baie, e la medellma altezza. Perchè 
la bafe poligona può dividerli in alquanti trian- 
goli, e così il piifina in altrettanti prifmi trian- 
golari i ed ancora la piramide , fatta fbpra elTa ba* 
fe , li divide in altrettante piramidi triangolari, 
che fono il terzo del prifma triangolare , eretto 
fopra lo ftelTo triangolo, alla medefima altezza; 

Per 
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Per efempio la piramide AHEG è la terza par- 
te del prifma AC B ERG-, e così ancora la pi- 
ramide AGEF è il terzo del prilma BCIFEG; 
e cosi degli altri i dunque la piramide AGHEDF 
è un terzo del prifma aC IKBEHGFD» 
riG. 1 8 }. jj. Parimente il Cono farà un terzo appunto 

del cilindro Ugualmente alto fopra la medelìma 
bafe circolare , perchè il prifma , e la piramide 
avendo per bafe un poligono regolare ileritto in 
un cerchio EHDF, moltiplicando in infinito i 
loro lati , degenera il poligono in un cerchio , on- 
de il prilma riefee un cilindro i e la piramide 
un cono , e però mantenendoli femprc il prifma 
triplo della piramide fopra la medefima bafe , e 
neirillefiA altezza» ancora elTendo ridotto il prif* 
ma in un cilindro , e la piramide in un cono > 
quello riefee triplo di quello. 

FIO. ,8^. PROPOSIZIONE VII. 

I prìfmi ugualmente alti A E , HO, fono, co- 
me le. loro bufi DF E , QMN P O , e così ancora 
le Piramidi in ejji infcritte ^ 

I Mperocchè moltiplicando in qualche manie- 
ra la bafe DFE, ed alzandovi alla medefima 
altezza i lati paralleli ad AB, CF, B E, altret- 
tanto moltiplice riufeirà quello prilma del prif- 
ma AE, come è moltiplice la bafe di quel- 
lo della bafe DFE, eflèndo ogni prifma di ugual 
bafe, e con la medefima altezza, uguale ad ogni 
altro: E fimilmente moltiplicando 1’ altra bafe 
Qj\dNOP in qualunque altra maniera, ed eret- 
te le linee alla medefima altezza , fi farà pure 

un 
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un prirma ugualmente moltiplice di //O, conrv» 
.la Tua bafe è fatta moltiplice di quella . Che ft 
la moltiplice bafe del pnmo farà uguale allaba- 
fe moltiplice del fecondo, ancora i prifmi, p 
le piramidi moldp/icate faranno uguali; ma {fi 
la moltiplice bafe ®ell’ uno foife maggiore , o mi- 
nore delia moltiplice bafe deli’ altro, ancora mag- 
^ore, o minore farebbe U prifnia di quello ,del 
prifma di quell’ altro, ed ancora la piramide 
dell’ uno , maggiore , o minore farebbe di quella 
dell’altro; dunque tanto i prifmi, quanto. le. pi- 
ramidi ugualmente alte fono proporzionali alle 
loro bali, mentre le bali, ed i prifmi, o le pira- 
midi ugualmente moitipUci dei primo , lì accor- 
dano in uguagliare, fuperare, o mancare da al- 
tre ugualmente moltiplici della bafe , e del prif- 
ma , o piramide , fecondariamente fatte » 11 che 

COBOLLARJ. 

I. Àncora i cilindri , ed i coni ugualmente alti 
fono come le loro bali , perchè fe i circoli foflè- 
ro doppi * o tripli &c. di effe bali , ancora i ci- 
lindri , ed i conj farebbero ugualmente moltiplici 
di elTe bali , onde ne fegue l’ UlelTo. 

II. Se i prifmi, o i cilindri avelTero bali u- 
guali , ma diverfe altezze , farebbero pure all» 
dette altezze proporzionali, perchè moltiplicata 
l’altezza di em, ne riulcirebbero prifmi, e cilin- 
dri ugualmente moltiplicati, li quali farebbero 
uguali, Q difuguali, foconi che le loro altezze 
moltiplicate folTero uguali,© pure una maggiora 
dell’ altra , 

m. 
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III. Ancora le piramidi , ed i coni di uguale 
bafe , faranno come le loro altezze > eflenclo il 
triplo de' prifmi fatti fopra la ftelfa bafe , ed af- 
la-medefima altezza, . • " 

PROPOSIZI Oè? E Vili. 

I Prifmi DC, GN fom in ragione compojìa 
di quella delle hafi, e di quella delle loro altezze ^ 
e così ancora le piramidi t i cilindri ^ ed i coni 
fono in ragione compofla delle bufi , e delle al- 
tezze . • 

i8f 

tMperocchè fi faccia un prifma PV , la di cui 
*J[ bafe TS V fia uguale alla bafe ABC del piifma 
De, c r altezza Pj* fia uguale all’altezza GL 
dell’ altro prifma GN, farà DC a GN in ragione 
compofta di DC a PV, c dìPV a GN; ma DC 
z PV è in ragione dell’ altezze , avendo le bafi 
Uguali, e PV a GN è in ragione delle bafi, of- 
fendo ugualmente alti ; dunque DC a GN è in 
ragione compofta delle altezze, e delle bafi lo- 
ro ; onde ancora le piramidi fatte fulle ftefife 
bafi , ed altezze de’ Prifmi , di cui fono il terzo', 
ed i cilindri, ed i coni fimilmenre dovranno ef- 
fere in ragione compofta delle loro bali , c del- 
le loro altezze . 11 che &c, 

Corollarj. 

’ I. Se però ne’ prifmi , o nelle piramidi , o 
ne' cilindri, o ne’ coni fofse la baie del primo a 
quella ,del fecondo , come reciprocamente f al- 
tezza del fecondo all’. altezza del primo, tali fo- 
lidi faranno uguali , perchè la ragione compofta 
- • della 
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della bafe dell’ uno alla bafe dell’ altro , e dell’ al- 
tezza di quello all’altezza di quello, .che è co- 
me la bafe di quello alla bafe di quello, è lo llef» 
fo, che ragione di ugualità , elTendo la com polla 
di quella baie a quella , e di quella a quella , la 
flelTa, che di quella bafe a fe llelTa. 

II. E viceverla, fe i prifmi, o le piramidi, 
o i cilindri, o i coni fono uguali, dovranno ave- 
re le bali reciproche dell’ altezze , perchè la ra- 
gione compolla della bafe del primo a quella 
del lècondo, e dell’ altezza di quello all’ altezza 
di quello, non farebbe ragione di ugualità , fe 
non elfendo quella bafe a quella , come vicen- 
devolmente r altezza di quello all’ altezza di 
quello. 

PROPOSIZIONE IX. 

Ir coniy ed i cilindri jtmili A C E , BF H , fo- fig. i8^. 
no in ragione trilla de’ diametri delle loro ha fi CE, 

FH. ^ 

I Mperocchè quelli folidl elTendo limili ,• i loro 
alfi AD^ BG (quantunque folTero limilmen- 
te inclinati , e non perpendicolari ) fono come 
le loro altezze , e proporzionali a’.diametri del- 
le loro bafi circolari ; ed elTe bali , elTendo cer- 
chjjfono come i quadrati de’ loro diametri,* per- 
tanto elTe bali Tempre fono in ragione duplicata 
de’ diametri; ma il folido ACE ioYiio BEH ò 
in ragione compuda di quella delle bafi , e di quel- 
la delle altezze; dunque fono in ragione duplicata 
de’ diametri, e in quella delle altezze ; però ef- 
fendo quelle ancora come i diametri , ne riefee , 

che 
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che (ìano in triplicata ragione di eiìi diametri» 
come dovea dimoilrar/i . 

CoaoLLARj. 

I. E' manifeflo , che ancora quefti fimlli cilin- 
dri , o con) faranno in tripla ragione di quella 
delle loro altezze > o de’ loro lati omologj , li 
quali fono nella ftelTa ragione de’ diametri delle 
loro bali . 

II. Ancora i prifmi limili, e le piramidi li- 
mili faranno in triplicata ragione de’ loro lari 
omologhi , o delle loro altezze , o de’ diametri 
delle loro bali , o de’ cerchj circolcritti alle bali 
medelime, eil'cndo pure i lati omologò, o i dia- 
metri delle bali , come le loro altezze , e • le ball 
limili in duplicata ragione di detti iati; onde la 
cagione compolla della proporzione delle bali , e 
di quella delle altezze, o de’ lati omologi, rìef- 
ce triplicata di quella di elTi lati, o de’ loro 
diametri . 

III. Similmente altri limili corpi regolari , o 
irregolari faranno in ragione triplicata de’ lo- 
ro lati omologi , o de’ loro affi , potcndofi divi- 
dere in altrettante limili piramidi tanto 1* uno, 
che l’altro, ciafeuna delle quali alla fua Corrif- 
pondente è in triplicata ragione di quella de’ lo- 
ro lati omologi . 

riG. 18;. IV. Quindi , eflendo quattro rette » B ,C, D 
continuamente proporzionali, qualunque folido 
li faccia fopra il primo laro A ed un altro li- 
mile fopra il laro B , farà il folido primo al fecon- 
do, come la prima retta A alla quarta D, aven- 
do quella a quella triplicata rajdone SA a 5 . 

PRO- 
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PROPOSIZIONE X 

Effenio tontinuamente proporzionali tre linee ret- 
R , S , T , fatto con le medefime un parallele- 
pipedo ABHF.^i un altro MNOQ_ con tutti 
i lati uguali alla retta mezzana S , e con uguali 
angoli folidi nelP uno , e neW altro , faranno am- 
bidue tra di loro uguali . 

I Mperocchè cfTendo AB • QK :: KL • 5C, le 
bafi ABC, QKL faranno uguali; ed eflendo 
ancora B H KN, le loro altezze faranno pu- 

re uguali ; dunque efli folidi fono uguali . 

CoROLLARJ. 

I. Similmente fatti i prifmi FBABH, PO QKìJ, 
eflendo nel primo le tre linee AB, AE, AD u- 
guali alle tre R, S , T, e nell’ altro le linee 
CLP> QJ uguali alla media S, ma con an- 
goli folidi uguali , faranno pure «ffi prifmi tra lo- 
ro uguali , come fono uguali que’ parallelepipe- 
di , dupli di eflì prifmi ; ed ancora chi faceife le 
piramidi AEBD, QOJK con le fteflc linee, 
faranno pure eflc piramidi uguali , come fono U'- 
guali detti prifmi tripli di eflTe ; . 

IL Facendo pure due cìlìnàn A B CD , EFGH, ‘ ' ^ 
ne* quali il diametro del primo BC al diametro del 
' fecondo FG fia come la prima R alla feconda S, 
o come S a T", ma l' altezza del fecondo a quel- 
la del primo , come la prima iZ alla terza T, fa- 
ranno efli cilindri uguali , perchè eflendo il cer- 
chio del prhno a quello del fecondo , come il 
quadrato ài BC H quadrato di FG, c tanto il 

quad- 
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quadrato di R al quadrato S , quanto il quadra- 
to 5" al quadrato T, edendo come R ^ T, cioè 
come reciprocamente è l’altezza //(? all* altezza 
DC, perciò avendo efli cilindri le bali recipro- 
che all’ altezze, devono edere uguali. 

III. Similmente i coni, che fi facedero colle 
dette hall , e con T altezze medefìme , faranno u- 
guali , come lo fono i cilindri tripli di edi coni . 

PROPOSIZIONE XI. 

Girando il femicìrcolo EBR, fi r/ rettangolo cir- 
BIG. 1^0. cofcrittogli EFQR, intorno al diametro ER, 

nafte la sfera dal femicìrcolo , ed il cilindro cir- 
coferittogU dal detto rettangolo ; e farà /’ eccejfo 
del cilindro fopra la sfera uguale al cono , che è tra 
la flejfa bafe circolare ^e la medefima altezza, 

T irate al centro le rette FC^ DC, s’intenda 
fatto con la rivoluzione del triangolo FEC 
circa EC lì cono DVFTC -, quello fi moftrerà ef- 
fere uguale all’ eccedo del femicilindro DTFB Y A 
fopra V emisfero BYANEOB-, imperocché ta- 
gliando quedi folidi con un piano parallelo al 
cerchio DTFV per la retta Gli parallela zDF, 
fegante l’emisfero ne’ punti N, 0, ed i lati del 
.cono in L, M; congiunto il raggio CO , farà CO* 
= IH'- i ed è CO* = e l’ altro /H* 

.^10^ -+ GOHi dunque C/*== GOH-, ed è CP 
== /yW* ( come CE == EF , e CI I M) dun- 
que /vW* =z GOH — IIP — I0\ però il cer- 
chio del raggio I M, dentro il cono DVFTC , è 
uguale all’ eccedo del cerchio , che è nel cilindro 
.col raggio IH, fopra il cerchio dell' emisfero. 



Digitized by Google 




Geometriche. i5i 

col raggio 70 , eflèndo quefti cerchi , come que’ 
quadrati; dunque eflendo qualunque cerchio di 
quel cono .uguale all’ eccefl’o de’ cerchj del ci- 
lindro DTF BYA,(atk eflb cono uguale all’ ec- 
deilb di edb cilindro (opra 1' emi&fero ; e fìmil- 
mente 1’ ecceflb dell’ altro cilindro /4F 6 5 

fopra il riinanente emisfero AVER farà ugua- 
le all’altro cono CQ^PX } dunque l’ ecceflb di 
tutto il cilindro fQSPD circofcritto alla sfe- 
ra , fopra la detta sfera EBY aR ò uguale alli 
due coni fatti colla medeflma bafe circolare coll’ 
altezza del raggio , li quali uguagliano il cono 
della medefima bafe , con l’ ai.ezza di tutto il 
diametro doppio del raggio ; però il detto ecCef- 
fo del cilindro fopra la sfera inlcritt?gli è ugua- 
le ai cono EPSQX>cI\q ha la lieflTa bafe circo- 
lare PSQJC, e l’altezza A E diametro della sfe- 
ra < 11 che dee. 

CorOIlàr/. 

I. Dunque il detto ecceflb del cilindro fopra 
la sfera è un terzo di eflb cilindro , eflTendo pu- 
re il detto cono un terzo del medefìmO; 

li. E però il cilindro alla sfera inferitta c in 
ragione fcfquilatera , cioè còme 3. a i. 

III. In un emisfero AYBR infcritto un cono 
RBYA, che ha la medefima bafe eircolare> e la 
fteflTa altezza CR , eflb ertiisfero farà doppio di 

* eflb còno , eflèndo pure quello uguale all’ altro 
CPSQJ(t cd in fomma un terzo del cilindro 
circofcritto ali’ emisfero , di cui è fefquilatero . 

IV. Le sfere fono in triplicata ragione de' lo- 
ro diametri , eflTendo proporiionali a’ loro circo- 

L ferità 
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fcritti cilindri , i quali fono fìnnili , e però fono 
in triplicata ragione de’ loro affi , o diametri . 

PROPOSIZIONE XII. 

f IO. ij)i. sfera non folamente fono cercbj i piani , che 

fanno le ordinate del femicerchio , dalla cui rivo- 
luzione intorno al diametro fi genera ejfa sfera ; ma 
qualfivoglia piano D'I'è , che foghi ejfa sfera , nt 
fa nafcere pure un circolo OEBG. 

I Mperocchè dal centro C di elTa sfera tirar# 
Ì 2 lC A perpendicolare fopra quel piano, e con- 
giunte al perimetro di tale fezione le rette AD, 
AE,AB, indi tirati i raggi CD, CE, CB, che 
fono ùgualijiloro quadrati faranno pure uguali; 
ma Cb-~ zlD";e C B^ — C A^ -¥ aB^ 

c CE^= C A^ AE , e così fempre ; dunque 
ancora AD^z= AB^ =iAE , mentre coilo fteifo 
quadrato della perpendicolare CA uguagliano il 
quadrato del raggio della sfera; però tutte le 
rette AD, AB, A E &c. efl'endo uguali , bifogn a 
che quella fezione D £5 fffia un cerchio, il di cui 
centro A ; dunque tutti i piani , che fegano la sfera 
riefeono cerchj . Il che &c. 

COROLLARJ. 

1. Quindi dal centro di qualfivoglia fezione cir- 
colare della sfera , eretta la perpendicolare A C ^ 
paffia per lo centro C di efla sfera: ficcome ti- 
rata dal centro della sfera fopra qualunque pia- 
no , che la feghi , la perpendicolare C A , palìà 
per lo centro di tale fezione circolare . 
flG. iji. II. Similmente , per trovare il centro della sfe- 
■ " ra 
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ra , da due fezìoni di piani circolari DE, GF, 
non parallele tra loro, tirate dal centro A, c 
dal centro B diede le perpendicolari AC, BC, 
convenienti in C , farà eflb C il centro di elTà 
sfera, perchè tutte e’ due quelle perpendicolari 
padano per lo centro della sfera . 

III. Se tali cerchj fono uguali, elTendo il rag- 
gio A E del primo uguale al raggio BF del fe- 
condo , faranno elfi ugualmente dillanti dal cen- 
tro C della sfera, perchè eflendo i quadrati de’ 
raggi CE, CF v^uali, fono ancora AE'-^ AC^ 

■= BF^-:-i-BC^ , e però eflendo AE* — BF~, an- 
cora AC^=: BC' . Ma fe foflTe uno GF minore 
deir altro DE, farebbe quello più lontano, che 
quello dal centro C della sfera; mentre elTcn- 
do BF'^ BC' = AE' ^ AC', e BF* ^AE', 
farà BC''^ AC', e così è maggiore la dillan^za 
EC della didanza A C . 

PROPOSIZIONE XIIL 

Dtf crivere nella sfera , il di cui diametro GH , fio. i>j. 
una piramide equilatera , ed equiangola, che è un 
folido regolare , il quale dieeji Tetraedro . 

S I pigli del diametro GH la terza parte HA, e 
per lo punto A fi feghi la sfera con un pia- 
no, cui Ila perpendicolare Gy4,ondc ne riefea il 
cerchio F B ED , ì\àì cui diametro FE, il centro Ai 
c divifo il raggio per mezzo in /,fe gli con- 
duca la perpendicolare BlDi indi fi tirino le 
rette BE, DE, BG, DG, EG» Sarà il folido 
GDBE la Piramide equilatera ricercata; impe- 
rocché congiunta la FD farà uguale al raggio 

L 2 AD 
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AD, onde il triangolo FAD farà equilatero, e 
r angolo FA D farà la terza parte di due retri , 
onde r arco FD farà la terza parte della femi- 
periferia FDE, onde BFD è la terza parte di 
tutta la circonferenza 7^5 £Z); e fimiime nte BE, 
ED ne fono le altre due terze parti; dunque 
il triangolo BED é equilatero; ed è il quadra- 
to 5 £ triplo del quadrato AE, eflèndo BE^ 
. EF^ :: lE-EF:: 3 • 4. , ed ££* • AE^ 4 . i. 
dunque BE^ • AE" 3 • 1.; ed ancora GE^ ad 
AE' è come IIGA ad RAG, cioè ;; //(?. HA 

3 • I ; dunque ancora BE^ = GE^ ì e così tutti 
gli altri lati G £,(?/) faranno uguali a G£(cflèn* 
do i loro quadrati uguali al quadrato della per- 
pendicolare GA, e al quadrato de’ raggi AB, 
AD, A E tra loro uguali) però fono effi pure 
uguali agli altri lati BE, BD , DE-, dunque 
tutti i Iati di efla piramide fono uguali, onde è 
comporta di quattro triangoli equilateri ; ed è 
un fondo da lati uguali , e da angoli uguali com- 
prefo; però erto G £) 5 £ è il Tetraedro, che ve- 
le vali infcrivere nella sfera . 

COROLLARJ, 

I. Il quadrato di ciafeun lato GE della Pira- 
mide al quadrato del diametro della sfera GH 
fta come AG • AH :: 2 • 3. 

II. Il quadrato del raggio della sfera GG al 
quadrato del lato GE della Piramide, è come 3. 
8. j perchè il quadrato del raggio elTendo un 
quarto del quadrato del diametro , GG* • G/ 7 * 

I . 4 :: 3 • li ; ma G//* • GE ' 3 • 2 :: 12 
• 8 ; dunque GG* • G£* 3 *8. 

PRO- 
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PROPOSI2IONE XIV. 

Nella sfera, il di cui diametro GH , infcrivere un PI®- »>+• 
cubo , cioè un folido regolare , da fei quadrati u- 
gitali comprefo , 

S I pigli ^//uguale a un terzo del diametro G//, 
come fi è fatto nella precedente , e gli fi 
ponga perpendicolare, conveniente colla cir- 
conferenza del cerchio in £, e fi congiungano 
GE, EH , e fi compifea il rettangolo GEHB in- 
fcritto al mede fimo cerchio. Pofeia per le rette 
GE, BH fi tirino due piani perpendicolari al 
piano del detto rettangolo, i quali faranno due 
cerchj paralleli EKGl, HFBD; ne’ quali et* 
fèndo i diametri EG, HB uguali , tirate in efll 
peri loro centri N, C le rette I^NI, DCF zd 
angolo retto a' detti diametri , e congiunte le 
rette El, JG, GK, KE nell’ uno, ed HD,DB, 

BF, FH nell’altro , faranno quelli due quadrati 
Uguali , in detti circoli inferirti; e congiunte an- 
cora le rette ID, KF, faranno pure parallele 
alle altre £“//, G 5, congiungendo que’ lati uguali 
de’ quadrati paralleli , e faranno altri quadrati 
uguali a quelli ; imperocché ficcome il quadrato 
G E è duplo del quadrato EK, ed è quel me- 
defimo duplo del quadrato EH, elfendo GE^ -EH^ 

:: GA - AH :: 2 • i. dunque EK = EH ,e cosi 
tutte 1’ altre linee, che Iranno i lati del folido 
E KGI DBFH, cifendo uguali, c ad angoli retti, 
rimane evidente eflere quello un cubo di fei 
qmdrztiEKGI,BFHD,EKFH, KFBG, Gl DB, 

IDHE, infcritto nella data sfera. Il che &c. 

L 3 Co- 
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COROLLARJ. 

I. Il quadrato del diametro GH della sfera « 
triplo del quadrato di cialcun lato del cubo in- 
fcritrovi , perchè G lì^ • EW :: GH • lì A •. i • i. 

II. ElTendo il lato della Piramide =G.E, il qua- 
drato di eflb al quadrato del lato del cubo è co- 
me 1 • i i eflendo EG~ • GIC n EG • GN • 

III. Eflendo il quadrato del raggio della sfe- 
ra al quadrato del lato della piramide , come 
3 a 8 ; ed il quadrato di eflò lato piramidale 
al quadrato del cubo infcritto nella medeflma 
sfera in ragione dupla , come 8 a 4 » perciò il 
quadrato del raggio della sfera al quadrato del 
laro del cubo infcrittovi è come 3 a 4 • 

PROPOSIZIONE XV- 

Nella sfera infcrivere un folido regolare, eom- 
prefo da otto triangoli equilateri, che dieefi Ot- 
taedro . 

FlG. i9f. 01 feghi per Io centro A cflTa sfera con due 
O piani IlECD, CEBD, l’uno all’ altro per** 
pendicolare, che converranno infieme nel loro 
comune diametro ED, e condotti gli altri dia- 
metri GH, perpendicolari al fuddetto,e tra 
loro ancora; fi congiungano le rette GE, GD ,DH, 
HE, EB, BD, DC, G£, che tutte faranno tra 
loro uguali, eflendo i lati de’ quadrati GEHD , 
CEBD, inferirti in quelli uguali cerchj ; è ma- 
nifefto, che il folido farà comprefo da quelli 
otto triangoli equilateri, GEB, GEC, GCD, 
G^DB, HEB, HEC, HCD, HDBì e però ef- 
fe 
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fo farà r Ottaedro equilatero infcritto nella sfe- 
ra . 11 che &c, 

CoROLL A RJ. 

I. Il quadrato del diametro C JS, della sfera h 
duplo del quadrato del lato G 5 di quello Ibli- 
do regolare intcrpoftovi . 

II. Elfo quadrato del lato di quello Ottaedro 
al quadrato del lato della Piramide infcritta nel- 
la ftelTa sfera farà come 3. a 4,eflendo il qua- 
drato del lato deir Ottaedro al quadrato del 
diametro della sfera come 1. a a,, cioè come 3. 
a 6 ; e il quadrato di detto diametro della sfera 
al quadrato del lato della Piramide , come 3. a 
2 , cioè come d a 4. 

III. Il quadrato del Iato dell’ Ottaedro al qua- 
drato del lato del cubo infcritto alla detta sfera 

. è come 3. a 2 » eflèndo quello al quadrato del 
diametro, come 1. a a , ed eflb quadrato del 
diametro ah quadrato del lato del cubo , come 

3‘ 3 d 1. j 1 

IV. Ma ancora il quadrato del diannetro del- 
la sfera al quadrato del lato della Piramide è 
come 3. a 2; dunque il diametro della sfera 
al lato della piramide è come il lato dell’ ot- 
taedro al lato del cubo . 

PROPOSIZIONE XVI. FiG.i><. 

Nelle data sfera infcrìvere un corpo regolare t 
che dicefi Dodecaedro , da dodici pentagoni equh 
lateri, ed equiangoli comprefo. 

l. 4 Sia 



Digitized by Google 




1Ó8 Imstitueiohi 

S ia il cxihoADCGB in efl'a sfera delcritto , i 
cui lari BC, CD, AD ft dividano pel mez- 
zo nc’ punti L, H , F,e fi compiicano i qua- 
drati LCHN, NHDK, DFIH, e divifi i Iati 
LN , "N HI nell’ cftrcma,c media ragione, fia- 
no i maggiori fcgmenti NP , FO , ed a que- 
lli fi alzino uguali le rette PS , SV, OR per- 
pendicolari al piano del quadrato BCDE, le 
quali faranno parallele , convenienti in una ret- 
ta Ó’KP parallela a PO, e per il punto Q nel pia- 
no NHJ, fi conduca parallela ad NÉ, e 
congiunta la VH, concorra con ZQ_ìn T; indi 
fi tirino le linee CT , DT, DR, CS', nel pia- 
no delle parallela CD, SR ne riufcirà il pen- 
tagono ci’ PO 7' regolare , li cui angoli uguali 
faranno ugualmente diftanti dal centro X della 
sfera , e del cubo , il quale centro è nella retta 
VNZ prolungata fino al lato IX del quadrato , 
che può farli NHIX, Ibpratali linee, che fono 
la metà de' lati del cubo , onde il punto X rie- 
fec nel mezzo. 

Tirate le rette CP, DO, DQ^ CQ , è chiaro 
eflere quelle uguali, ellcndo bali di triangoli ret- 
tangoli , i di cui lati maggiori fono la metà del lato 
del cubo, cioè CZ, JD^, D/7,C//, ed i lati minori 
PL, KO , //<2_fono pure la porzione mino- 
re dell’ ellrcma , e media ragione di efle LN, 
NK,1H, ciafeuna uguale alla metà del lato del 
cubo, e però tutti elfi lati fono uguali; ed il qua- 
drato CP elTendo triplo del quadrato PN, per- 
chè CZ^-4- ZP’= NZ--4- ZP*= NP’-+ zNPL 
-hi LP^ = NLP^iNLP—3NLP — ìPN-; 
cd aggiunto il quadrato PÒ’' = PN*, farà CP® 

-fPP* 
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= 4 PN'- = 4 ^ 5 ’"= S/i'^ i dun- 
que CS = ,S R i e così ancora DP, il di cui qua- 
drato = -+ , farà uguale ad SR -, ed 

edéndo ancora QT = yN, perchè NH • FN" 
2 J • ed e l^H . yN (LN • NPr. NP 
• PL) :: VN • <2// » dunque QT = yN, e pe- 
rò ancora DT^ = DQ2. — +■ QT^ 4 pN^; e 
così ancora CT, e TD fono uguali a C.J,ad 
SR, a DRì onde quello pentagono SRDTC è 
equilatero . 

Che lìa poi ancora equiangolo , tiratavi la ret- 
ta C/f , lì moftrerà,elIère quella — CD ; impe- 
rocché elTendo ISO == NP ( per U Caroli. 6» 
della Propolìz. 5 . della parte feconda ) farà pu- 
re LO ♦ LN LN • NO; dunque IO" -+ ON* 
=2 3 IN"; ed eflendo OR — ON, faranno IO* 
— W OP* = 3NL^, ed aggiuntovi CL^ = Ni", 
i quadrati LO^ ~~¥ 0 R' C ^ L^ ^ C i 
ma congiunta CO, farà CO" = IO" CI*, 
dunque CO" — + OP", cioè CP" = QD^ i onde 
l’angolo CSR ^ CTD, avendo uguali i lati, c 
la bafe CP = CD ; e così pure dimoHrerafìì 
ancora l’angolo SRD uguale a gli 9 ltri,c l’an- 
golo POP con l’altro TCS può ditnoftrarfi pu- 
re uguale a quelli , perchè condotta la PP , lic- 
come yN = PN, ed NZ = N<2_— P^> 

VZ =3 NL; e la 2f<2_= N/7 = NI, e <2/ 
^VN = NO, dunque ZP = IO, 'onde VZ* 
-f ZP" = FP*==NI" -4-10" = CI" ^10’ 
= CO*; ed eflendo ancora KP"== GP", li qua- 
drati KP* -+ FP" — PP" = C 0 =^^ 0 P* = CP* ; 
onde ancora la PP z=Ck , ed i lati PD, e OP 
uguali a’IatiP»y,C5' ;però l’angolo POP =RSCi 
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ed ancora 7'Ci¥ fi moftra uguale agli altri; però 
elTo pentagono è ancora equiangolo. 

Ed eflcndo NX =LN, ed iVr = NO 

farà XV = LO , ed VR = NO, dunque LO 
— f OiSP,che è uguale al triplo diZN, ed ancora 
XV^ -H- VR^t cioè il quadrato della linea, che 
fi conducefle da A' ad , farà il triplo del qua- 
drato LN \ ed ancora eflèndo ZT = LO,ed XZ 
r= PiV= iVO, fono pure li quadrati 2 T'* 

= LO^—t- NO^z=n ^LNi e tale farebbe il qua- 
drato della retta condotta da X a P, dunque fa- 
rà uguale alla condotta daA'aP, edaXaj*, 
c però tutti uguali al raggio della sfera, che vie- 
ne da X agli angoli del cubo , cioè a D , ed a 
C , perchè eflèndo il quadrato del diametro della 
sfera triplo del quadrato del lato cubico , anco- 
ra il quadrato del femidiametro , cioè dei raggio 
della sfera è triplo del quadrato di LN, che è 
la metà di LK,o di CD, lato del cubo; ficchè 
tutti gli angoli del pentagono CPjO/ 2 4' fono nel- 
la fuperficie della sfera, eflèndo ugualmente lon- 
tani dal centro X di eflà. Il che riufeendo, in 
tutte r altre parti deferitto il pentagono, è chia- ’ 
ro , che faranno codici , e però farà fatto il do- 
decaedro regolare infcritto nella sfera . 11 che 6cc. 

COROLLARJ. 

I. Il lato del dodecaedro è la porzione mag- 
giore del lato cubico divifo per eftrema.e me- 
dia ragione, perchè ficcome SV = PN, che • 
la parte maggiore di iVZ divifa in detta cftrema, 
e media ragione , così il duplo di quello , che è 
SR, deve eflère la maggior porzione dì LK, o 

CD 
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CÙf dupla di Ì^L, divifa fimiJmente in eftrcr 
ma , e media ragione . 

II Qiiindi il quadrato del lato cubico al qua- 
drato del lato del dodecaedro è come una linea 
alla minore porzione di ella, divifa con eftrema, 
c media ragione , eflendo quella a quella come il 
quadrato di tutta al quadrato della maggiore 
porzione . 

III. Il quadrato del diametro della sfera eflèn- 
do triplo del quadrato del lato cubico , farà al 
quadrato del lato del dodecaedro come una li- 
nea alla terza parte della fua minor porzione > 
con cui fia divifa per eftrema,e media ragione. 

IV. Eflendo il quadrato del lat® della pira- 
mide duplo del quadrato del lato cubico , farà 
eflb quadrato del lato piramidale al quadrato 
del lato del dodecaedro come una linea retta al- 
la metà della minore porzione di efla , divifa fe- 
condo la ragione media , ed edrema . 

V. E perchè il quadrato del lato dell’ottaedro 
^ quadrato del lato cubico è come 3. a z. ; per- 
ciò eflb quadrato dei lato di un ottaedro al qua- 
drato del lato del dodecaedro è come una retta 
a due terzi della minore porzione della ftefl'a fua 
ragione eftrema , e media , con cui può eflèrc 
divifa. 

PROPOSIZIONE XVII. , 

Il quadrato del lato K'Q d^ un pentagono, inferii-' 
to in un cerchio , è uguale al quadrato del raggio di 
efo QD , col quadrato del lato A E ^ un decagono 
infcritto nel medefimo cerchio , che divide per mez- 
zo gli archi , cui fi fottopongono l lati del penta- 
gono . Con- 
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C "congiunto il raggio C£,che divide per mez- 
j 20 l’angolo Z)C/4 , dividali ancora l’angolo 
A CE per mezzo colla retta CL ; elTendo adunque 1* 
arco MD doppio di ED , e 1’ arco MN (= AE} 
doppio di EL , farà 1’ arco NMD doppio ài DL , 
onde l’ angolo NC D , che è il doppio dìCAD, farà 
pure doppio di DCH; dunque gli angoli CAD, 
c DCll fono uguali; e però i triangoli ACD, 
CDH, che hanno f angolo comuae in D, fono 
limili; onde AD • DC :: DC • DH; eperòDC* 
= ADHi e congiunta la retta EH, e tirata la 
DE conveniente con Cy4 in 5, farà EH — HA , 
eflendo bali de’ triangoli CEH , C AH, che in- 
torno agli angoli uguali inC vi è il lato comune 
C/i, ed il raggio CE=zCA\ dunque eflendo an- 
cora DE = EA, l ’ ungoloHEA — HAE—ADE, 
però fono limili pure i triangoli ADE ,Qà E AH, 
onde AD - AE::AE -yj/i.ed il quadrato >4 
^DAH;àvLnc^\xtDC-^AE^=^ADH~-^DAH 
= A D^ i onde il quadrato del lato del pentago- 
no è uguale al quadrato del raggio col quadrato 
del decagono . 11 che &c. 

CoROLLARJ. 

I. Tirate le linee DO,AO, farà l’ angolo DO A 
r=i EC A, elTendo T uno , e T altro doppio ài EOA, 
e liccome gli angoli fopra la bafe del triangolo ifo- 
fcele Do A, cioè ODA,eàOAD fono doppj dell’ 
angolo verticale OOyi ; cosi ancora nel triangolo 
ifofcele ECA gli angoli CAE, e CEA fono cialcu- 
no di eflì il doppio dell’ angolo -<4 C£; dunque ef- 
fendo DEC — CEA,{^rk DEC = 2 ACE; ed 
c =; ACE <-+ EBA > dunque bifogna, che lìa 

ACB 
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ACE = EBAi e però i lati CE, cd EB fono 
uguali; (icchè BEè uguale al raggio del cerchio CE, 
IL Similmente, offendo lASE; 
cd uguale agli angoli AB E -+ AEBi dunque 
ABE ^ AEB , ed il lato AB — AE — EDi 
onde ancora CB = DB , offendo quello, e quel- 
lo uguali alla fomma di un raggio circolare , e 
di un lato del decagono . 

III. Quindi li triangoli CEB, BAE fono li- 
mili, effóndo l’angolo AEB ECB,e fango- 

10 B comune; dunque CB • BE :: BE • AB, e 
CBA “ BEr al quadrato del raggio C/I* 
= B E^; onde la retta compofta inlleme col rag- 
gio circolare, e col lato del decagono, come 
fono DB, e C5,eIfendo CBA =CA* , e BDE 
= BE^ , è divifa in effrema, e media ragione ; 
e così vicendevolmente, fe una retta li divide*^ 
in effrema , e media r^ione , il maggior fegmen- 
ro può prenderli per raggio d’ un cerchio , e farà 

11 fegmento minore uguale al lato d’ un decago- 
no da ifcriverli nel medelimo cerchio . 

PROPOSIZIONE xviir. 

Deferivere nella sfera un foltdo regolare com- 
prefo da venti, triangoli equilateri , il quale dicefi 
Icolàedro. 

1 

P Er Io centro C della sfera fatto il cerchio B GD, 
tirato il diametro BCE, g pollagli perpen- 
dicolare la retta BN=r=BE,fi tiri la retta CN, 
fegante la }^riferia in A,eD, quindi tirate le per- 
pendicolari al diametro AFS , e DRG, li fac- 
ciano paffare per effe due piani perpendicolari 

al 
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al mede fimo cerchio, che faranno li cerch) AQS L, 
DHGM, ed in elli defcrivanfi dal punto A, e 
dal punto ’D li pentagoni AOPQL, DlHKM * 
cd a tutti i loro angoli fi connettano le rette 
AH, HO, 01, IP, PD,DQj, QM,ML,LK, 
KAì ed a* termini ‘B , E del diametro li con- 
giungano pure le rette AB ,0 B , P B , Q_B ,LB, 
€ le rette ED, EI, EH, EK, EM. Quindi ne 
rifulteràil folido regolare da venti triangoli equi- 
lateri uguali comprefo; Imperocché eflèndo 
dupla del raggio 5 C, farà pure dupla diCF, 

c però RF , e congiunta AG,ùirà AFRG un 
quadrato } e tirate leGH, GK, che farebbero 
lati del decagono infcritto nel cerchio DHGM, 
eflendo A K'=i A G’— t- G ed ancora A IF=iA G* 

—f GIP, ma GH, GK,Ìono uguali . adunque A]^ 
s=:A H, ed A Gè uguale al ra^io Gi2 , il di cui qua- 
drato col quadrato del lato del decagono uguaglia 
il quadrato del lato del pentagono infcritto ( per la 
prop. 1 7. ) ne fegue , che tanto A K, che A H =K H, 
onde AHK è un triangolo equilatero, e cosi gli al- 
tri interponi fra quelli due cerehj faranno pure 
triangoli di lati uguali; cd elTendo AP' EFB 
= /2 5 RF^ ,U RB è divifa in F con eftrema> 
c media ragione , onde per il Coroll. 3» della Prop. 
17. elTendo /2F= /4F raggio del cerchio 
deve elTereFF uguale al Iato di un decagono da in 
fcriverfi in elTc cerchio; dunque AB è pure uguale 
al lato dell’ inùrritto pentagono AO, elTèndo tan- 
to A 0% chcy4 5" AF* -H- FB^ , e così tutte l’ al- 
tre rette OB, PB &e. faranno uguali a’ detti 
lati del Pentagono; c Umilmente dall’altra par- 
te le rette ED, El &c. uguagliano ciafcun la- 
to 
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to DI ,IH &C. dunque è ancora vero, cheque» 
{li termini fono triangoli equilateri, uguali tra 
loro , e con ciafcuno di quelli intercetti fra li due 
cerchj ; però riefee in tal maniera fatto T Icofaedro 
contenuto da venti triangoli uguali tra loro , ed 
equilateri. 11 che &c. 

COROLL ARJ. 

I. 11 quadrato della sfera al quadrato del lato 
deir Icolaedro , cioè AD'nd A fta come cinque 
con la radice di cinque , ^ue , cioè : ; 5 -+ 

• 1,0 pure :: 10.5 — ^5 ( perchè il prodotto 
dell’ cftreme 25 — 4- 5 v'f — 5 V^S — 5 = 20. 
che è il prodotto delle medie y A che fi pruova , 
perchè eflendo AF doppia di FC, farà AF* 
== 4 FC', e però AC* • CF* 5 . 1 , e cosi 
uticota AD' • AG*i ed^G*- GH':: 1 • 3 — y/Y, 

2 

'(eflendo AG -¥ GH la fomma del raggio del 
cerchio GHD , e del lato del decagono infcritto 
in eflb , come una retta divifa in eftrema , é me- 
dia ragione; onde facendo eflTa fommà = x, ed 

AG =: i , farà GH = x — i ==~ dunque xx 

— = 1 , ed aggiunto ^ di quà , e di là, rie- 

fee ata- — jf — f ^ == I -4- y =□ e prefane 

la radice x — 4 = ^ onde x = itJL però 

GH=x^ 1 — 1 = 

2 z ^ 

=— ^ i-, onde il fuo quadrato 

2 4 
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— Ì\/ s 3 — 

4 » / 

t= t , ne riefce /4 G* — = i -4 



ed aggiurttovi /fG’ 
3 — V^T 



3 



£l — S ~.yf.^.=zAH' = AB\ 



dunque AD^ • AB* r- $ 



5— v/s 



lo • 5 



V J • * > — ^ V > *” • 

II. il quadrato del lato della Piramide efleftdo 
al quadrato del diametro della sfera come i* a 
3 } e di quefto diametro il quadrato , a quello 
del lato dell’ Icofacdio, eflendo . come 5 -+ \/ S 
• a 1 .* dovrà per analogia perturbata edere il 
quadrato del lato della Piramide aJ_quadrato del 
Iato dell’ Icol’aedro , come 5 s/ 5 *33. 

in. Eflendo poi il quadrato del lato del cubo 
al quadrato del lato della piramide • come, i. a 2 , 
cioè come 336 c il quadrato di quefto al qua- 
drato del lato dell’ Icolaedro , come 5 -+ v/7~ a 3 , 
farà il quadrato del lato del cubc^ quello del 
lato deir Icofaedro , come 5 — i- v/ 5 

IV. E perchè il quadrato del lato dell’Ottae- 

dro a quello del lato Cubico è come 3 a i, 
cioè Come 6 a 4 , e quefto a quello del lato dell’ 
Icofaedro, conte $ -1- V 5 ^ pure il 

quadrato del lato dell’ Ottaedro a quello del la- 
to deir Icofaedro, come 5 -+ V 5 ^ 4 - 

V. Il quadrato del lato del Dodecaedro al qua- 
drato del lato dell’ Icofaedro , come ^ ~~ a; 

imperocché ii quadrato del Iato deli’ ottaèdro , 
al quadrato del Iato del dodecaedro è come una 

retta 



Digilized by Googl 



Geometriche. 177 

retta a due terzi della minor porzione, con cui 
fia divifa fecondo V eftrema » e media ragione ; 

cioè come x a 2 — ( perchè fe una li- 

nea fi fa = 2, divifa in detta eftrema, e me- 
dia ragione , ha la porzione maggiore = \/7~ — i . 
onde la rimanente minor porzione =2 — VT 
-f I = 3 — VT"» of'de li fuoi due terzi fono 

= 2 — ed il quadrato del lato dell’ Ico- 

faedro al quadrato del lato dell* ottaedro è come 4. 
a 5 — ì dunque il quadrato del lato dell' Ico- 
faedro al quadrato del lato del dodecaedro è in 
ragione compofta di 2. a 2 — V » ® di 4. a 5 
—h delle quali rifulta la ragione di 8 • 10 

^ 2s/ 7'— — ’fcioèdiS.af — 

o come 2 a ^ dunque convertendo, il 

quadrato del lato del dodecaedro al quadrato del 
lato dell’ Icofaedro è come-LH T a 2. 



P ROPÓSIZIONE XIX. 

In un cerchio ’&DÌL , che Jia uguale al maggio- 
re di una sfera , deferivere tutti i lati de' cinque 
folidi regolari, che in ejfa sfera pojfono inferi- 
verfi. 



FIG. *99* 



S I tiri il diametro BCE, e dal centro C fi alzi 
perpendicolare il raggio CK^, cui fi tiri pa- 
rallela Iff N = jB E, ed al centro C congiunta la 
NC, che feghi la periferia ne’ punti A, D,f\ 

M con- 
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conduca pure la^F perpendicolare al diametro , 
e prci’a \a BL uguale alla terza parte del dia- 
metro! li alzi pure la perpendicolare Z//,fcgan- 
te CN ìn J, e dal punto / lì tiri JG perpen- 
dicolare alla AD; polda lì congiungano le rette 
EH, II B , EK, AG, ed AB , quelle faranpo i 
lati di detti folidi regolari, che in detta sfera 
poflbno ifcriverll. Imperocché, eflendo il qua- 
drato del diametro della sfera B E al quadrato 
del lato della Piramide come 332, cioè come 
BE ad EL, nella qual proporzione è il qua- 
drato di BE al quadrato di EH, però il lato 
della Piramide farà uguale alla retta EH . 

Ed eflendo il quadrato del diametro B E al 
quadrato del lato del cubo, come 3 • 1 :t EB 

• B L :: BE'' • BIE , bilbgna pure ùa BH il la- 
to del cubo . 

Ma il quadrato del diametro BE al quadra- 
to del laro dell’ottagono è come 2*1 :: BE 

• EC BE' • E K"; dunque EK e il lato dell’ 
ottaedro , 

E pcrchèv il quadrato del diametro della sfe- 
ra al quadrato del Iato del dodecaedro è come 



2. ad 1 




farà AG il lato del dodecaedro, 



perchè eflendo BN dupla di BC , però BN\ 
= 4 BC,onde B]Sr-+ BC — 5 BC = CH^ 
ficchè porta BC — 1 , la CN = sTT > 
fendo flZ = I la = f CB, 

e la C 7 CN = onde CA = BC 

* ? 
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= I # Ir CA — CI= I — > però 

DA = a , ad AI , è come a ad i — ^ ; ed 

eflendo DA mx\ diametro ■= EB, ed ancora 
DA''AG^::DA‘ Al, perciò AG h il la? o del 
dodecaedro , eliendo il quadrato del diametro 
della sfera AD ni quadrato di AG, come a. ad i. 

~ VT. , 

5 ■ 

Il Iato pofcia dell’Icofaedro h AB, come ap- 
parifce dalla corruzione della precedente pro- 
pofizione; però le rette EH, BH ,EK, AG, AB, 
lòno ilari de’ cinque foJidi regolari, che poiio- 
no infcriverfi in detta sfera. Il che &c. 

Corollarj. 

I II lato della Piramide EH è il maggiore 
di tutti, ed il lato AG del dodecaedro è il mi- 
nimo di ciafeuno . 

II. Il Iato dell’ ottaedro iF/Tè maggiore del Ia- 
to fl// del cubo , e quello è pur maciriore del 
lato A B dell’ Icofaedro . 

III. I quadrati del lato della Piramide EH, 
e del lato BH del cubo,pre/ì in lì em e , fono u- 
guali al quadrato del diametro B E della sfera. 

PROPOSIZIONE XX. 

Hiuno altro foliào regolare può averfi, oltre li 
cinque addotti per infcriverfi nella sfera. 

I Mperocchè 1 angolo Iblido deve elTere cofti- 
tuito almeno con tre angoli piani , o con più di 
M 2 efli 
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l80 INSTITUZIONI 

eflì , ma però minori di quattro retti ; dunque l’ an- 
golo de’ triangoli equilateri eflendo uguale a due 
terzi di un retto , non poflono fare un angolo 
folido fe non tre di elTl , come nella Piramide ; 
o quattro de’ medefimi , come nell’ ottaedro , o 
al più cinque , come nell’ Icofaedro ; ma non già 
fei di cfli , che farebbero quattro retti . L’ ango- 
lo de’ quadrati edèndo retto , folamente tre di elli 
poflono fare 1’ angolo folido nel cubo , perchè 
quattro farebbero uguali a quattro retti . L’ an- 
golo del Pentagono eflendo uguale ad un retto 
con la quinta parte di eflb, poflono folamente 
tre di tali angoli fare 1’ angolo folido del dode- 
caedro, e non quattro di efli, che farebbero mag- 
giori di quattro retti; perciò folamente quelli 
cinque folidi regolari poflono riufcirne . Il che do- 
vea dimoftrarii, 

COROLLARJ. 

I. Non poflono però farli folidi regolari di al- 
tri piani comprell da maggior numero di lati 
uguali , ed uguali angoli, perchè 1’ efagono ha 
l’angolo uguale ad un terzo di quattro retti; on- 
de tre angoli dell’ efagono equivagliono a quat- 
tro retti , e però non poflono fare un folido ; e 
gli altri piani regolari di maggior numero di lati 
avendo l’angolo maggiore di quello dell’ efagono , 
molto meno poflono fare l’angolo folido. 

II. Si potrebbero infcrivere però nella sfera 
altri folidi , ma irregolari , o comprefi da figure 
tutte diverfe , o da alcune uguali, e tra fe li- 
mili , ma da altre di forte diverfa uguali , e fi- 
mili tra di fe : Per efempio , li potrebbe in due 

- . pa- 
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paralleli , ed uguali circoli della sfera defcriver- 
^i due fimili poligoni regolari , di qualunque nu- 
mero di lati ; e da qualfivoglia angolo dell’ uno 
tirate le rette a’ termini di qualunque lato dell’ 
altro poligono contrappofto , fi faranno altret- 
tanti triangoli fimili , quanti fono i lati d’ ambi- 
due i polìgoni , onde ne riufcirà un folido così 
inferi tto nella sfera ; ed ancora in tre circoli u- 
guali , fatti col diametro de’ lati d’ un triangolo 
equilatero infcritco nel cerchio maggiore della 
sfera , e perpendicolari al piano di elfo , deferi- 
vendo tre poligoni fimili , ed uguali , e pofeia 
fatti li triangoli col lato di efli poligoni , e con 
le rette tirate da’ loro termini agli angoli dell’ 
oppofto poligono , fimilmente ne riufcirà un al- 
tro folido infcritto nella sfera &c. Ma quelli non 
diconfi folidi regolari , non avendo tutti i piani 
fimili, ed uguali, ma folamence alcuni fimUi d* 
una fpecie, altri d’un altra . 

AVVERTIMENTO. 

Molcifflme altre proprietà de’ folidi potreb- 
bero qui aggiungerli ; ma troppo lunghe riufei- 
rebbero quelle Inllituzioni ; ficcome ancora del- 
le piane figure potrebbero efporfi molti altri Teo- 
remi, che io ne’ miei ferirti ho più volte di- 
mollrati ; ma non ho ftimato bene 1’ aggiun- 
gerli tutti in quello Trattato, che ora final- 
mente voglio , che fia efattamente il lineerò . 

I L F I N E . 
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ERRORI 



CORREZIONI 



I*ag- 35 ' verfo 17. B D F DBF 

4j. 2. fono due retti fono uguali^ due retei 

5». 31. r angolo Zi l’angolo CLA 

70. 2. retti angoli rettangoli 

iiS. 21. dagli degli 

161. 17. altezza altezza £/! 
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